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XXX.

(iénéralisation du théoréme de Frullani.

Par M. Leroh 4 Prague-Vinohrady.
(Lu dans la séance du 2 Juin 1898)

Soient a,, @,, a;, ... a, des constantes positives distinctes,
Jf(x) une fonction intégrable dont nous nous reservons & particulariser
la nature aux points # =0 et z = oo, et considérons I'intégrale

flag®), f (@), - . . flapT)
] 1, 1,... 1
| dx G 4G ap
Fa,nzfa.—'p a: , al2 . a; ’
5 a'.:;l’. .”;:_1., . « .az_l

oit 4, n sont denx constantes positives, I'une petite, I'autre grande.
Cette intégrale peut s'obtenir en intégrant les éléments de la pre-

micére ligne horizontale du déterminvant, ce qui donne, en 1emplaqant
l'intégrale

faz) 2

par sa transformée

TL mathematloko-pHrodovsdeckd. 1803.
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o b apn
dx de
ff@,,, af“ff(z)—, d;lff%—,
a,d a,d apd
FJ'”Z 1 ) 1 ] 1
) ’ a ’ tp
o , a; ’ p
@ : @ a
Mais on a

f'@ Jf()— ﬁ’() fw

et en substituant dans le duteumnant il vient

L)
da: dx
fﬂ — J ﬂw) LI aﬁ“Jﬁ.‘”) wr
ayd a,d apd
F dyn — 1 i ;
a, o Y
L] L] ;f;;l ...... aé_l. lllllll {;"; .l -
agh i apn
dr d
p—lff(m)ﬁ: ot P( ) =5 s b, _ljl (z) —
n ] n
+ 1 1 1
y @, ap
. » ;‘p.—-] ...... a;—l‘ llllllll '.,g—.l - . H

En transformant de nouveau i I'aide des formules

¢ 1
ff(w) & Fl_l—jf(d*w) &,

ad a

\F(a)— 1 ff (n”) mp 1

1
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on obtient enfin

1
ab~

r=y

fle fb‘)

finar) 2

_&ar "‘Q_—ﬁ
1%
saEaH "L——?

a.:,’—' a!

L 4

ol nous avons écrit une seule colonne comme représentant de foutes
les autres.

Cela étant, supposons que la fonction f(x) puisse se mettre,
pour des petites valeurs de x, sous la forme

f(@) = A0) + £0)z+
+/1>=1(0)

T T
= 1),+9>(w)mp—‘

@(x) étant infiniment petitc en méme temps que x. Nous aurons

£ =10 +1 (0)0w—l—f" OSZ ...

+10) s+ 9mrar,

p—3
‘J‘ﬂd ) — Zﬂ(O)l—a:ij.—; o

#=0

+{;"_ (10)) i 071 . log a + d\v—lj‘tp (=) d—f -

L'intégrale '

f¢(dw) i:—

1
étant infiniment petite en méme temps que & il s’ensuit

d’otx
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af™
g f(d ) — b log a,
1 L £750)
a, — a: '(p—l)l+¢"'
a, a',
& -

oll ¥, représente une quantité qui s’évanouit avec d.
Supposons ensuite que pour des grandes valeurs de « on a

S@) = A ar1 - y(),
lim 2% —o,

cr— XPT -1

J}(vaw) cd —AJ i““ +J 2004,
j" )
nP— 1P

1

nous aurons

et l'intégrale

sera infiniment petite pour = infiniment grand; on a done, en re-
présentant par ¥’» une quantité infiniment petite,

ap——l dw
ﬁv:fff(’w) o ad”" log a,
' 1 .
a =4 @, + ‘wn )
g 2
a, Gy
- L az__l

la quantité Fy , a donc pour valeur
F(’,n —_—
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et 'loga,, o 'loga,,....da ‘loga,
1 1 . 1
@ & G (A f‘P_)(O)) + !P'
a’ a? c al (» —1)!
.ap_l. ;,_1' .a;—l.

ot ¥, . disparait pour d =0 et n=oo; on a par conséquent la
formule qui généralise le théoréme de Frullani:

Aay®), flaz), . . . . flag)

1 1 .... 1
dz a, G .... G
a® a; a: ...

a2
° et @t
a-lloga,, at'loga,, . . . af " logay
1 1 “ . 1
_ [ 4 f"’-1>(0)] a, @ ... a
(p—1)! al a> ... a?
as—1 & a |

ot Ia fonction f(x) n'a été soumise A d’autres conditions que celle
d’intégrabilité et d’admettre un développement de la forme

f2) =£0) +F O+ O 5 +
) | o1 1

ol lin: ¢(x) =0, et d’admettre la limite

C'est 14 une extension du théoréme de Frullani, différente de
célle que nous avons donnée l'année précédante dans une note pré-
sentd & I’Académie tchdque,?) et qui congiste dans la considération
de l'intégrale
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S 1@ — Ao (enda,

la fonction g@(z) étant soumise A condition de colnecider avec @ aux |
limites de I'intégration a, .

1) Rospravy Ceské Akademie, 1° année, 2¢ classe, No. 8; 1891.

Nikladom krilovaké deské apolefnosti nhuk. — Tiskem dra Rdv. Grégra v Prase 1803.
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