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ROZPRAVY II. TRIDY CESKE AKADEMIE.
ROCNIK XXXIIL ¢isLo 9.

Algebraické formy o proménnych koeficientech.

Podava
Eduard Cech.

PredloZeno 21. btesna 1924.

Bud f (x,) algebraicka forma v %, x,, ... x,, jejiz koeficienty jsou
dané funkce (m:.jici spojité derivace téch tadi, o nich# bude fed) jedné
p.oménné ¢. Bud ¢ (§) jind takova forma tého% stupné v §,, &, .. ...
Ckceme nalézti nutné a postatujict podminky, aby existovala substituce

”
(1) x; =k2:1au & a, ¥0

o numerickych (na ¢ nezivislych) koeficientech a4,,, jez by ¢&inila

(2) l(xs = f(f a; ek) P (El)

identicky v ¢. UkaZeme, Ze tento problém di se zcela snadno prevésti
v problém algebraicky. Odvodime nejprve teorém:

Obecné, aby substituce (1) existovala, je nulné a stali, aby pro jakkoli
‘ztolené t exisiovala substituce tvaru (1), jef by &inila

©) fx) =9 () fx)=9¢" ()

Prii tom na pf. f () znadi formu, jeZ vzrikne z formy £, derivujeme-li
jeji kocficienty dle ¢. Vyjimka nastane jen tehdy, kdy% pro jakkoli zvolené ¢
forma [ pF.poustt nekonelné mnoho substituct tvaru (I) v sebe samu.

Je ziejmé, ze platnost rovric (3) je rutna. Jsou-li naopak splnény
rovnice (3), existuji takcva a;, ( a,, *0), Ze jest identicky

(4) / (-:-‘ ax &) — o (&),
&) / (-:-’ ankd) ¢
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B&21 pouze o to, dokdzati, ze tato a;, jsou konstanty nezavislé na ¢.
Aviak derivujeme-li (4) dle ¢, (bdrzime, Kladouce

/(x:-yi)—z' 3/

$ 131‘

f (f: a k) +f (f: ax En %7 ax &) o' (8)

¥

a tedy dle (5) jest identicky
(6) /(2;‘ s ék! zk: a;k Eh) 0.

Jezto determinant a,, jest od nuly ruzny, jest v disledku (1)

Zané— f“.uxa-

Rovnice (6) pak se pise
(7) f(xn 2:";& xk) —0.

Nejsou-li v8ecka a,, a tedy ani viecka «,, rovna nule, rovnice (7)
pravi, 2e fcrma f pfipousti infiritesimalni transformaci o symbolu

)
(8) % (2; o X _87:) .

Infinitesimélni transformace (8) vytvofuje viak pro kaZzdé ¢ grupu
substitucf tvaru (1) o jednom parametru, jejiz kazdi substituce trans-
fcrmuje formu f v sebe, coZ bylo dckézati.

Svrchu uvedeny p#ipad vyjimeény lze studovati touZ metodou.
DckézZe se tak, Ze v tomlo pFifadé obecné stalt, aby pro kaidé t existovala
substituce tvaru (I), jef by Cinila

)=o) 'x)=9¢ () [ (x)=9"({).

Novou vyjimlu tvcii piipad, kdy pro kaZdé ¢ existuje nekonedny
polet substituci tvaru (1), transformujicich v sebe netoliko f, ale i f';
v tomto piipad€ bylo by rutno uviZovati jest& firmu f” atd.

Ze n43 vysledek plati, kcyz misto formy f uvaZujeme systém vice
forem, nebo misto parametru # n¢kclik parametru, je ziejmé.
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