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Geometria. — Sulle omografie ¢ correlazioni che conservano
Uelemento del terzo ordine di una superficie in S;. Nota di Ep-
wARD CEcH, presentata dal Corrisp. G. FuBinI. '

1. L'equazione di una superficie F nell'intorno d'un suo punto 0, dove
le due tangenti asintotiche «,,a, () sono distinte e nessuna di esse ha
con F un contatto di ordine superiore al secondo (*) si pud scrivere

2 _m@e  lata

4 roxy 6 ad

(1)
Le r_ette

Zy=& F+ X2 =0, 23=x,FeL,=0, y=2a,+sx, =0, e=e’_:£
che indicherd con ¢y, ¢y, 23, sono le tangenti di Darboux. Le tangenti co-
niugate =, , 7,75, S0DO 1é tangenti di Segre. Con  indico il piano tan-
gente z3 = t). Ogni quadrica del fascio

Dy Xy — Ly Ty A at=0
ha in O con F un contatto del terzo ordine, e ¢, ¢ ¢; sono le tangenti in

0 all'intersezione della quadrica con F; la quadrica 4 di Lie appartiene

al fascio.
2. Ecco le equazioni delle omografe che conservano lelemento del terzo

ordine di F:
(A) (21 4 @uz 25) El 4 (20 - @41 25) & +
» +7'3 §a +(au xl + ATy +a4s T3 +€C4) §4,
(B) &(2) 4 aunxs) & + 8’(:5: 4 a4 @3) &y +
+7'3 53+(a41~’b’1 + Qe 22 + aus 3 +$4)§¢,
(B') | Xy - A -Z'a) 51 (x: + a4, .’C‘s) & -+ .
+ x5 & + (a4 au Zs + Gy T3 + -'04) 54 H
(0 (-’”: + Bay s) &1 + + (2 (g xs) & -+ s §s o ' -
’ +(au Ty +au x!+a43 $s+¢4) 54,

* Preclsamente indico con @, (es) la tangente z, _.:c,.-—O(x._:c,—._O)
() Sicch? le rigate sono_escluse. S i ~
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(C') ey + ain »3) &+ &2, 4 a. 3) 5; -+
n v " ' ‘ +xs'§;+(a41$i +au‘-??: +ais $s+$4)§21
, (€ 5'(% + a4 3) ‘-‘:"; —+ &(z) 4~ aus 933) & +
‘ v ) +Ts§3 (auﬁ‘n"}‘auxt'*}‘a‘au’rs‘f“xc)
Si hanuo, dunque, - sei sisterni lineari co® di tali omograﬁe, il primo
~dei qualx ¢ un gruppo continuo. Questi sistemi possiamo dxstmguere secondo

1l modo come permutano le ¢, , ¢y, ¢ . :
Possiamo fare una suddmslone becondo i dmson elementan delle

-omografie : _ . v
(Ad) ap=auw=0a,s=0: (1—9)(1—p) (1 —o)(l—eo).
(Ab) ap=du=0, a43=i=0 (1—=0r(@1—0)(1—p9) .
Ao) au %0, “w=0i) (1 op(1—gr.
(Ad) an=10,a,=0; .
) (Ad) anans0; (1—0)3(l—p).
(Ba) au=a,a4; (1 "'0)(1“’9)(8"‘9)52”‘9)»
(Bb)  aus=h ayy aus s (1 —¢)(¢—p) (" — o). .
(Ca) an-+au=0,a4+ae=0; (l—0)(l—9)(I—e)(l+e).
(Ch) an+an=0,ah+au==0; (1—0(L=e)(l+e).
(Ce) antan=t0; (1—eP(l+e. o

E inutile occuparsi dei sistemi (B) e (C'}, (C") ¢he si riducono a (B)
¢ (C) scambiando le denominazioni delle ¢, , ¢, 2.

3. Per ciascuno dei tipi emumerati, indico il simbolo di Predella e le "
. proprietd geometriche caratteristiche:

(Aa). [3] Identita.

(Ab).[(20)]. Omologia speciale. col centro 0 e piano d'omo]ogxa

(Ac). [(11)]. Le rette unite dell'omografia formano una congruenza li-
neare speciale di cui @, & la retta direttrice. Esiste una quadrica che tocca
tutte le rette della congruenza ed ha con F in 0 un contatto del sccondo
‘ordine. '

(Ac') nasce da (Ac) sostituendo «, con a,.

(Ad).[(100)]. La retta p dei punti uniti e la retta Y dei piani uniti
sono tangenti coningate di F. L'omografia subordinata in un piano unito
~qualungue, possiede delle coniche unite che 'hanno un contatto del secondo
ordme con .F.

E notevole che, per caratterizzare il gruppo 4), occorre conoscere 8ol-
“tanto ]elemento del secondo ordine di F.

(Ba). [100] Cé un punto unito P, sopra @, un punto unito P, sopra
25, 8 moltre una retta di .punti umtx la polare dl Pl P, rapporto A La
omograha 2- cxchca dordme tre. T N
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(B5). [(00) 00]. O & un punto unito doppio, inoltre ¢'& un punto unito-
P, (e un altro P,) sopra e, (sopra e&,). La retta polare di P, I, rapporto-
A & pure unita. L'omogratia subordinata nella stella 0 & ciclica d'ordine tre.

(Ca) .[20] . Omo)ogxa mvolutor\a, il centro domologla giace sopra ¢,
o il piano d' omologu ne & il piano polare mpporto A . Cidsi potxebbe anche-
pnéndere come' dsfinizione delle ‘tangenti " di Darbou.

[(10 0. Tutti i punti di ¢, e tuttl I piani. pex ty, inoltre un
punto dl £, e il sno piano. polare rapporto A sono uniti. " La pnolettxvxta
subordinata nel ‘fascio delle tangenti di' F & involutoria.

(Ce) .[(000) 0]. 11 punto unito triplo P sta suz,, il punto nmto sem-
plice Q sta su ¢,. La retta v, e il piano polare di Q rapporto £ sono
utiti : La pfoiettivith subordinata nel fascio delle tabgenti di F & involutoria.

4. Ecco le equazioni delle correlazioni che conservano I'elemento del
terzo ordine di F: -

(A (7y -+ agy 23) 2y - (@) + 30 3) 24 +
+ (as1 ) 4 as¢ 2, + ass X3 -+ 24) JJg -+ a3 -T; =0,
(B)  e(re + as, x3) 11 + '52(91"1 + ase 7s) 73 - ,
- (Agy Ty - gy 7y - 35 T3 -+ 24) @3 +asxi=10.
(B')  &*as + a1 75) 11 + (ry - gy @) 25 - '
. +('¥$! I~ 59 Te ~ ligg .7:3—}: r) st e zi=1,
(C) (21 =+ ase 2) 7¢ + (Vo -- tay T3) T - : _
@51 &y~ 3x 7y - 33 75 + 44) x4 + =0,
(C') &1y - ase r3) x -+ &(re + ag, 23) 3’3; -+
, + (@51 T2 - Ass &2+ Gas T -+ T) Xy 4 ryxh=10,
(C")  &(z) ~+ sy xg) 21 - 4(Ts + @y 73) Tq - _ ‘
- (asy @y 4 Age Ty + @33 T3 24) X3 - Xy = 0.
Come sopra, non occorre occuparsi dei sistemi (B"). (C"). (€C").
. Indichiamo ora le proprietd geometnche caxattenstxche deHe corre-
lazwm dei tipi (A),(B),! (C):

(A) Polarita uspetto ad una quadriea che ha in 0 un contatto del
secondo ordine colla simmetrica di F rispetto ad .

(B). Divisori elementari (1 —¢) (1—9) (s—¢) (s*—p¢). C¢ un
punto fondamentale Q, sopra «, e un altro O, sopra a; inoltre’ sono- fon-
damentali tutti i punti di una retta oP, passante per 0. Le rette Q, Q.
e 0P sono polau rapporto A . La qmdnca gnl dei punti d"incidenza e 14 qua-

'"dnca q), del pnam d’ mudenm s mtersecano nelle rette ()Ql ;$0Qy, PQ. , PQ, .
“Siano &,k ke 1o curvature, el punto 0, dell mtersezxone di F qu ¢ q:,
medxaute un plano scelto nella stella 0 sx ha 2/c 4/{, = lc,

LAt
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