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und e8 ift nidt su wundern, wenn fie
miglingen. So fallen 3. B., weunans
bers die Begriffe, welde wit unten in
der Geometrie anfjuftellen gedenfen, ih=
re RKidtigleit haben, alle Hisher von
Sdults u. a. verfudbte Abtheilungen,

- in diefer, Wiffenfdaft, ald unbraudhbar
binweg.

B. Bon den Grundfagen umd Fordes
rungen.

§. 10,

- DBon den Grundfdpen Heifit ef in den
gewobnliden Lehrbiichern der Mathematif,
fefbft nod) in vielen Logifen, ,,fie wdren.
Gdse die wegen ibrer Anfhaulidteit (Cois
deng) feines Beweifed Deditrfen ; oder des
ren Wabrpeit man anerfennt, fo bald man
nur ihren Ginn verfeht. . Auf diefe Are
beftdnde alfo vad Cbharafteriftifde cines:
Grundfages in der Anfdaulidhfeit. NAllein
Bep einigem SNaddenfen wird man leihe
inne werden, daf diefe” Cigenfdaft fehr
wenig tauge, einen fidern Cintheis
Tung8grund aller Wabrbeiten in gwep
@Iaﬂ‘cn, ndhmlich in Grund= und Séebta,

{a=
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fise, abjugeben. Denn erfilid if die
Anfdaulidbeit cine pon jenen Cigens
fhaften, welde unydhlige Berfdiedenheis
ten in ibrem S.rade gulaffen; nie alfo
wird man genay Deftimmen dnnen, wag
fite ein Grad verfelben cigentlidh ju einent
Grundfage Dbinveiden folle, Ferner
hdngt aud) die Anfdaulidhfeit einer Wabhrs
beit von allerley febr jzufdlligen
UntEdnden ab; 3z B. ob wir durd
Unterridht, durch eigene Erfabrungen, u.
dgl. oft oder felten ju ibrer Ynerfennung
geleitet worden find, Gben bdefbhalb if
endlid der Grad der Anfhaulidhfeit audh
bey verfdpiedenen Menfdpen febhr ver=
fdicden; und was der eine oft Hberaus
einlendhtend findef, Fommt cinem andern
dunfel vor. Dod) alies diefes . {heinen,
wie wir fhon (§. 2.) aumerften, die
grogten Mathematifer pon jeher dunfel ges
fublt su baben, indem fic aud felbft die
cinleudptendfien Wabrbeiten, wenn fie nue
anders einen Beweis fiir fie ausfindig ju

maden wuften, unter die Claffe der Lepr=

fdse aufnobmen. Cuflides und feis

ne Borgdnger erwiefen, wasd fie ermweifen

Fonnten; und der berudhtigte Sas

. ‘yon
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von den Parallelen wurde nebf
einigen andern 60{36:1 gewif nur darune
unter die fo genannten xoyxs gyyois ge=
frellt, weil fie diefelben nidht ju beweifen
wuften *), A
' § 11,

P — sttt

") Seee Midelfen tragt in feinen G ea
dbanfen hber den gegenwdrtigen
Buftand der Mathematif n.f .

" die Muthmafung vor, €uflidens
Sovdévungen und Grundfisge
waren wobl ibrev ucfpriinglihen BVeftime
mung nad) nidyjts anders gewefen, als ges
wiffe HIfS » und Erinnerungdmittel zue
Grfindbung der Anflofungen und Beweife
fiic einen YUnfinger, — Esiff wohl ms g»
1idy, dag fice uefpranalid. diefe Bes
frimmung gehabt ; denn fie find aferdings
3u jenem 3Swede febr braudbar,
Dody ju Cuflidens Jeiten hatte man
diefe angeblidge Beftimmung fider nidge
mebr vor Yugen ; oder man wirde ihnen
noch mandpe andere Sage, 3 B, den vou
Duabdrate der Hypotenufe , der. bep Bea

. weifen wenigflens chen fo péufig ol das

. 11. Axioma vorfommt,bcpgcfugt haben,
Dody wie dem immer fep, o ware dod



Aber dasd bloge: nidht 3u beweis
feu wiffen madt cine %abrbcit wohl
allerding$ 3u ciner xowy swom 0.6, 3u
giner gemeinen und uuge[ebrtcn

Crfenntnip (denn alfo heipt eine Cr=
fennenig, die nide auf deutlid erfannten
Gritnden berubt); man wiirde aud) wohl
davan thun , wenn man devgleidhen Wahr-
Beiten abgefondert von allen {brigen im
9infange des Lebrbudes auffiellte, um das
Criviefene fo von Ddem. Unerwiefencn u
trennen, und die Aufmerffambeit Ded Fove
fders auf dasg legtere Defonder3 hingurei-
fen: aber dief wdre dann dod) nur eine
blog fubjective Cintheilungder Sdge,
nicht fiir die Wiffenfdaft an fid,
fonvern nur jum BVebufe fiir ihre Ves
arbeiter gemadt; und was man heu-
fe al$ eine xowy Syvoir aufficlite, dagu
erfdnde morgen ein aunderer den Beweis,
und witrde ¢$ fonad aus jener Life der
Sdulden ousfreiden, Soll alfo das

Wore

biefe' Beffimmung dee Grundfige nidjts
weniger als wxﬂenfd;aftltcp, und von ung
nadysuahmen,




Wort Srundfas in einemt objectia
ven Ginne genommen werden, fo milfs
fen wir darvunter cine Wabhrheit vers
. fiebn, die wir nidt vur nidt ju
erweifen mwiffen, fondevn die
an fid unerweidlid iff.

Anm, Aud die gemeinen Crfennts
niffe founen in einem fyftematifhen
Yortrage jum Beweife anderer Sdpe
angewandt werben, twenn man nur ibers
geuat iff, dag der nod) unbefannte Ves
weig der erfteren obne Borausfesung
eben derjenigen. ©Sdge, ju deren Bes
weig man fie gebraudhen will, fid fiths
ren laffen werde. So fann ngn 3. B. in
der Lehre von den Drepecden alle
Lebrfdse pon der geraden Linie
o8 xowas dvyoins vovausfesen.

§. 12,

Sest frdgt e8 fih nun wieder, was
unter demt BVeweife einer Wahrheit ei-
gentlidy perftanden werden folle 2 Man
nennt oft jede Heihe von Urtheilen und
Sdlitfien, wodurdy die Wabrheit, eines
gewifien Sages nur Hberhaupt erfenns

bar



bar und einleudtend gemadtwird,
einen Beweisd deffelben.  In diefent
weiteften DBerfiande [laffen fih alle
wabre Sdge, von welder Art fie immer
feyn mbgen , beweifen.  Wir mitfjen alfo
Dag Wort in einer engeren BVedeufung
nebmen, und unter dem wiifenf{daft:
lihen Beweife einer Wabrbheit die
Darfteliung der objectiven Abhdns
gigfeitverfelbenvonandern Wahrs
heiten verfehen, d. h. die Herleitung
verfelben aus foldhen MWabrheiten , . die
nidt jufdlliger, Weife, fondern an fid
und nothwendig ald8 Grund von
ibr, und fie dagegen als ihre Folge
betradptet werden muf.  Grundfdpe find
Daher Sdtsze, weiche in objectiver
Hinfiht nur immer al$ S rund, und nic
als Folge betradstet werden fonnen. Hier
follte e3 nun freplidh [dngR erdreert feyn,
wieviele einfade und von ei-
nander wefentlidh. verfdicdene
Sdhlugarten ég gebe? d. h. wie
vielerlep Arfen eé gebe, wic cine Wabhr-
Beit von andern abhdngig fepn fann, Idh
gebe nidht ohne Bedentlidhfeit davan, meine
o1 ber gewgdbnlichen bier fo fehr abweiz
dens



dende Meinung vorjutragen. Was erftlidh
den Gpllogismusg betrifit, {o glaube
id, dag eS nur ecine eingige einfade
Form defjelben gebe, nahmiid die Bar-
bara oder Igappare in der erfien i
gur; 1wobey id) jedoch nod) die Berdnde-
rung treffen mddyte, daf ih den Minor
dem Major voraus fegen witrde, indem
anf diefe Aret die 3 Begriffe S, M, P,
vom Opeciellen fufenweife jum Allgemeis
nern fortgehn, und idh e$ natirlider finde
3u {Plicgen: Cajus i cin Meufld,
Menfdhen find fevblid, alfo ift
Cajus fterblidh, ol in Dder fonff
gewdhnlichen Ordnung: Menfden find
fierblid, Cajus iff ein Menfd,
alfo ift Cajus (erblid. Dod
dieg find RKleinigleiten. —  Jede andere
FigurundForm des Syllogi sinus daudt miv
enttweder nidht int Wefentliden von Barba-
ra verfdhieden, oder nicdht vollig einfach gue
fepn.  Dagegen Halte i aber dafitr, daf
¢3 nody aufer denmt Opllogisdmus einige
cinfade Sdlufarten gebe. I
will diejenigen, die mir bis jeso eingefal=
fen fiud, "in Karje angeigen, a) Wenn
wan die bepden Sdge bat: :
) (6 A



A it (oder enthdlt) B, und
A ift (oder enthale) C;

fo folgt daraus durd eine eigene Shluf=
art der dritee:

Aift (oder cutf)alt) [BetC].

Diefer Sap it von bden erftern beyden,
jeden fiie fich betrachtet, offenbar ver{dic=
Deny Denn er enthdle cin anderes Pradicat
ol fie; er it audy nicht mit ihrer Sum-=
me einerley, denudiefe i nidt ein eingie
ger Sag, fondern cin Jnbegriff von
jwepen.  Cndlidh it audh dag offenbar,
dag nad) dem nothwendigen Gefese unfersd
Denfens die Deyden erfieren Sdge ald
Grund des dritten, nidt ctwa umge-
Febre betraditet werden fonnen. — b) Auf
eine gleidhe At Gt i aud 5ctgen, dag
aus ben bepden Sdpen :

A ift (oder enthdlt) M, und

B it (oder euthdle) M,

der dritte Sas:

[AetBT ifi(oder entl}a[t) M
durd) einen einfadjen Sdhluf hervor gebe.
c) Wieder cin anderer cinfadher Sdluf
ift e, der aus den bepden Sdpen :
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A ift (ober enthdle) M,und

(AcumB) iffmdglid, odee

A fannenthalten B,

Pen dritten berleitet:

(A cum B) i ft (oder entb(’i[t)M
Diefer Schlup parviele Aehnlidhfeit mit dems
Gyllogismus. it aber gicichwobl von ihnt ju
unterfdeiden. Die fyllogiftifde Form wityde
den legten der bepden Borderfdpe eigents
lidh fo umgalten: (A cum B) ift (oder
enthdlt)A. Diefer Sap aber bedarf
su feiner Bewdhrung eriilid) des Saged:
(A cum B) i moglid. Wird
aber Diefer angenommen, fo fann man
dann des erfern, al$ eined blof analy=
tifen entbebhren, oder man. nimmt ibn
in eitem folchen Sinne, daf bepde in
der That ein nnd daffelbe Pedenten folles,
ind nur in Yorten unterfdhicden . find, —-
Ale diefe Sdhluparten, mit Inbegriff ded
Syllogismusg, haben dad Semeinf{daflide,
bag fie qus 3wep Prdmiffen nur Cine
Solgerung berleiten.  Folgendes Edunte
dagegen cin Bepfpiel von einer Shlugare
{deinen , wobey aus einer Prdmiffe
dweyp Folgerungen fliefen:

A ift (oder entba[t) [Baum €}
2 Alfo



Hlfo: A i (oder enthdlt) B, und
A ift (oder enthdle) C.

9ber ih glaube niht, daf Diefes ein
- Sdhluf in jenem Sinne ded Wortes
fey, den wiv im Anfange diefed §. fefi-
festen. b Fann wodl fubjectiv aus der
wie immer erfannten Wabrheit ded.erften
diefer drep Sdpe die Wahrbeit der bepden
andern evfenngu, aber idh fann den ere
ften nidht vbjectiv ald Srund von den
3wey andern anfeben. — Jn cine ausfithr=
lihere Crdrterung aller diefer Bebauptuns=
gen darf id mid) bier nidhe einlaffen.

] § 183, <.

Nunmehr entfiebet die doppelte Fra-
ge, , 00 e aud) uberbaupt Wahrbeitern
gebe, die an fid unerreislidh find; und
oD ¢3 ferner beftimmee Qenngeiden fir
diefe Unerweidlidhfeit derfelben @gebe 2 :
Bepdes muf fich bejahend beantworten lafs
fen, wenn ¢8 Srundfdse in der oben (§.
11.) angegebenen’ Bedeutung des Wortes
geben foll.  Da e$ nun immer nod) von
cinigen begweifelt wird , ob 5. im HReidye
der Wabhrheit auch Nberall Urtheile gebe,
welde fih {hledhrerdings nidt erweifen

fiefen;



Tiegen; fo {heint e8 mir der Mithe nidhe
unwerth, bier einen furjen Beweid diefer
DBehauptung gu verfuden. Ein jedes er-
weiglide Urtheil i nad der (§. 12.) gee
gebenen  Crildrung angufehen als eine
Solge, und feine Pramiffen jufammen
genommen al8 deffen G rund. Behaupe
ten alfo, dag alle Urtheile evweislid find,
beift eine Reibe von Folgen annch-
men, in der fein erfter, d. h. fein fol=
der Grund erfdeint, der felbft nid¢
wieder eine Folge iff. Diefes ift aber
ungereimt,  m  Gegentheile alfo muf
man nothwendig einige — Fum tenige
ften gwep (§. 12.) — Urtheile annehmen.
die felbft nidyt wicder gefolgerte, fondern
Grundureheile im fFfrengfien Sinne desWor=
te$, 0. b Sruudfdge find,

Anm, Dag Widerfprechende einer R eil e
vponFolgenohneerfien Srund,
welded Dep einer endliden An.
3051 der Glicher in die Augen fpringt, .
fudte man dadurd) unbemertbaver i
maden, daf man die Keibe in das
Unendlide verldngerte.  Aber ¢3
Lage fidh leihe zeigen, daf Ddiefes den

Widers



Widerfprudh gar nicdht Hebe, Diefer be=
rubet ndhmlid) nidht auf der Angabl der
Gliever, fondern nur darauf, daf
die Wegldugnung cined exrfen G ruus
des (nad) unferer oben gegebenen Crs
Fldrung diefes HAusdrucies) die Seping
einer Folge ift, die feinen Grund
hat. Ftimmt man an, dag fid) die Reibe
ritfodres in Dad Unendlide erfirece s
fo “entfichet bieraus nur fo viel, dag
Derjenige, weldper von einem gegebenen
Oliede an rucdwdrts ju jdblen anfdngt,
niemabl$ zu jenem Widerfprudpe binges
- langet.” Allein 0D er ihn gleid) auf dies
fewm Wege nidht findet, fo mug er thn
nidts vefto weniger dodh ald vorhau-
den denfen. Beynabe gang fo ift aud)
jener beriiditigte Cinwurf gegen bdie
MoglidhEeit ver Bewegung, dag argu-
mentum Achilleum genannt, ju wi-
Derlegen.  Auf dem Wege, den die Cr-
finder diefes Cinwurfd abfidtlih ein-
fdlagen, Einn man freplidh nie ju dem
Augenblice gelangen, inuveldem Adphils
Ie§ die Sdhilvfrdte erveidht, AUber dare
au$ folgt niht, daf diefer Augenblid
gar nidtvorhanden fey; wie er denn
wirks
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wirflid auf einem andern Wege {chr
Yeiht gefunden werden fann.  Man
pergleidhe Diemit Codiugd befannte
- gibpandlung: ob jedeFolge cinen
YAnfang habe, in S)lﬁmanné Maga=
3in 4. B.

§. 14.

Woran erfennt man ¢8 aber,
Dafein Saguncrweidlidh fep?
Dicfe Frage gehorig u beantivorten, wer=
den wir etwas weiter aushohlen miffen,
ndbmlich. von dem Begriffe eined Urtheils
und den verfdiedenen Urten deffelben. Die
gewdbnlide Crfldrung des Urtheils, ald
einer Berbindung jweper Begriffe,
ift offenbar zu weit, weil aud) ein jeder
sufammen gefepte Begriff ecine
BVerbindbung sweper (oder mehre-
rer) Begriffe if. €S it ndbmlidy eine
andere Berbindung diejenige, mit wels
der wir jwey Begriffe in einen neuen Fus
fommen gefesten B egr i ff veveinigen, und
cine andere dicjenige, durd welde wiv
ey Begriffe ju cinem Urtheile vers
fniipfen. B epde Berbindungen find aber
meines @rad)tené einfade, indefi-

nible



nibleBerridtungen unfers Geiftes, Kant
will ung jwar (Metaph, Unfangss
gritude der Naturwiffenfdaft,
gte Aufl. Leipz. S. XVII Borr.; inglei-
den in feiner Logif) ecine genau bes-
fiimmee Definition ded Urtheils, ald
einer Handlungdurd diegegebene
Borfellungen uerft Crfennt:
niffe einegd Objectd werden, geges
ben paben.  Allein verfiche ich diefe Crs
flarung anders redt, wenn idh unter den
gegebenenBorfellungendad Prd-
Dicat, und unter dem Objecte das fo
genannte Subject ded Urtheild verehes
fo liegt der gange Begriff des Urtheils
bier in dem Worte Grfennen, Und die
Redendarten: | eine Vorfellung (ndhmlidh
dag Pradicat) als das Erfenntnif
eines Objects (ndbhmlidh) des fonft fo
genannten Subjects) betradyten,” oder , cine
QBorfiellung als Merifmahl, Kennjzei:
den pon einer andern anfehen”
u.f. ., find nur verfdpicdene Umfdrei-
bungen, nidht aber eigentlide €rild-
rungen 0. h. Berlegungen ded Be-
griffes eines Urtheils, Diefe Behauptung
bat ihre Widptigheit fiir midh, weil im ento
gegen



gegen gefesten Falle, wenn der Vegriff
bes Urtheild ein jufantmengefester mwdve,
audh die Begriffe von den verfdhiedenen
Urten Dder lrtheile gufommen gefepte
Begriffe fepn wifiten; wir dirfeen fie
alfe nidt fo, wie wird gleidh jego thun
werbeu, Blof aufjdhlen, fondern nadh
~einems Jogifhen Cintheilungsgrunde eina
theilen,

S 15

Die Logifer baben Hisher, fo viel iy
weif; durdgdngig vorans gefess, dag alle
Urtheile fih auf dfe Form A ifi B jus
vid fithren [offen; wo A und B die gwey
perbundenen Begriffe, und dad MWorts
lein ift-(die €opula genannt) bie Are
ansdraden follen, wie der Berfland A und
B im Urtheile verbindet. Mir diuds
e nun, dof eben diee Berbindungss
art ber bepden Begriffe nidht bey allen
Urtbeilen ein und biefelbe iff, bober fie
denn audh nidgt mit einerley Worte Des
eidnet sverden folite, Sn der Verldiee
denbeit. biefer Berbindungsart fheint miv
derwefentligfie Unterfdhied der

Uts



Urtheile ju liegen, fo swar, daf mir
< bisher folgende AUrten der lestern bepges
fallen find.

1. Urtheile, welde fich aufdie Form; S
ift cine Art von P, oder, wasdgleidh
viel iff, Senthdltden Begriffi Py
over: dem Dinge SEOomme ju der
DBegriff P, guriif fubren loffen.  Der
DBerbindungsbegriff in diefen Urtheilen iff
ver Vegriffdes Jufommensg einer ges
wiffen Cigenfdaft, ober, wad eben
fo viel ift, de8 Cnthaltenfeyns ei=
nes gewiffen Dinges, als Sndipiduioder
YA re, unter einer gewiffen Gatfung.
Dicfer Begriff, ob er gleidh hier mit nrehs
veren Worten ausgedrirdt iff, {Peint
wmir  Ddeffen  ungeacdhtet cin einfader
3u fepn; und wenn niht einerlep mit dDem
DBegriffe der Nothwendigfeit, dodh
unter ihm porzugsweife enthalten;
vaber idh) dDiefe Claffe der Urtheile, um
fie mit einem eigenen Nabmen gu bejeich-
nen, Notbwendigleitsurtheile
nennen modite. Cin Beyfpiel eines foldhen
Rothwendigleitdureheils iff derSag: Swey
Rinien, welde die Sdhenfel ei-’
ues Winfeldindidproportionivs

’ : ten
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tent Theilen fdhneiden, ffoffen,
gebdrig verldugert, jufammeny
denn ev ift cigentlid o ausdjudriicen: dev
DBegriff jweper Linien, welde
die Sdenfel cines Winfels in
Digproportionivrten K bheilen
fhueiden (= S) —ifteineArs —
von dem Begriffe jweper Linien,
bie einen Punct gemein haben
(= P). — Ucbrigens onncn diefe U=
theile fo wobl affirmativ al$ negativ fepm,
weldyes aud) von den folgenden Elaffen gilt.

2. Urtheile, die eine MoglihEeif
ausdfagen, und unter der Form:
A fanu fepneine %revon B, ents
balten find,  Xhr BVerbindungsbegriff iff
Der Begriff der Moglichfeis, daber
i fie eben MoglidhfeitSurtheile
nenne,” " €in Bepfpicl fep der Sap: e$
gibt gleicdhfeitige Drepece; denn
ev ift eigentlih fo audsudritfen: Der
Begriffeines Drepeds (= A)—
fann feyn eine Art — vpon dem
Begriffeciner gIetd)fettugcn%u
gur (=B), _

3. Urtheile, die eine S})f[zcbt ausds
drivfen, und unter dev Form: Du, oder

allges
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allgemeiner, N foll thun X, enthalten
find. Der Berbindungsbegriff t['_t bier dev
DBegriff e Sollens, oderder Pflidh¢;
und v08 Subject N ift wefentlidh ein
frepes vernitnfriges We fen. Man
uennt fie praftifdelrehetle.

4. Urtheile, ~ die irgend cin Bblofes
Gepn ohune Nothwendigleit auddriicfen,
und unter der Formt: Shnehme wabhe
X, begriffen werden Fonnen, wenn man
dag Wahrnehmen in feiner weitefien
Bedeutung nimme, in welder man nidt
uur finnlide Borftellungen, fondern ubers
baupt alle feine Vorftellungen wabrneh-
men fann,  Shr wefentlidhes Subject ift
K. Wi heigenfie empirifdhe, Wabhrs -
nebmungsg- vbet WirblidFeitsur:
tﬁet[e s
5. Cudlid bx!ben} aud) die Wabhr:
fheinlidfeitdurtheile (wie mir
ddudht ) nod eine eigene Claffe von Urthei-
“Ten, deren Berbindungsbegriff jener der
Wabrfdeinlidfeit if. Dod bin

i fiber ihre cigentlihe Natur aodh md)t
im Klaven,

§. 16, -
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§. 10,

Der wefentlidhfte Untffand, in
eldem i) bey diefer Aufzdblung (5. 15.)
von andern abweide, beftehet davin, dag
i gewiffe Begriffe gur Copula des Ur-
theil$ jiebe, weldhe man fonft in dag Prds
dicat oder Subject verlegt hat. I mug
alfo nodh im Kurgen angeigen, wasd mid ju
diefer Berdnderung veranlaft habe., E3
waren vornehmlich die MoglichEeits-
und Pflidesuvebeile. I glaube
gefunden gu haben, dag alle Urtheile, deren
SGubject oder Pradicat jufammen gefeste
DBegriffe find, erweislide Urtheile
fepn mitften. (S. unten §. 20.) Dride
man nun die MoglidEeitsurtheile
(nady der gewdhulidyzn Methode ) fo aus,
daf der Begriff der Moglichfeit das P r d=
dicat ju bilden {deint ; fo wdre ihr Sub-
ject wefentlidh) ein jufanunen gefepter Be=
oriff, indem e befanntlidh nberflitfig ifF,
Die MoglihEeit eines einfa den Begrif-
fed su bepaupten. (A cum B) it —
mdglidh wdre dann die allgemeine Form

“ aller Urtbeile diefer Art, wo (A cumB)
vag Gubject, moglidh das Prddicat or=
fielfen



frellen wivde.  Nadh der nur eben anges
fibrten Bemerfung alfo mitften alle diefe
Ureheile edweiglid feyn, gleihoohl
fiebt man leicht ein, daf ¢$ cinige {dhledy-
terding$ uneriveisliche Urtheile D e v Are ges
ben miiffe, weil jedes Moglidfeitdurtheil,
foenn e erwiefen werden foll, eine Prds
wifle, in welder der Begriff der Moglichs
- Feit Dereit$ vorbanden ift, d. b. ein andes
‘red Moglichfeitdurtheil vorausfest.” Jic=
Pen wir aber den Begriff der Moglidhteie
‘in die Copula, fo Fann e MoglichFeitss
urtheile geben, deren Subject und Pradi=
‘cat bepde gany einfadhe Vegriffe find, und
die wir daber, obne anzuftoffen, fir un-
erweisliche Urtheile grltm laffen Founen.
 Wenn wdbhmlich A und B einfape Begriffe
find, fo ift die Annchme, dad Urtheil
,A fauu fepuBY ey unerweislich, niche
ungereime, indem Subject und Prddicat
deffelben einfadhy find, — Cin Gleidhes ift
¢$ audh mit den prafrifden Urtheis
Len, welde, wenn man den Begriff des
Gollens oder der Pflidht in Pradi-
cat oder Sibject verfepet, allegeit jufams
men gefeste Ureheile fepn miifiten.  Und
gleihrohl muf ed cin erfied proftifdes
Urs




Ureheil (ndhinlich das oberfte Sittengefes)
geben - Das {ledhthin unerweislid if,

Anm. So viel erfieht man dod jum we=
nigften, Daf e8 oft nidt fo leidhe fey,
3u Defimmen, wad eigentlidh ju dem
Gubjecte, und was gum Prddicate eines
Urtheiles gehore, Dev Augenfdein iff
triglicg.  So wirde man 3. B.in demt
Gage: In jedem-gleidfdentelis
gen Drepedefind die Winfel
anderGrundliniegleid, offens
bav: gang irvig die Worte vor find jum
Gubjecte, und die nadfolgenden jum
Prdadicate maden. Denn bier witrdé
im Pradicate dad Subject wicderhohle

" werden, indem der Begriff der Win:
Felan der ®Grundlinie jenen bes
~gleiddfdenifeligen Drepeds
ilifhweigend in fih fape, weil jo nur
jene Winfel - die Winfelan: det
SGrundliniebeifen, aud nurvon
jenen die Gleidbeit audgefagt werden
fann, welde den gleidhen Seie
ten gegenuberfehen, Der Sag
mug olfo lauten: dev Begriff desd
Berhdltniffes dev. o Winkel
an



an der Grundlinie in ecinem
gleidfdenteligen  Drepede
(=S)—ift eine Art—vondem
Begriffeder Oleihheit jwey-
er Winlel (=P).

§. 17.

Cine von den bisher betradhteten gang
verfdhicdene Eintheilung der Urtheile ift die
. feit K ant befonders widtia getvordene in
analptifde und fynehetifde s
theile,  Ju denvon ung §. 15 Nro. 1. fo
genannten Nothmwendigfeitsurehei-
Ten crfdeinet das Subject ols eine Are,
deren Gattung dag Pradicat iff. Dicfes
Berhaltnig der Art jur Gattung Fann aber
Doppelt fepn; denn enfweder ¢$ gibt ein
fitr fidh {elbf gedenfbares und angeblides
Merfmabl,. weldes als differentia spe-
cifica jur Gattung (sum Prddicate P)
pingugedadyt, die Are (das Subject S)
Pervor bringt, oder nidht. Jm erfen Falle
beift dag Urtheil analyptifd; einjedes
andere, von welder der §. 15. genannten
Claffen e8 aud fepn thag, beife. fypnthe-
tifd, Mic andern Worten, ein anas
Ipsifdes Urtheil it cin foldes, deffen

Prae
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Prddicat in der Erfldrung des Subjectd
unmistel- oder mittelbar enthalten ift, und
jedes anbere i fpnthetifd.

§. 18.

Aus diefer Crfldrung folgt nun fogleid,
baf analptifthe Urtheile niemabls al$
Grundfdse betradtet werden fonnen,
%a, meines Cradtens verdienen fie nids
einmabl den Nahmen der Urtheile, fons
dern nur den der Sdgpe; indem fie nur
al8 Sdge, d. b nur in wie fern fie in
Worten audgedritfet find, niht aber ald
Urtheile und efwas Neued lebrens
oder mit andern Worten, indem das Neue,
dasg man ettwa durd) fic erfabren fann, nie
die Begriffe und Dinge an fid,
fondern nur Hodyfiens ibre Beseidhnune
gen Dbetrifft.  Daber verdienen fie aud in
cinem wiffenfdaftlihen Spteme gar feinen
Plag, und wenn fie ja gebraudt werden,
fo gefhicht e8 nur, um an den Begriff ju
evinnern, den man mit einem gewifjers
Worte begeichuet, gerade twie die willfirs
lidden Sdge. Jnjwifden, daf analptifdhe
Urtheile Feine Grundfdge find, das
ift felbff nacd dem gewdhuiichen Anfichten

& pugs



ausgemadyt; denn ihre Wabhrheit wird ja
nigt oug ihnen felbff, fondernaus der Ere
Hdrung bes Subjects erfannt,

§. 19.

Wdren alfo alle unfere Urtheile ana=
Iptifh, fo Fonnte e aud durdaus Feine
unerweiglidhe Urtheile, v. i Grundfdge ge-
ben, Und weil diefe Meinung wirklich nodh
immer ihre Anhdnger findet, fo wollen wir
e$ auf eine pom §. 15, unabhdangige Weife
darjuthun fuden, vag ¢8 dod) wirflidh
fouthetifde Uretheile gebe.

L9AIle Wrtheile, Deven Sub:
jecteineinfader Vegriff iff, find
eben davum fdhon aud fpnthes
tifd.  Diefes erhellet ohne weitern Bes
weig aud ver Crfldrung §. 17. Daf e
aber vergleichen Urtheile mit einfadent
Gubjecte wirtlidh gebe, wird niemand in
Sweifel siehen, der nur dag Dafeyn ein=
fadper Begriffe felbft nidt [dugnet (§. 4).
Denn tetheile mitfjen fid dody itber jeden
Begriff, von welder Art er immer fepn
mag, bilden laffen, weil jedem Vegriffe
jeder andere alg Prdadicat entweder gufoni=
men oder niht jufommen muf. _

2



2, Alle negutiven Ureheile,
wenn ihr Subject ein pofitiver
Begriff ift, find gleidfalld fyns
thetifd. Denn, wenn das Subject ein
pofitiver, d. h. ein entweder gang cin=
fadper, oder aus michreren einfachen, durdd
bloge %c]a[)un gen gufammen gefester
Begriff ift, in mweldem gar feine Berneis
nung vorfdmme, fo Fann man avd aus
feiner blogen Crfldrung nie beweifen, ihm
fonne dal8 Gubject bdief Prddicat nide
jufonmtten, €8 gibt nun wivilidy dergleis
den negative Urtheile, 3. B. ,Dem
Puncte Fomme feine Grofe ju’’

Unm, €3 ifteinwefentlider, nidt
blof auf der Delicbigen Wahl der
Wotte Dberubender Unterfdhied, der
swifden pofitiven und negativen Be:
griffett obwaltet.  Wir Hhaben die pos
fitiven bereitd erfldvet; die negas
tiven find folde, dieirgend cineBets
teinung (b D.ein Audfdlicfen,
nidht blof ein Nidtfeyn) enthalten,
Sreplidy aber ift ¢8 nidt imiver gleidh
att dem Worte, das jur Bejeidnuang
cined Vegriffes dient, bemertlidh, o0

$ 2 diea




diefer Dejabend odber wverueinend fey.
ANein wenn man die Crfldrung des
DBegriffes verfudt, und felbe bis auf
die cinfachen Merfmabhle fortfest ; wird
¢S fidh allemabl entdecfen, ob derfelbe
eine Berneinung enthalte oder nidt.
So ift 3. B. der Vegriff cines reds
ten Winfels ein pofitiver; denn er
ift der Vegriff cineg Winfeld, dev
. feinem Nebenwinbel gleid ifi.
Dagegen der Begriff eines {dhiefen,
doi.nidt redten Winfels ift offens
bar verneinend 5 allcin die Begriffe von
cinemfpigigen und fumyp fenWin-
fel find wieder pofitiv, u. f. w. Unter
den negativen Begriffen (iud bie eins
fadften Ddicjenigen, welde aus einer
blogen Berneinung oder Augfdhliéfung ei-
ues gewifien pofitiven BVegriffes A entfte-
Hen, ohue irgend efwas Betimmees dabey
3u fegen. Sie find von der Form: , A le
Ie$, wasd nidt A ift.”” I geidne
fie (II sine A), nnd nenne fic unbee
fiimmte oder unendlidhe Be-
grifie (terminosincefinitos). Gie
Fommen bey der Uméeprung bejas
heuder Sdge vor. Denn weun
man



stan 3. B.den Sag , M it A” bat, fo
folgt daraug: Ulles, wad nidet A
it= (Ilsine A)— it aud nid ¢
M. Aus diefem Bepfviele fight man jus
gleid, wie eigentlid der Auss
druc: ,Alles, wad nidht A ift”
gemeint fep ; ndhmlich nidht collectiv
wird das Wort Alled genommen,
fo daf ¢$ das ALl der Dinge,
welde nidht A find, Degeichnetes
fondern digtributiv, 0. b. o dag
man darunter den oder jenen
Gegenftand, unbefimme wels
den, nur daf er nidht A feyn
darf, verftebet, In wie fern jeder
DBegriff dod) efwasd fepen muf, fo ifE
bag, was die uncndliden Begriffe fes
pen, gang unbefimme, auger — daf
¢8 nidt A fepn darf; daber ibr Nahs
meunbefimmee Begriffe. Die
Urtheile, in welden fie als Prddicat
erfdeinenr, nennet man Limitivende
over unendlide Nrtheile. Sie
find von Den verneinenden in fo
weit nidyt verfdieden, daf beyde dqui-
pollent find; aber die erfieren ers
fdeinen wefeutlid) ol8 minor bey veys
neis
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N

neinenden Opllogidwen, — Al$
Gubject fonnen Ddergleihen Begriffe
fiur in perneinenden Urtheilen.
porformmen. Denn von dem Ctwas,
Das nidt A ift, [Gft {idh bejabend
und allgemein nidhtd pradiciven, ald
daf 8 — Ctwag, dad nidht A
ift, fep, weldes ein'blof identi-
fdher Sap i, Wobl aber fann man
verneinende Sdge Dbilden, in welden
(I1sine A) Gubject ift. Weif man
ndbmlih 3 B., daf A albejeit
afep; fo fann man fagen: (II

"~ sine A)ift niemabhl$ a.— Die
iibrigen negativen .‘Begriﬁ'c _bagegen,
weldhe nody ivgend eine poﬁtme Beftims
mung bey fidh fithren, (M sine A),
Laffen allerdings audy bejabende Urtheile
ju. 3. B, Wenn swey Sablen

" einander nidt gleid find,
fo-ift die eine derfelben groe
ger als die gudere

§. 20,
ﬂtad‘) diefen Borausfdicunaen FSnnen

twir uns nnn unfere §. 14. aufgefelite Jras
g¢ auf foIgenbc vt Deantworten:

a)



a) Wrtheile, deren Gubject ein
gufammen gefepster Begriff
ift, find, wenn fie a priori alg
wabr erfenubar find, alles
seit erweiglide Sdpe, €3 if
ndhmlid einfeadbtend , dag dag Jufams
mengefeste und feine @igmfd)aﬂen pon
jenen einfadben Dingen, aus welden
¢s jufammen gefest ifi, und von den Cie
genfdhaften . derfelben abbdngig feyn
miiffe. S oalfo irgend ein Subject
ein ufammen gefepter Begriff, fo mifs
fen die Cigenfchaften deffelben, d. b. die”
Prdadicate, welde man ihm beyles
gen fann, von jenen eingelnen Begrifs
fen, aus welden e$ jufammen gefest
ift, und von den Cigenfdaften derfels
ben, d. b. von jenen Urtheilen,
welde fidh fiber diefe cinfadien Begriffe

_Bilven laffen, abbdngig fepn, Mithin
ift jeder Gag, deffen Subject ein Fus
fommen gefester Begriff i[t, ein von
mehreren andern Sdgent a bhdangiger,
mithin (in wie fern er a priovi ers
fennbar it) oud) wirflih Herleite
barver, 2.5, erweisliger Sap,
und fann fonah auf Feine Weife fir
cinen Gruudfas gclten. b)
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b) Ureheile, deven Prddicat
ein jufammen gefebter Bee
griffiff, find, wenn fic aprios
ti al$ wabhr evEennbar find,
allegeit ermeislide Sdre
Dag cinem gewiffen Subjecte ein ges
wiffes Prddicat jufomme, bhdngt eben
fo wie vom GSubjecte aud) von dem
Prddicate und feinen Cigenfdaften ab,
St diefes nun ein jufammen gefester
DBegriff, fo bdngen feine Cigenfdaften
von jenen cinjelnen Begriffen, aus wels

 dhen e3 jufammen gefegt iff, und von
ven Cigenfdhaften derfelben, d. h. von
jenen Urtbeilen ab, weldhe {idh itber dies
fe Begriffe bilden laffen.  Alfo bdnget
vie Wabrbeit eincg Urtheils , deffen
“Pradicat ein gufammen gefepter BVegriff
ift, von mebreven andern Urtheilen ab,
und fo erbellet wie vorhin, Dag e¢3 Tein

Grundfas fepn Edune.
c) Hieraus ergibt i) nun {don, daf die
eigentli  unerweislihen Sdge  oder
Grundfdge unter der Claffe blog jener
Urtheile su fudien fepen in weldhen Deye
deg, Subject und Prddicat, gany einfa-
e DBegriffe: finds  Und weil s do

flbﬂ%



{iberaupt. Grundfdge gibt (§. 13.),
_ fo miffen fie aud) dafeibft zu finden
feyn. 3u einer noch ndbern Befiime
mung aber fann ung folgender dritte
Lehrfag dienen: Fitr jeden einfas
den BVegriff gibt ¢d jum wes
nigften €in unerweidlides
Uretheil, in weldem er al$
Gubject erfdheint. Denn e
" gibt dodh tberbaupt UWreHeile dfber
ibn. SGey alfo: ,, A ift B, cin fols
des.  Sepen wir nun, dafielbe fey
~erweidlid; fofannedwegen feis
nes einfaden Subjectd und
Priddicates nur durd einecn
Gypllogismus erwiefen were
den, deffen Pramiffen von
der Form: , AigX”, und, ,Xift
. B, find. Goll die Pramiffes ,, A
it X, wieder erweislid fepn, fo fese
fic auf gleiche vt eine andere von der
Gorm: ,, X it Y”, voraud, u.f. w.
Man mitgte alfo eine unendlide. Reibe
_von Folgen obhue erfien Grund annehs
_ ten, wenn man nidt gugeben wollte,
Dag ¢8 gum wenigfien Cinen Grundfag
von der Jorm: ,, A iff M, gebe.
- Anut-
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9t m. Sn dem BVeweife diefes legten Sa-
ped {dpeint die Bebauptung, die mit
dburdf{doffenen SLettern ges
drudt i, nod) eciner ndbern Crldutes
rung gu beditrfen.  Man fonnte ndbm-
- i) die Frage aufrwerfen, . warum id
diefe Behauptung nur auf Sdpe mit eins
fachem Subject und Prdadicat befdrdns
fe? Denn gilt fie allgemein, fo
folgt aug meinem Beweife zu viel,
ndbmlidy, daf ed ju jedem, aud
© felbt sufammen gefes tenBegriffe
" ein uncrioeiglides Urtheil gebe, in wels
dem er al$ Pradicat erfdeint; weldhed
dem efften Lebrfase widerfprdde.
So wird denn alfo jur volligen Bewdh-
rung diefer erfferen Behauptung eigentlich
dreperley erfordert werden: 1)-Dag
Sdsge mit einfadyen Begriffen nur durd
Gyllogidmen erweislidh find; 2) daf
diefe Spllogismen alleseit eine Prdmifie
voraus fegen, Deren Subject ein und
Derfelbe einfadic Begriff A. ift; und 3)
daf wenigftend cines pon diefen bepden
- Gtirden” nur ansfdlieglih von Sdgen
~miteinfaden, und nidt aud mit
gufommen gefesten Begriffen
Tan gelte,




gelte.  Nun Habe ih Deveitd §. 12, ers
wdbnt, daf i den Syllogidmus nidhe
fite die eingige cinfade Sdhlufart bale
fe. Aus dem dort angefithrien Bey:
foiele ift wielmebr u evfchben, dag ed
firr Sdge mit gufammen gefepsten Begrifs
fen — aber aud) nur fir diefe— 1we-
nigften$ noch drep andere einfade
Gdlupformen gebe, - Dagegen, wie
Gage mit einfaden Begriffen
anderg ald nur durd) einen Spllogis-
mus erwiefen werden Fonnten, witfte
i wirflih nidt. Id nehme denn al-
fo an, dag 1. und g. ibre RNidtigleit
Paben; und e$ i nur noch 2. dtbrig.
Dag 2. jum wenigften pon Sdgen mit
cinfadpen Vegriffen gelte, it mir gang
cinleudhtend; ob ed "aber bey Sdpen
mit sufammen gefesten Begriffen ein an-
Deved fey, getraue ih mid fiir jegt
“nidt ju entfdeiden, €$ Fdme bier
udhmlidh auf die (freplich aud in andes
vér Ridfidt intereffonte) Frage an,
ob fidh ein jedes Urtheil nuv auf einers
Lep Art, b, b. fo dag es einerley Subs
ject und Prddicat behdlt, ausfpreder’
' Iaﬁe" Bep urtbetlm mit einfadyen Bes

griffen
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griffen ift diefes offenbar; bey andern
aber fonnte man meinen, dag fidh ein
und dafjeibe tlreheil, ohne Berdnderung
feines Sinnes, blof dadurdy, Daf man
einige Merfmable des Subjects
Prddicate binitber ieht oder umgebehre,
in ein neued$ verwandeln laffe, dad
ein gang anderes Subject und Prddicat
enthdlt. Sollte nun diefes der Fall
fepn *), fo lieGe fich ein jufammen ges
festes Urtheil durd) eine Reihe von
Gyllogismen ecrweifen, ohne daf jeder
diefer Sypllogismen eine Pramiffe ente
hielte, deren Subject daffelbe unverdne
derte Subject deg Urtheils wdre. Dieg
wdre dann ein Fweyter Grund, wef
halb fidh meine obige Bebauptung nide
wider. meinen Willen audy auf jufama
men gefepte Urtheile ausdehnen
liege.
' §. 21,

~ Wenn wir nun aud durd’ das Big.
Derige erwiefen baben, Dag jedes Urtheil,
. ‘ yoels

- #) I geftehe aber offenfersig, daf miv das
< @egentheilviel waprfdeinlider dinbt,



weldes ein Grundfas fepn foll, ausd laus
ter cinfadjen Begriffen befteben miiffe; fo
ift doch nodh nicht umgefehre erwiefen, dag
jedes Urtheil , Dag aug cinfadhen Begrifs
fen beftehet, ein Grundfas fep. €8 iff ale
fo, um 3u beweifen, dag ein vorhandener
Gap: A it B, ein Srundfas fey, nod
nidht genug gu jeigen, dof die Vegriffe
A und B bepde gang einfad find ; fons
dern man muf nody ferner geigen, ¢S gebe
audy feine jwep Sdgevon der Form: , A
it X, und, ,X ift B, aus welden jee
ner gefolgert werden fonnte.  Diefes wird
in den meiffen Fdillen eine eigene Bes
tradtung erfordern, die ih jum Uus
terfchiede von einem eigentliden Bewets
fe (ober einer Demonfiration) mit
dem beflimmeen Nabmen einer Hevleis
tung (oder Deduction) belege.
Srunfdge werden alfo jwar nidt bewica
fen, wobl aber deducirer, und diefe
Deductionen find ein wefentlis
der Beffandeheil des wiffens
fdhaftliden DBortrages, indem
man obne fie niemahls gewif fepn Eonnte,
ob jene Sdse, deren man fih ald Grund-
fage bedienet, diefes aunch wirklich find.
Anm,
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nmt.  Wenn man ¢rwdget, daf cben
dag, was wir §. 8. vou einfaden Be=
griffen fagten, aud bey den Srund-
fdpen Otatt finde; fo wird man
nidt ermwarten, daf alle Grundfdge un=

© fermBerouftfepn mit ciner gang vorjirgli=

dhen Lebhaftigeit vorfchweben follten.Un=
fere lebbaftefter und flarften Urtheile find
vielmehr offenbar gefolgeree. Dev
Cas, dag cine frumme Linie
Fangeralg diegerade gwifden
denfelben Punceen ey, iff weit
Bldrer und anfdaulider, al3 mander
pon jenen, aus$ welden cr mihfam
muf Dbergeleitet werdent. Der Sap
(um einmabl audh ein Vepfpiel aus cis
ter  andern Wiffenfdaft ju geben):
2 Du follt nidht [ligen’ iff weit
cinleudptender und unverfennbarer alg
jener  Grundfas, aus dem er folgt:’
29Ou follt das allgemeine
Wohl befordern.” — Ja, ¢3
fonnte wobl feyn, daf cin Grundiag
— befonders aug Mipoertand feiner
Worte, oder weil wir nidt gleidy fes
hen, dag fid) dasjenige aung ibm herlei-
ten laffe, was wiv dodh einmabl al$ -
' feabe
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wabe erfennen — fogar bedenf Lidh
undgweifelhafe erfeine. (So fine
ben mandye den blog identifhen Sap:
»Eolge der Vernunfe” Dbedents
lidy, weil fieibn fo verfiehen, al8 ob er
vie Berbindlidfeit, den gdeslihen Ge-
boten, oder jenen einer redytmdgigen
Dbrigeit 3u geborden, aufhiibe) Su
folhen Fdllen mup die Deduction ded
Grundfages uns erft Sutranen Fu fei-
ner Wabrheit einfiden, weldies dadurdy
gefheben wird, dap fie von einigen alls
gemein angenonunenen und unoerfenna
bar einleudhtenden Sdpen audgedht, wels
de aber im Grunde nidts anders als
gefolgerte, und pwar eben aus je-
nem Grundfase, welden man deducis
ven will, gefolgerte Urtheile find.
Qndem fic un$ diefen Jufammenhang
bemerflich madyt, werden wir pon der
Wabhrbeit bes Grundfages felbft dberjeu=
get werden,

§

N 220 s ‘

Hat dbag Bisherige feine Nidhtigeit, o
[dgt fid jeso die Frage beantworten, ,,00
auddieMathematifibreGrund-

R fde
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4 6 e habe 2/—Wenn nahmlich alie mathee
matifde BVegriffe erflavbare Begriffe
wdren, fo fonnte ¢§ audy feine Srundfdge
in den wmathematifhen Didciplinen geben,
Da 3 aber einfade Begriffe gibt welo
e der Mathematif eigenthiunlich jufome
men (S. 8.); fo mug man allerdings dud
wirflide Srundfdge in ibr anerfennen;
uud dag Sebict derfelben erfiredt fih fo
weif, al$ die blvg einfadhen Begriffe rei-
den; wo diefe aufhdren, und die Crila-
rungen ihren Anfang nebmen, da Horen
audy die Grundfdse auf, und e fangen
Dieebrfdge an, *)

§. 23.

A8 eine befondere Art von Grund-
fdsen pflegen die Matbematifer nodh die
Pofulate angufipren, unter welden
 fie folde Grundfdge verftehen, welde die
- Moglidfeit eines gewiffen Gegenfians
Des

© %) pieraus erfiebt man, wie unridtig s in
ten gewdbnliden Lebrbiachern der Mas
thematif Heige: ,Auf die Ceflavuns
gen folgen die @rundfane




Des Dehauptenr,  Nadh §. 16 gibf ¢8 und
mug e3 Pojtulate (unerweislide Moglichs
Feitsurtheile) geben.  Dod) finden fte hodhs
teng nur bey DVegriffen State, die aqus
gwey cinfaden jufammen gefest find, Die
MoglichEeit eines qud drey oder mehreren
einfadpen Beftandtheilen sufammen gefesten
DBegriffes it ein erweislider Sas.
Dagegen die Moglidfeit v6I[lig ein-
fader Begriffe ift eigentlih gar fein Ure
theil, denn e8 fehle bier dag Pradicat,
weldes in dem wortliden Ausdrude des
Sases dag Wort moglid nur auf eine
{deinbare Weife vertrict,  Moglidhfeit, fo
wie Unmdglidfeic, findef nur Dbey jufams
men gefesten Begriffen Statt,

C. Bon den Lebrfagen, Sufasen, Fols
gevungen und ihren Beweifen,
§. 24

Criveislide Sdse nennt wian beFannt:
lidh bald Lehrfdse, bald wieder Sufdpe
oder Folgerungen €3 {dheint, dag
e3 die Mathematifer ibrer Aufmerffameeit
"Digher nidpt werth geadhtet, die erfiern von
den lestern beftimme 3u unter{deiden. Das,

& was



wad der cine aud ihnen als einen Le ) ve
fas aufftellt, fieht man den andern ald
einen 3ufagp oder ald cine Folgerung
Behandeln,  Gleidhwodl witrde idh) meinen,
s follte der Wiffenfhaft nidht zum RNad=
theile geretdyen, wenn man es fidh ju einem
deutliden Bewuftfepn bradte, weldhen
Unterfdhied man eigentlich durd) die BVers
fhiedenbeit jener Zitel angeigen wolle.
Das, worein die meiften Mathematifer
bigber, nad) einem dunfeln Gefithle, den
Charafter ded Lehrfoges gefest baben, (deis
net die grofere Merfronrdigleit
bes Sages gewefen ju fepn.  Aber man
fiebt von felbfE, dag diefe Cigenfdhaft nide
febr geeignet fep, ein fideres Unterfdheis
“dungsmittel der Sdpe abjugeben, da fie
blog relativ und duferft {dwanfend ift,
S witrde daber folgenden Unterfdeidungs-
grund in BVor{dlag bringen,  Ale Lebrs
und Sufdse haben das gemeinfdaftlih, dag
fie aus vorber gebenden Sdpen gefolgerte
Urtheile find.  Aber um diefe Folgerung
aus dem porber gehenden Sage Herleiten
$u Ednuén, bedarf man entweder der Jus
stehung eineseigenen Srundfabes
indiefer Wiffenfdafs, (odér, wag
¢hen
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eben o piel if, eines aug einemt folden
bereitd gefolgerten Sages), oder nidf.
Qm erfen Falle mag der gefolgerte Sag
einLehrfap, im gwepten, d. h. wenn
er aud dem vorber gehenden Sage blof
mittelft Sugiehung eined Grundfases aus
einer andern Wiffenfdaft, oder durd
blofe Berufung auf eine vorhandene Erilds
rung u. dgl, entwictelt worden iff, mag er ein
Sufapodereine Folgerung beifen,

Snm. RNad diefer Regel wdre 3B wenn
erft erwiefen wordenift, Dag das
arithbmetifde QuadratderHys
potenufe der Summe der
Duadrate der Depden Kathe:
ten gleid) it — cin blofer Sufasp
der Gap: Die Seite ded Quae
dratd verhdlt fid jur Dias
gonale = 1: Y =23 ingleiden der
Cag: AlLle irrationale Vers
haltniffe von der Form Vn:
Y'm: laffenfidh durd das Bers
baltnif jweper gerader Linien
darftéllen; u dgl.  Denn alle diefe
Sdpe bedinefen ju ihrer Herleitung aus
jenem erfien nur befonderer Ynwenduns

G 2 gen



gen der Avithmetif, aber Feines neuen
geometrifden Grundfases, Dagegen der
Gas, dDag die Quadratfld-
Be itber dDer Hoypotenufe der
Summe der bepden Quadrate
fldden fber den Katheten
gleid fep — mwdre ein neuer Lebrs
fas, weil e nur durd) die Sugichung
cine$ neuen geometrifen Srundfages,
oder, was eben fo viel ift, eined neuen
vorber gebenden Lehrfages erm&fen er=
den fann, ndhmlich des Sas¥s, daf
fidh die Fladenrdume ahnlis
der Figuren, wiedicarithmes
tifden Quadvate ibrer dbus
Tid) liegendben 6etten perhale
ten.

§. 25,
Wollte utan etwa aud) swifden 3 us
fadgen und Folgerungen nod ecinen

Unterfhied annebmen; fo Fonnte man fid

Dier wobl an Ddenjenigen Dalten, welden

der Gpradigebraud {dhon wirflid mad,

Diefer pflegt nddmlih Sufdpe (gleidh=

fam Pingu gefitgtc Sdse) folde s

theile gu nennen, welden {hon irgend cin
; cigents
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cigentlider Sag, b b cin Lehrfag
vother gegangen ift.  Dagegen andere
Gdge, welde, 3. B. unmittelbar auf cine
Crildrung folgen, fonnen eben defhalb
nidt {dhidlih Sufdse heifen; man nennt
fie alfo bloge Folgerungen €3ds
ren demnad), wenn wir die jesige Beftims
mung mit der vorhin aufgefiellten verbin=
den, Folgerungen foldhe erweids
lidhe Urtheile, welde aus einer
blogen CrEldrung — Jufdpe
aber foldie, welde aug cinemopors
hergehenden Lebhrfage, dodh im-
merobune3uziehung irgend eined
neven®rundfages indiefer Wifs
fenfdaft entwidelt werbeu,

§. 20,

Yud den Crorferungen, welde wie
pben angefiellt, laffen fich manderley Fols
.gerungen iiber die Bildung und Sruf-
fenfolge der Sdpe in einem mwifs
fenfhaftlidien Syfteme und iiber die Bes
fdaffenbeit ibrer Beweife berleiten, Wir
wollen einige derfelben, werden fie aud
im Grunde nid)ts Neues und nod nie
Gefogtes enthalten, dodh dDarum anfiths

Ten,
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rent, weil fie nod) immer nidbt befolget,
und, wie es {deint, nad) ibrer Uners
Yaglidfeitnidtgenug anerfannt werden.

1 Wenun mebhreve in einem
wiffen{daftliden Spfiemevore
fommende Sdpe einerley Prds
dicat befigen; fomug der Sap
mit demengeren Gubjecte auf
jenen mitdem weiteren folgen,
nidht etwa umgefebhre. Denn wenn
die beyden Urtheile: S i Pyund:Zifg P,
gelten, wo > enger alg S ifi; fo iff
entweder 2= (S cum s), oder 8 gilt doch
ber Gas: X enthdle S, qm erflern
Falte reif man, daf der Sap: X it P,y
ai¢ §olge aug den Deyden: S ifi P,
und; (Scums)iftmoglidh =, jubetrads
ten fep, nady der dritfen Sdhingart im
§. 12.— Jm gwepten Falle ifi der Sap s
2 ift P,als Folge der bepden Sdpe:
Senthdle Syund: S ift P, dvrsh einen
Gyllogidmug, anjufeben, Uebrigens hat
man die Wabrbeit diefer Bebauptung von
jeber fdon gefuble, und fie in folgender
Revensdart ausgedrteft, ,incinem wif:
fenfdaftlichen Bortrage maffe
man von dem Allgemeinen ;u
: dem
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dem Vefondern fortfdreiten
Denn diefes heift nidhts anderes, alg der
Cap mit engerem Gubjecte muf alles
geit auf den Gap mit weiterem Subs
jecte folgen.

Anm, Suweilen Fann aber ein Sag fo
ausdgedriift feyn, dag cr den Worten
nady, cine grogere Allgemeinheit ju has
ben {deint, al8 cin gewiffer anderer,
obne fie dodh in der Zhat su -Haben,
Hiedurd mug man fih alfo nidht irrve
madyen laffen, €in Beyfpiel gibt fols
gender Gag: In jedem Drepede
bacitab?=ac*+bc?* + 2. ac.
cd, jenaddem das Perpendis
FeladaugBers oder innerhalb cb
fallt. — Diefer Sap {deinet ein
weitered Gubject ju baben, als
der befannte Pythagordifde,
von weldem er gleichroobl nur abgelei-
tet ift. Do in der That iff ¢ ein
Andered, Suvdrderft iff ndhmlid) ju be-
merfen, dag Dier im Grunde zwep
€dsge vorbanden find, die blof auf eine
fdeinbare Weife in einen cingigen jus
fammen gefdioben find ; ¢$ fommen Hier

~ Wirf-



— 104 —

lih gwey Subjecte und aud Fwey
Yrddicate vor, je nadhdem dasd erwdhnte
Perpendifel entweder aufer « oder inner=
Palb der Seitec b falt. Cuflides that
daber gangRedt, vaf er daraus jwey
abgefonderte Lehrfape bildete. Fers,
ner muf man nidht glauben, daf der
Pothag. Lehrfay ol enthalten un=
ter €inem von diefen beyden Sdpen bes
tradbtet werden fonne 5 indem der Fall,
wo Ddag Dbefagte Perpendifel in den
Sheitelpunce ded eingefdhloffenen Win=
el felOf einfdllt, ein gany befondes
ter iff, Dey weldiem von jenem Redtz
ecfe ac. cd gar feine Rede fepn fann,
Gonady find die Subjecte diefer drey
Sage gar nidt einander fubordinivte,
fondern coordinivte Begriffe,

§. 29,
2) Wenn mehreve in einem

wiffenfdaftliden Syfeme vors
Fommende Sdage einerley Sube
ject Dbefiscny; fo mug der GSap
mit dem jufommen gefepteren
Prdadicate auf jenen mit dem

cinfaderven folgen, nidt etwea
ums
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nutgefebre. Denn in demt Sage: S
enthdlt (P oum 7), wird der Sap:
S enthdlt P, ouf cine foldhe Ure
voraudgefest, Daf man diefen fdledters
ding$ eber denfen muf al$ jemen, und
nidt etwa umgefehre. (§. 12.) Diefe Wabhr=
Deit drang fid) Denjenigen, weldye dtber die
Natur des wiffenfhaftlidhen Bortrages
naddadten, befonders unverfennbar anf:
o Man mug, fagten fie, in den
folgenden Sdagen immer mehr,
nie weniger al8 in den vorher-
gebenden lehren’ Hier iff ¢8 itbriz
gen$ offenbar, daf wir unfere Behaups-
tung nidt weiter augdebuen, und fate
des Auddruces: der Sap mit dem
sufammen gefesternPrddicate,
nidt den allgemeineren: der Sap mie
engerem Prddicate, fesen dirf:
ten,  Denn fo oft wir durd) einen Syllo-
gismus {dlicfen, Dat eine der Pramiffen
( ndpmlich bdie fogenannte Major) bep
eben  demife'ben Subjecte ein Pradicat
(udbmlich den terminus medius), das
enger ift al$ jenes der Conclufion. S
cuthdalt M; M enthdle P; S
enthdle alfo P, Qo der Begriff
M
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M offenbar enger fepn mu§ ol8 P, yeil
fout der Sag: M enthdlt P, mebtma[)r
fepn fonnte; und dennod) twird das Ure
toeil: S enthdle M, al$ ein dem Urs
theile: S enthaltP, vorbergehendes bes
tradtet, : : :

§. 28.

Was die BVeweife betrifft, mit
welden alle erweislihen Sdge in einem
wiffenfdaftliden Syfteme verfehen werden
mitffen, fo wollen wir ung mit der Erwdb-
nung blof jweper Cigenfdaften,
weldye su ibrer Ridtigfeit, al$ conditio
sine qua non, erforvert werden, begm’u
gett, -

. 1) Wenn das Subject (ober
die Hypothefis) ecines Sagsesd fo
weit iff, ald.e$ nur tmmer fepn
dbarf, dbamit Dasg Prddicat (oder
die Thefis) demfelben sugefproden
‘werden Fonne: fo miffen in je-
dem ridfigen Beweife diefes
Saged alle Mertfmabhle dDes Subs
jects beniiget, d. b sur Herleis
tung des Prddicats angewens
det werden; yud wenn dief
nidt



nidt gefdiehet, ift der Veweid
unridhtig. Denn in einem folden Sas
pe ii dad gange Cubject (nidt ete
twa nur einer feiner Theilbegr:ffe ) als der
pinveichende Grund vom Dafeyn desd
Prddicates angufchen, Witrde man aber
im Beweife irgend cin Merfmabl ded Sub-
jectes gar nidht benitgen, d. b, gar feis
ne Folgerungen daraus berleiten, fo witrde
eben darum dasg Prddicat ald unabhdngig
von diefem Cinen Merfmable erfdheinen,
mithin  nidht mebr das ganze Subject,
fondern nur ein Theil deffelben ald Grund
pom Pradicate ju betraditen fepn. Wenn
olfo irgend ein Merfmahl des Subjects
in dem Beweife gar nidt beniiget wird,
{o ift dieg ein ficheres Jeidhen, dDag entwes
der der Lehrfas felbt su enge audgedriicde
fepn utiffe, und dberflifiige Cinfdrdn:
fungen enthalte; oder, twenn diefed nidt
der Fall ift, daf der Veweis felbft irgend
einen perfiedten Feblfblug entbhalte, nadh
pem Defannten Gprudpe der Logifer: quod
nimium probat, nihil probat.

Y nm. So einfad und einlendzend {Hon
can fih felbft diefe Bemerfung ift, fo
oft
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oft Hat man fic gleidwobl in praxi
fiberfehen , und bald —  overgebiicdhe
Mithe fich gegeben, einen Beweis fiir ei-
nen gowiffen Lebrfas audfindig ju mae
dien, ohne juvor darauf ju feben, wie
man die in der hypothesivorbanbenen
Bedingungen in diefent Beweife alle be=
nigen wolle — bald wieder Bewweife aufe
geftelle, die, weil fie nidt alle Bedine
gungen der hypothesis beniigten, of-
fenbar  feblerbaft ausfallen muften.
€in Bepfpiel bes erfterenif der be-
riitigte Sap von den Pavalles
Leu, in weldem vas Sufammen(iofen
ver bepden Linien offenbar nur unter
der Bedingung gilt, daf bepyde Linien
in einerley Cbene liegen.  Allein  die
Wenigfien, welde fih mit der Erfine
bung cine Beweifes fir diefen Sas
befdaftigten, dadpten daran, wie fie
diefe Bedingung in demr Beweife benil-
gen Fonnten, weldes, fie wirflid jur
Auffuchung gang anderer Wege veran-
Toft Daben witede.  Cin Beyfpiel vom
gwepten Falle mag und die Kdfi-
nerifdge Theorie des Hebels
" davbicten, welde man dod gewdhnlich
ity
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fiir die pollformmengfe aus allen HAlt,
Naddem Kdfuner in feinen mathes
matifden Unfangdgriinden
Il Zh. L 9bth. nadh der vierten
Aufl. in (16.) ben Lebrfas, ,Naf
bepgleidhen Hebelsarmen und
Gewidten Gleidgewidt ere
folge’, febr ridhtig dargethan Pat;
fdlieft er im Sufase (18.) fo: , Las
ften, die nidt finfen fotfen,
miffengetragen werden Hier
it nidts, dasg tragen fdunte,
ald die Unterlage bey A, UAls
fo erbhdale diefe die vollige
Laft 2P =2Q, b i (nad einer
Grfldrung, die ev von diefer Redensare
in 29, macht) ,,wenn wtan dicfen
Defdwerten Hebel an einem
Gaven AZ halten wollte, fo
mifte man nad AZ mit ciner
Sraft F=2P jiehen Sn dies
. fem Sdluffe fomme nidhs vou der Be-
dingung vor, daf die bepden Gewidte
der Krdfte fenfredt, oder jum wenigs
fien in paralleler Rideung auf
den $Hebel einwirfen miffen, eine Bee
dingung, die gleichwohl nothwendig iff,
wenn




wenn dag Statt fiuden {oll, was bier
gefolgert wird, Daber ift diefer Bes
weis offenbar falfd), denn er beweist
$u viel,

§. 29.

2. Nebft dem Merfmable ded Subjects
founen in dem Veweife nodh mandhe andere
Mittelbegriffe vorfommen; jedod,
‘wenn der Beweis nidhtd Ueberflitffiges ents
halten foll, bey einem bejabhenden
Gage nur folde, welde nidt
engevals dagd Subject, undnid¢
weiter alg dag Prddicar; bey
einem perneinenden Sape aber
nur folde, die weiter al3 das
‘Gubject, oder weiter als das
Prdadicat find, HAus § 17, ift su
erfeben, dag in allen apriovifchen Ureheilen,
"~ gum wenigfien in allen Nothwendigleits -
und MoglidhFeitsurtheilen (dergleidien alle
mathematifden Urtheile find ), wenn fie
‘Bejabend fiud, dag Pradicat ein wo nidht
weiterer, dodh wenighiecns eben fo
weiter *) Begriff als dag Subject fep,

Soll

*) Diefem fdelnet ju widerfpredien, was
pere Selle (De la realité et de Uides




e [T ] e

Coll nun ein foldes bejabhended Urtheil,
3 B. A enthdlt B, erwiefen werden,
fo werden daju ey andere gleidhfalld es
jobende Urtheile, al$ Prdmiffen, erfordert.
Und

alité des objets de nos connaissances,
in den Memoires de I’ Academie de Berlin.
1787+ p. 601.) entdecfet paben will, daf
der eigentlidye Unterfdhied 3wifden anas
Intifhen und fonthetifden Uctheilen nidt
davin, wovein wir ihn oben in Uecbereine
flimmung mit Kant gefeget haben, fone
dern nur in dem Umfanbde liege, bdaf
bey analptifden Urtbeilen das Pradicat
in dbem Subjecte, bey fputhetifhen aber dics
fes in jenem enthalten fey. Nun iff jwar
die Redensart: ,ein Begriff A ift in eis
nem anderm B entfalten’’, in der Frangds
filden Sprache, eben {o wie in der Deuts
fchen, swepdeutig, und faan fo wofl
bedeuten, daf A, al$ aud) daf B der
engeve aus bepden fep ; aber in jebem
Galle Fame Gevaus, daf es Urtheile gebe,
in welden dag Pradicat engev als das
Subject ift; weldyes miv, wenigflens bey
den erwdbhnten jwey Urtheilsgattungen uns
geveimt fdeint, Denn was ecflid) die
negativen Ureheile betvifit, fo ift be
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Yud in weldher vou den vier oben (§. 124)
angegeigten einfaden SdHlugfor-
m e u nur immer gefdhloffen werden mag 3
fo-geiget ¢8 fih dap die gebraudpten Mit-
tel=

ibnen das Pradicat offenbar weder enger
wod) toeiter als dag Subject, fondern
beyde {dhliefen einander v5lig aus. Uns
tee pofitiven Uceheilen aber modyte es
bep den pacticulavenunddidjuncs
tiven nody am ¢Seffen_den Anfdyein Hos
ben, al3 ob ihc Subject weiter, als ibe
Pradicat wire. So mbdhte man fagen,
dag in dem. pavticuldrven Urtheiles
,Cinige Vievrede find Quadras
te’, dag Oubject einige Vierede
offenbar weiter fey, alg dag Pradicat
Duadvate, Alein genauer betradtet,
ecfennt -man wobl, daf die Form partis
enldcer Urtheile gar feine vein a prios
rifdje, fondern empivifde fep Denn
daff einige BVievede wicflidh Quadrvate
find, ift fo ausgedeudt, eine empicis
fde DBebauptung; rvein a priovifh fann
es nue Heifen: Der BVegriff Vieved
fann den Begriff einer Figue
vonlauter gleidyen Seltenund
Winteln enthalten; weldes Ure



—1]3—

telbegriffe jedesmabl enger ol A und
weiter al8 B find.  Aug folgender Zafel,
worin die Seiden > und < weiter und
enger bedenten, wird man dief obne
Mithe Hberfeben, wenn man nur das o
eben Debauptete Umfangsverhaltnif jwi-
fdhen den bepden Begriffen eines  Dbejabens
den Urtheil$ immer in Ymvendung bringt,

Cre

theil unter bie Claffe vein o priovi{der
Moglidheitsurtheile gehdee (5. 15.), und
worin offenbar dag Pradicat ein weiterer
Begriff,. als dag Subject ift. Die digde
juactiven Uctheile find eigentlich
allevon der Form: Aift entweder B
oder nidyt B. Diefes Urtheil will eis
gentlid) o viel fagen, ald: Der Bes
griffdber Summe von (A cumB)
und (A sine B)enthdlt den Voo
griff von allen A, Hier iff nun dag
Subject : ,die Summe von (A¢um
B) und (A sine B)* offenbar wiedee
cin engever Begriff, nur eine Act von
dem DVegrifie des Pradicats: ,AUpeit
bet Dinge, welde A find”
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Crfte Form.

A iff eine Art yon M
A ifi cine %rt von N

A ift eine %rt von (MetN) =B .

|M> Aud <B
‘N> A und <B'

Sweyte Form,

M ift cine %rt pon B
.N ift eine Art von B

(M et N) = A it cine 9t von B

|M>]Aunb <B
|N> A und <B,

Dritte Form,.

M ift cine Yrtvon B
M farn fipn ene Urt pon N

(M cunN) = A ijt etne %ri vou B.

I M>Auwum <B
N > Auwm < B.

Biers



Bierte Form,

A ift cine Urt yon M
M it cine %Art pon B

A aft eine Arf von B

M > A u B

Qu einem negativenUrtheile {blief=
fen Gubject und Prdadicat einander wed=
felfeitig au$ ; man fann alfo von Feirem
aug bepden fogen, dap er der weitere
oder engere foy, Daf aber dieMistels
begriffe, die jum Beweife eines folden
negativen Urtheils: A ift feine 9rg
von B, erfordert werden, allemabl 1o e ie
ter ald das Subject A, oder wei-
teral3ddas Prddicat B fepn milfe
fen, erbellet wic vorbin:

Crite Form,

A ift feine Art von M
A it feine Art von N

A it fene Avp vou (MetN)=B
M> B |

N > B,
H2 . Bwep
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Swepte Form,

M ift feine %rt von B
N it feine %Urt von B

“(MetN) = A iff feine %rt yon B,
M> A
N » A,

Dritte Form.

Was eine Are von M iff, iff Feine Ave
pon B '
M tann fepn eine Hrt von N

(M cum N)=A ift feine vt pou B,
M> A
N > A,

BVierte Form.

as eine Art von M iff, ik Peine Hre
von B
A ift eine Yrt von M

A\ ift feine Art von B.
l M > A

oA nm,




Kl 8 § A

Anm, SKommnen alfo in einem Vemweife
Mittelbegriffe vor, welde ;. B.
enger al8 das Subject find; fo iff
derfelbe offenbar fehlerhaft, ift, wad man
fonft eine weTaBuoi e1c xAAo pevos jit
nennen pflegt, Sumweilen ift ¢$ nun freyz
lid gleid auf den erfien Blid einleudys
tend, dag ecin. gewiffer Begriff su dems
Beweife eined Sapes, ald ein gang
frembartiger nidht gebdre; wie 3. B.
wenn in der Theorie des fonctions
analytiques, Nro. 1 4, die widtige Bes
Bauptung, dag fidh die Function f (x+1)
=fE) +ip+irtq+Pr+ ...
im Ulgemeinen mit 1. (Fdtig verdndere,
ous einer geometrifden Betrads
tung Dergeleitet witd; aus diefer
ndhmlid, daf es Dep einer continuivlis
then frummen Linie, die ihre Abfciffenlis
nie fdhneidet, Feine fleinffe Ordinate gebe.

- Hier wird iberdieg ein eigentlider circu.
lus vitiosus begangen, weil man nup
¢ben unter Borausfepung der jest ju bee
weifenden veint avithmetifhenBebauptung

- Darthun fann, daf jede Gleidhung von
der Form y = f x cine continnirlidhe
frumme inie gebe, = Jnandern Fdls

Ien
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Ten aber 146t €8 fich nite erft durdy eine
genaue Sergliederung bded gangen Bes
weifes in feine eiufadien Shlinfle, und
durdh Jevlegung aller Begrifie deffelben
in thre cinfadyen Befandtbeile entfdeis
ben, ob irgead ein fberfliiffiger EBegrtff
eingemlfcbt fen ober nidt,

5 g0

Hier mitffen wir ved nod f{ber die
&roge eefldeen, 06 ¢3 fiir EinenSGasp
wobl mebrerfey Beweife geben
fdgpne? — €8 Bdmume darauf an. was
man . jum -Wefen cined Deroeifes pdble.
LBenn wman die Ovdnung der Sdpe,
dDicbafd mit ausdritdlidhen Wors
2en, hald gilifdweigend gemads
te Venhpung gewiffer BVorders
fdpe mit gu dem Wefen rined BVeweifed
3460t; fo-Daf man cinen Beweid (GHon
~ dann einen: andern nennt, wenn nur die’
Cdge Peffelben in eiter audern Ordaung
folgen , und einige Swifdenfdse bHier ausds
dridlid angeflbre, bort  dibexfprungen
fiod: fo ift es gor fein Jmweifel, s fonne
mebreslen ?&emtfe far Cluen Sagp ges

ben.
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be.  Dagegen, fest man dad Wefentliche
cine$ Beweifed in jene Urtheile, auf
welde das ju erweifende wie eine Folge
auf ibrem Grunde Derubt; gleidhviel, ob
diefe Urtheile alle ausdrirdlidh ausdgefvro-
den, oder ob einige derfelbeu blog fill=
{dhweigend voraus gefest werden; gleidh=
viel, ob fie in diefer oder jener Ordnnng
auf einander folgen: fo gibt e8 audy fire
jedes wabre rtheil nur einen eingigen
" Beweid, Denn 0b war im Algemeinen
nidht jede Folge audy ibren Grund befiimme,
und gleihe Folgen juweilen aud) aus un=
gleiden Gritnden hervor geben Fdnnen:
fo iff e8 dodh ein anderes bey den €r»
Fenuntniggritnden.  Hier erbellet 3
andhmlidh aus dem Borbergehenden, daf.
der Cine oder die ywey Mittelbegriffe, wels
de su jedem cinfadhen Shiufe erfordert
werden, immer DefRimmet find, und
nidt nadh Willfiir anders angenoma
men werden fonnen. Wir wollen dief jur
Crfparang des Raumes nur von Ciner aus
jenen Sdlugarten, 3. B. der fpllogifiifden,
fo jeigen, dag man von felbft erfehen wird,
wie eben Ddaffelbe audh von den andern
9?“8. @é ftpm M’ N’ O,‘o. .o mi“
tels
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gelbepriffe swifden A und B, b. 5,
fie fipen > A und < B fo fann man.
jeden derfetben ju cinem Syllogismus, aug
weldhem das Ureheil: A i'ft eine Ure
von B, gefolgert werden foll, Dbeniipen,
Man faun ndhmlid die Syllogismen dufs
ftellen: Aift eine Artvon M, M i
eineAvevon B, alfo A eine Ar¢
von B ingleiden: A it eine Ure
voulN, Nifteine Artvon B alfo
"Aeine Artvon.-B; u.f w. Ju fofern
fthiene e3 nun, al8 o6 ¢ wirflidh mehrer=
Tep Beweife ded Urtheils: A ift eine
Art von B, gdbe. Allein wenn jwifden
A und M nody irgend ein Mitrelbegriff L
vorhanden iff, fo it das Urtheil: A iff
einedrvevon M, felbft ein ermeidlidhes ;
in einem vollftdndigen Beweife alfo, in wel=
dem nidhts fiberfprungen werden foll, mug
der Splingismug: A ift eine Art von
L, Liifgeine %rt pon M, alfo A
~eine %rt von M, voraus gefdhide rwer=
den'; e3 milffen, mit Cinem Worte, fo viele
Syllogismen  aufgeftellt werden, ald ¢$
Mittelbegriffe zwifden A und B gibe,
Und da die. Angabl diefer Mittclbegriffe
vod) offenbar nur Cine befimmie iff,
o



fo ift oudy die Angabhl und die Form diefer
Gylivgismen , mithin Dder gange Beweid
nur €in beﬁtmmtet.

- § g,

Hieraus ergibt fich von {elbft, wie man’
die Cintheilung der Beweife in analytis |
fheundfpnthetifde 5ubeurtf)elleu bas
be. . Der gange Unterfdyied jifden diefer
Bepben Beweigarten berubet ndhmlich blof
coufder OrdonungundAufeinanders

folgeder Sdgeim Bortrage; gerade wie,
uady der Bemerfung des vortreffliden Hrn.
Platnersd(infeinenphilofoph. Apbhos
rismen 1. B. §. 554. der 2ten Aufl.)
ver Unter{hicd pwifden der vierten und
erften fpliogifiifhen Figur, in welden die
beyden Borderfdge blof verwedfelt find,
Dergleidyen Unterfchicde fonnen nun freps
lidh) feine objectiv gitltige oder wiffenfdafts
lide Eintheilung begritnden, aber darune
find fie bocb nidt gang ju verwerfen. Wo
i met irre, berubet bievauf der eigentli=
de Unterfdhied swifden den Lebrfdsen und
ifgaben, pon weldem wiv gleid reden
werden,

§. 32.



§. 32

Leslich mitffen wir und nodh iiber die
apagogifde Bemweidart mit Weni-
gemerfldren, da felbe in der Mathematif
fo baufig angewendet wird, Dodh miifjen
wir guvdrdert eine Bemerfung iber die
o’ genannte Umfebrung der Sdpe
 voraus {hicken, Gilt ndbmlicy dag beja=
~ Dende Urtheil: A iff B: (obet beﬁtmmter

A'ift eine Are von B), fo gilt be-
fanntlidy al proposmo inversa aud) dag
Urtheil: Wa¢ nidt B, if, if aud
nidt A (oder beftimmter: Wa s Feine
Art von Bift, iff aud feine Art
von A). Geavdbnlich betradtet man dief
Testere alg eineArtvon Folgerung
aus dem erften. Uber follte der umges
febree Sap aus feinem bejabenden Ge-
gentbeile durd einen eigentliden
Sdhluf, v.h. fo abgeleitet fepn, dag
tan dén erfiernald Grund, denleps
teren al$ eine Folge jubetradten hdt-
te? L4t fih der erftere nicht eben fo gue
audy aa$ Ddem legtern, wie diefer aug
jenem berleiten s fo vaf man alfo mif
eben vem Redte jenen als Folge, und

bteren -
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diefen: 018 Grund anfefen Fannte T I Holée
olfo dafitr, baf die Umbebrung eia
ned ©aped feineSivesd unfer die Cloffe
ver, Shldgarten; .von .welden wiv
oben cedeten (§.12.), su vechuen fey.

§ 33

Diefed  vorqud gejdidt, fo fat an
Befonders gwep Hrten apagogifer %emcift -
unterfdicden. Die Eine,. wo man der Saps
A ift B, badurdh bemrtét,,baﬁ wan, dad
contradiciorifche Segentheil : A iRnidt
B, annitnme, ynd taraus irgend eine tns,
mﬂ;,!wb*rtt . B. irgend. eiten Smtbcr[pruc&
ntit einem bereirS exmicfenen GSapes A &Gy, .
Perleitet,  Jn diefer- %mﬂéart liegt mm
(mir. iy glaisbe) bad Wefentlide md}g
in ver falfden annabmn A nidy B,
fondeen lediglich darin, dag hier Prdmiffen
von devr Form: Wasd niht Mg, iff
gud nidt N, vorfomumen; und jwar
fo, bag~ meinet Meinung - nad nur vers
neineideSdfe cined inbivecten
Beweifes wefentlid bedirfen, Hes
jabenbdeallejeit Dizect evmwiefen werden
fonnen.  NRad ber gembnhebm Forut
wird wdhmlidy in dem opagogifen Berveir

fe
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{fe fo gefdloffen: ,,A ifB; dennam
genommen, A wdre nidt B, fo
wdre Agleidfalls . nidt C, wels
thes doh ungercimt if” Diefem
Raifounement hatte man nun aud folgende
Form ertheilen fonnen: Was Cif, ife
allegeit B, A it C, alfo ift A
aud B. Und bier erfdeint gar Fein
verneinender Sap. — Wdre dagegen der
gu beweifende Sap verneinend, 3 B, A
it nidhtC; fo wirde man nadhy der ge-
fodhalicdhen Methode {o verfabren: ,Angee
nommen, AwdreB, fo wirde fols
gen, Afep aud C, weldes dodh
ungeveimt it/ Dief ldft fich aber
aud fo vortragen: Was nidt C ifF,
itaud nidt B, Aignide C, A
italfooud nidt B,

§. 34.

- Die gweyte Aret indirecter Beweife
Leitet au$ der fal{den Annabme: A i
nidt B, den-wahren Sas: A i B,
felb ber. Diefesd fand man nun mit Red¢
anfifig, bis Wolf, Lambert u, a. ge

" geigt, Daf e$ eigentlidh nidye der falfdhe Bor=
devs
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1

derfag: A it nidht B, fep, worauf man
baue, fondern dag im AUnfauge des BVes
‘eifed nur unbefimme gelaffen
werde, ob A eine %Urt von B fey oder
nidt, — Sonad gehdrt diefe Buweidars,
wenn fonft {ein umgeiebrter Sap darin
al3 wefentliche Pramiffe erfheint, gar nidhe
$u den apagogifden,

D. Bon den Aufgaben , Auflofungen,
Anmerfungen u. {. w,

.§.. 385.

€ine Defoudbere At mathematifcher
Gdge find die Aufgaben mit ihren
Aufidfungen Ueber dasd cigentliche
Wefen derfelben’ find die Crfldrungen der
Mathematifer nodh nidht gany cinig. Die
meiffen SNeuern erfldren die Aufgaben
al3 folde Lerweislide Sdpe, wels
dedic MoglidhleiteinesBegrif-
fes ausfagen’” ~Sie haben das fiv
fid, dag fonach Lehrfdse und Aufgas
ben eben fo unterfhieden werden, . wie
Grund=und Heifdefdge. — Se=
Ben wir aber auf den Gebrand, wels

den
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den die Mathematifer von ihren Aufgaben
pon jeber wirflid maden, fo fiuden
wir, dap er diefem Begriffe gar nide ent-
foredre. Dern nidyt biog MoglichFeitse
fd pe weiden unter dem Zitel der Aufgas
ben vorgetragen, fondern aud viele Noth-
wendigfeitsfdge. 3 B.,Aus den
jwep Seiten und dem einges
floffenen Winfel eines Drey-
eddiedritte Seitegu finden
worin von gar feiner Moglichfeit die
RMede ift.  Audh beym Cuflides fome
wmen dergleidhen Sdpe, die feine Moglid=
feit auSfagen, unter demt Titel von Aufe
gaben vor, 3 B, Elem.L.1I. Prop. 14,
L, IIl. Prop. 1. L. VIL. Prop. 2.
u. m. a. Umgefebrt werden dagegen auch
mande MoglidbFeit$fdpe unterdem
Zitel der Leprfape aunfaefelit. So iff
Elem. L. I. Prop. 7. Theor. 4. €8
it unmdglid, uber derfelben
geraden Linieino derfelben Ches
nenadCiner Seitehinju mebr
alg Cinem Puncee jwey gleide
gerade Linien ju ieben, — ein
negativer MoglichFeitsfas, ~— b bin cben
- gidht dagegen, Daf man der fdon beftehens
den -
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Yen Unferfdieidung der nnevweidliden
Sdge in Orund = und Heifdefdpe gemd§,
oudy die erweisgliden Sdge in folde,
diecine Nothwendigfeit, und folde,
dic eine MO glidyEeit ausdricten, unters
Adeide, und hieju fhidlide Bencnnungen
-augdenfe; es ift diep vielmebr febhr anju-
vatheu, indem die Moglidhfeitsfdge audh
aus gang andern Gritnden ald die Noth=
wendigfeitdfdge ertviefen werden, jene
ndbmlid) aus Heifdefdsen, wie diefe aus
Grundfdgen.  Aber nur glaube iy, der
Unterfdied jwifden. Aufgaben und
Lebrfdsenfep nodh einanderer, und
aud er verdiene bepbebalten ju mcrben,
ober gleih nidt objectiv wiffens
fdaftlid if, fondern nur blog die Are
des Bortrages Dbetrifft.  Crweislide
Gdge ndbmlidh) Fonnen in einem wiffen=
fdaftlihen Syfieme auf eine doppelte
vt porgetragen mwerden: enfweder man
fpridt felbe erft aus (d. h. madyt fie
un$ erft nur ihremSinne nad befannt),
und (gt die Uebergeugung vonibrer Wabr=
beit, und die Darfiellung ihres objectiven
Sufammenbanges mit andern Sdgen fols
gen, pder man thut das nidt. Dag
Crs
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Crtere gibt die Form ded Lehr(apes,
Das Swepte jene der Yufgabe, Der
Lebrfas bat daber zwey VBeftaud-
theile: den Sagp (thesis), in weldem
vas neue Urtheil blof ausd gefproden
itds und den VBeweid, inweldem dev
objective Sufammenbang deffelben mit ans
dern Wabhrheiten gejeiget wird.  Aber aud
DieAufgabe hat jrwepBeffandtheis
Le: die rage (fonft aud) die Aufga-
beim engern Sinn genannt), in twels
der man nur den Gegenfiand beffimme,
woritber man jest etrwas NReues ausfagen
will; und die Aufldfung, in welder
fian pon unerweislichen oder bereits er=
iefenen Wabrheiten ausdgehend 3u der ges
fudyten neucn gelangt,  Hieraus erfieht
man alfo, daf es ein Migbraud fey, wenne
man dic Aufldfung mit einem eigenen B ez
weife verfieht, deun Ddadurd) fale die
Qufgabe in die Form eines Lehrfapes
wieder uritf; vielmebr foll' Aufidfung
und Beweid durd) den Gebraud) der fyn-
thetifhen Methode in Eines verfdhmols
gen feyu,

§. 36. -
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Diefe Begriffe vorand gefest, IAFE
fich nun auch genauer beftimmen, fiir wel-
de Wabrbeiten f[ih mehr die Form des
Lebrfases, fiir weldhe die der Aufgabe
eigne. Jabmlich fir foldhe Sdse, durdy
deren Aufftellung mannidtiberrafde
wird, deren Wahrheit man gleid auf der
Stelle aus dem Borhergehenden, obgleid
nur dunfel, ju begreifen vermag, {dice
fid) die Form des Lebhrfapes. Dagee
gen fiir jene, auf die man nidht pon
fidh felbft verfallen Ednnte, if
die Form einer Aufgabe gwedmdfiger,
So cignet fidh) 3. B. der Sap, daf Fac-
toren mit verdndeveter Ordnung
einerlep Product geben, feiner
RNatur nady , ju cinem Lehriage.
Dagegen der Sap, wie der grofte
gemeinfdhaftlide Theiler jwi-
fdhen jwey 3Bablen gefunden
werden folle, wird allegeit {dhidlider
in einer Yu fgabe vorgetragen werden.

Ynm o ift in Anfebung der C‘%téue,
die man den Aufgaben cinrdume, 3u
3 _mers
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merfen, daf man in den vorber gehens

den Sdgen dafitr geforgt baben mug,
a6 wman die Moglidteit, fie

aufguldfen, cinfehe. 3. B. Bes
. vor man Ddie Aufgabe auffielle, ,,aug

den vrep Seiten cined Dreps

eds den nbalt deffeben ju

berednen’, muf man erwiefen ba-
- ben, dag diefer Inhalt durd) jene drey
. Geiten beffimme werde

§- 37

Hier {heint e8 aud) am redten Orte
3u fepn, eine gewiffe willfielide Cins
fhrdnfung su vigen, die fih die Mas
thematifer,  Defonders in der Geometrie,
felbft in Den Weg gelegt haben 5 ndbmlich
nie cinen Gegenftand al8 wirflid ans
gunchmen , bevor fie nidt erft die Hre
uud Weife gejeigt, wie er, vermittelf
gewifler Werfseuge, ju Stande gebradye
werden Eonne.  Ju der Euflidifden
Geometrie wird befanntlidh Fein rdumli-
der Gegenftand al$ witflid angenomuten,

“wenn nidt erft . feine Confruction durdh
(ibenc, Svréis nud gerade Linige

ge.



gejeiget worden it  Diefe Cinfdhrdinte
fung verrdth ibren empivifdhen Uss
forung deutlidh genug. T afel, Firfel
und Lineal find ndbmlidh dic einfadfen
Werfjeuge, deren man fidh juerft bepm
Beidnen bedient hatte. Aber an fih b=
tradytet, find die gerade Linie, dev
Kreis, und endlid vollends dic Ebent
fo sufammen gefeste Gegenfidnde, Ddof
ihre Moglidhfeit nidht nuy auf feine Weife
als Poftulat angenomnen werden darf,
fondern im Gegentbheile erft ausg der Mog=
lichteit gerade foldher Dinge , welde
Cuflidesd durd jene drep conffruiven
lehret, erwicfen werden muf. So ift 5.
DB. ver Sap, daf jwifdren jeglidhen ey
QPuncten ein Mittelpunct liege, weit
einfacher, als der, dag fid swifden jeg-
“lide 3wep Puncte cine gevade Linie
sichen lafie; gleidwobl erweifet Cufli=
D¢ 8 den erfieren aus dicfem legteren, u,
., a, — Fheden theoretifden Bor=
© trag der Mathematit (LABLH. §. 18.)ift ¢s
bimcidhend, wenn man die Moglide
Feit jeder Begriffoerbindung, welde man
aufftellt, ereifet,  Wie und auf welde: ‘
wsetfe (icb cin Gegenffand analog bies
- I - fem
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fem PBegviffe in der WirflidPeit
Darfiellen laffe, aehdrt in die prattis
fhe Mathematil., So iff e3 35 B.
genug; u beweifen, Daf e$ ju jege
lidhen drey geraden Linien eine
pievte Proportional=Linie ges
ben maffe; die Art, wie fie gefunden
werden foune, brauden wir nidt ju
eigen. :

§. 38

Cudlich gibt e8 nodh Cinen Zi-
tel, der in Den apriovifhen Disciplinen
der Mathematit gebrdudlidh iff, ndhms
lih die %nmerfung, Diefe enthdlt
LBemerfungen, die nidt jur Wiffenfdhaft
in objectiver ~ Hinfiht gehoren, fondern
nur fubjective Jwede haben; 3. B, Ges
fdhidtsbemerfungen, Erlduterungen, andere
DBeweife, Bepfpiele, Nusanwendungen,
Warnung vor Mifverftdnduiffen, u. dgl.
— Warunt' hat man aber nidt aud nod
Borerinnerungen, Ginleituns
gen, Uebergdnge, u. a. dgl. Zitel
in den matbemattfd)en Apparat eben fo auf=
genoithen, twie fie in andern wiffenfdhafts
lihen ﬂ?ortrdsen bereits gebrdudplich find 2

- Golls



Gollte dadurd der mathematifhe Borfrag
nidt von feiner Steiffeit verlieren, ges
fdmeidiger, lichtvoller und gemeinfagli
der werden fonnen 2 — Nimme man nun
alles bigher Befagte jufammen; fo Defidns
deder fdmmelide mathematifde
Apparat (um eine Furze Ueberficht von
ibm 3u geben) aus folgenden Theilen:

1) Begeidnungeu (fur emfadje
Begriffe )

2) Erfldrirngen (_»,er[cgungen st
fantmen gefester Begriffe in ihre eins
fadhen Beftandeheile).

3) Willtdrlide Sdpe (Be
seidhnungen fii einfade fo wobl ol
audy gufomumen gefegte Begriffe).

4) Cintheilungen (die allegeit jus
famnten gefesste Begriffe geben).

5) Heifdefdse (unerweislide Sd-
pe, diecineMoglidEeitausdfagen).

6) Grundfdse (unerweislide Sds
ge, dic cine. Nothwendigfeis
ausfagen ).

7) Lebrfdge (erweislide Sdpe aug
@nunbfagen derfelben Wiffenfdaft ges

fols



folgert, weldye cntwedera. M S g T i dhs
Fetts= oder b. RNothwendig-
feitdfage find).

8) Solgerungen (erweislide Sd-
ge, die aud Crilarungen mit Bugic:
hung fremder Grundfage gefolgert
find ). '

9) Sufdse (erweislide Sdse, wel-
die aus Lebridgen mit Juziehuug
fremder Grundfdse gefolgert find),

10) Aufgaben mit ibren Auf-
[6fungen (erweiglide Sdpe, die
nady fprthetifher Methode porgefra-

~ gen terden ),

"11) €inleitungen, Uebergdnge,

 Ynmerfungen

12) Gemeine Crfenutuiffe (er-
weislidhe Sdge, von Dderen Walhr-
beit man jwar nbergeugt iff, deren
foftematifdyen Berveis man aber nody
unidt feunt). o

A T————
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