Matematicko-fyzikalny ¢asopis

Milan Kolibiar

Poznédmka k reprezentdcii svdzu pomocou rozkladov mnoZiny

Matematicko-fyzikdlny ¢asopis, Vol. 4 (1954), No. 2, 79--80

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/126899

Terms of use:

© Mathematical Institute of the Slovak Academy of Sciences, 1954

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides access to
digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this document must contain
these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and stamped
O with digital signature within the project DML-CZ: The Czech Digital Mathematics
Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/126899
http://project.dml.cz

POZNAMKA K REPREZENTACII SVAZU
POMOCOU ROZKLADOV MNOZINY

M. KOLIBIAR

Nech S je svéz definovany na mnozine M. Sviézové operacie oznadime
znakmi n, u. Ak R, R’ su rozklady mnoziny M, R < R’ bude znatit,
Ze rozklad R je zjemnenim rozkladu R’. Znakom R na R’ (Ru R’) ozna-
¢ime najviacsie spolo¢né zjemnenie (najmensi spolo¢ny zakryt) rozkladov
R, R’* MnoZina vsetkych rozkladov mnozZiny M s operaciami najvécésieho
spolo¢ného zjemnenia a najmensieho spolo¢ného zakrytu je tplny sviz,
ktory oznacime &. Ak prvky x, y € M patria do tej istej triedy rozkladu R
mnoziny M, budeme pisat = = y (R).

V tejto poznamke ukaZeme, Ze sviz & obsahuje podmnozinu X, ktora je
izomorfna so svizom S vzhladom na jednu svézovu operaciu. Ak svaz S
je distributivny, podmnozina X tvori podsvéz svidzu &, izomorfny so své-
zom S (vzhladom na obe operacie).

1. Nech a € S. Pre prvky «, y € S poloime x = y vtedy a len vtedy,
ked avuxz = auy. Relacia = je zrejme reflexivna, symetricka a tranzi-
tivna, definuje teda rozklad mnoZiny M. Tento rozklad oznacime R-2.
MnoZinu vsetkych rozkladov R2 kde a € S, oznacime X.

Vztah a =z (R*) plati vtedy a len vtedy, ked a =ava =avz,
t. j. * =a. Z toho vyplyva, Ze jednou triedou rozkladu Rz je hlavny
ideal skladajtci sa z prvkov z < a.

1.1. Pre a,b €S je R:u Rb> = RaVb,

D 6 k az. Nechpreprvkya, y € Splatia = y (R*). Potomaux =auvuy.
Odtial vyplyva (aub)ux = (aub)uy,t.]. ¢ = y (R2ub). Teda R* < Raub.
Podobne sa dokaze RP < Raub. Odtial vyplyva R2 v R® < Raub.

2. Nech pre prvky z, y € S plati z = y (R2V?). Potomavbuz =auvbuy.
Z rovnosti auxr =av(avzx),bu(avz) =bu(avbux) =bu(avbuy),
auvu(avbuy) = au(buy), bu(buy) = buy vyplyva po rade: x =
=aux (R, avx =auvbuy (R), avbuy =buy (R, buy =y (R").
Odtial vyplyva ¢ =y (R* v Rb). Teda R2Ub < R2y R a dokaz je ukonceny.

1 Nazvy zjemncnie, najmensi spolo¢ny zakryt a najviacsie spolo¢né zjemnenie
rozkladov pouzivame v zhode s pracou [1].
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1.2. UvaZzujme o zobrazeni ¢ mnoZiny M na mnoZinu X, ktoré prvku
a € M priraduje prvok R:€ X. Toto zobrazenie je prosté. Ak totiz a, b
s dva rozdielne prvky svédzu S, jednou triedou rozkladu R* je mnoZina
prvkov X svidzu S, pre ktoré plati < a, jednou triedou rozkladu R®
je mnozina prvkov z, pre ktoré plati x <b. Tieto triedy nie si disjunktné
(obsahuju prvok a nb) a st zrejme rozdielne, teda rozklady Ra:, Rb su
rozdielne. . '

Z 1.1 vyplyva, Ze zobrazenie ¢ je vzhladom na operéaciu v izomorfizmus.

2. Nech S je distributivny sviz.

2.1. Pre a,b €S plati Ra 5 Rb = Ranb,

Dokaz. 1. Nech x = y (R*nb) (z, y € S). Potom (anb)uzxz=(anb)uy.
Odtial vyplyva auz =avy, buz =buy, t. j. z =y (R, x =y (R),
teda x = y (R2 n RY). Plati teda Ranb < Raqn Rb,

2. Nech ¢ = y (R*n Rb). Potom z =y (Rs), 2 =y (Rb), t. j. avz =
=auy, buvz =buy. Odtial vyplyva (anbljuzx =(auvuz)n(buz) =
=(auy)n(buy) = (anb)uy, t.j. x =y (R2nd). Teda R2n R> < Ranb
a tvrdenie je dokazané.

22. Z 1.1 a 2.1 vyplyva, ze ak S je distributivny svéz, plati R2u Rb =
= RaVb Ragn Rb = Ranb To znac¢i, Ze mnozina X je podsviz svizu &,
izomorfny so svidzom S.

Doslo 25. 11. 1954. Katedra matemaliky
Prirodovedeckej fakulty Slovenskej univerzity
v Bratislave
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IIPMMEYAHUE K IIPEJCTABJEHNIO CTPYKTYPHI
IIYTEM PASBMEHUA MHO2KECTBA

M. KOJMUBAP, BPATUCIIABA

BbIBOZBI

IIycte S-CTPYKTypa, onpeaelieHHas Ha MHoxkecTBe M. C KaxXIbIM sjaeMeHTOM d €S
IIOCTaBMM B COOTBETCTBME paszbmeHme R? muoxecrsa M, onpexnelieHHOe STMM 00pa3oM:
DaeMeHTBl T, Y € S IpMHAAJNERATH B TOTXKE CaMblii Knacc pa3bmenmsa L2 rorza
M TOJILKO TOTHA, €CIM AU L = a U .

CopepxaHneM NpUMEYaHUs SABJAETCA A0KA3aTeJILCTBO IT0JIOKEHMUIA:

HoavuoxectBo X cTpykTypsl & Beex pa3bmenmit MaoxkecTsa M, cocrosiiiee u3 pas-
Ouenuit R? (a € S), ABaAeTCA M30OMOPMHBIM C CTPYKTYpPOil S MMed BBMUJAY OJHYIO CTPYK-
TYypHYIO onepaipmo. Ecamu crpykTrypa S aucrpubyTmBHAaA, MHOXecTBo X obpa3yeTr moj-
CTPYKTYDPYy CTPYKTYphI &, M30MOP(QHYI0 C CTPYKTypoit S.

80



		webmaster@dml.cz
	2012-07-31T10:40:15+0200
	CZ
	DML-CZ attests to the accuracy and integrity of this document




