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P O Z N Á M K A K R E P R E Z E N T Á C I I SVÁŽU 
P O M O C O U R O Z K L A D O V M N O Ž I N Y 

M. K O L I B I A R 

Nech S je svaz definovaný na množině M. Svazové operácie označíme 
znakmi n, u. Ak i?, R' sú rozklady množiny M, R ^ R' bude značiť, 
že rozklad F? je zjemněním rozkladu R'. Znakom R n R' (R u R') ozna­
číme najváčšie spoločné zjemnenie (najmenší spoločný zákryt) rozkladov 
i?, R'.1 Množina všetkých rozkladov množiny M s operáciami najváčšieho 
spoločného zjemnenia a najmenšieho spoločného zákrytu je úplný svaz, 
ktorý označíme ©. Ak prvky x, y G M patria do tej istej t r iedy rozkladu i? 
množiny M , budeme písať x = y (R). 

V tejto poznámke ukážeme, že svaz© obsahuje podmnožinu X, ktorá je 
izomorfná so svázom S vzhl'adom na jednu svázovú operaciu. Ak svaz S 
je distributívny, podmnožina X tvoří podsváz svazu ©, izomorfný so svá­
zom S (vzhradom na obe operácie). 

1. Nech a č S. Pre prvky x, y € S položme x = y v tedy a len vtedy, 
ked au x = au y. Relácia = je zrejme reflexívna, symetrická a tranzi-
t ívna, definuje teda rozklad množiny M. Tento rozklad označíme i? a . 
Množinu všetkých rozkladov i? a, kde a G S, označíme X. 

Vztah a = x (i?a) platí v tedy a len vtedy, ked a - = a u a = a u a : , 
t . j . x ^ a. Z toho vyplývá, že jednou triedou rozkladu i? a je hlavný 
ideál skladajúci sa z prvkov x ^ a. 

1.1. Pre a, b € S je i?a u i?b = i? a U b . 

D ó k a z. Nech pre prvky x, y € S platí x = y (i?a). Potom au x = au y. 
Odtial' vyplývá (a u b) u x = (a u b) u y, t . j . x = y (i?aub). Teda i?a á i? aub . 
Podobné sa dokáže i?b á i?aub . Odtial' vyplývá i?a u i?b á i?aub . 

2. Nech pre p rvky x, y € S platí x ^ y (i?a U b). Potom aubux = aubu y. 
Z rovností a u # = a u (a u x), b u (a u x) = b u (a u b u x) = b u (aubu y), 
au (au b u y) = a u (b u y), b u (b u y) = b u y vyplývá po radě: x = 
^ au x (i?a), au x = aub u y (i?b), aubuy^buy (i?a), b u y = y (i?b). 
OdtiaT vyplývá x = y (i?a u i?b). Teda i?aut> ^ i?a y Fjb a dókaz je ukončený . 

1 Názvy zjemnenie, najmenší spoločný zákryt a najváčšie spoločné zjemnenie 
rozkladov používáme v zhode s prácou [1], 

Matematicko-fyzikálny časopis IV, 2. 79 



1.2. Uvažujme o zobrazení <p množiny M na množinu X, ktoré prvku 
a € M priraduje prvok i?a € X. Toto zobrazenie je prosté. Ak totiž a, b 
sú dva rozdielne prvky svazu S, jednou triedou rozkladu í?a je množina 
prvkov X svazu S, pře ktoré platí x á a, jednou triedou rozkladu Jřb 

je množina prvkov x, pre ktoré platí x ^b. Tieto t r iedy nie sú dis junktně 
(obsahujú prvok a n b) a sú zřejmé rozdielne, teda rozklady jRa, fí*> sú 
rozdielne. . 

Z 1.1 vyplývá, že zobrazenie <p je vzhladom na operáciu u izomorfizmus. 
2. Nech S je distributívny svaz. 
2.1. Pre a, 6 eS platí fí* n fí*> = ň*nb. 
D ó k a z. 1. Nech £ = y ( f í^b) (x, y € S). Potom (an6) u x = (anb) u y. 

Odtial' vyplývá au x = au y, b u x = b u y, t . j . x == y (Fřa), x ^ y (fíh)r 

teda x = y (fí*n fíh). Platí teda _R*nb <g ^ a n #b. 
2. Nech z = y (fí*nfíh). Potom z = y (i?*), x = y (i*b), t . j . a u a; = 

= au y, b u x = b u y. Odtial' vyplývá (a n 6) u x = (a u x) n (6 u x) = 
= (au y) n(bu y) = (a n b) u y, t . j . x = y (i?»nb). Teda Fřa n flb ^ fianb 
a tvrdenie je dokázané. 

2.2. Z 1.1 a 2.1 vyplývá, že ak S je distr ibutívny svaz, platí fí* u fíh = 
= .fla U b, fí* n fíh = í ž a n b . To značí, že množina X je podsváz svazu @> 
izomorfný so svázom S. 

Došlo 25. II. 1954. Katedra matematiky 
Přírodovědecké]' fakulty Slovenskej univerzity 

v Bratislavě 
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ПРИМЕЧАНИЕ К ПРЕДСТАВЛЕНИЮ С Т Р У К Т У Р Ы 

ПУТЕМ Р А З Б И Е Н И Я МНОЖЕСТВА 

М. КОЛИБЯР, БРАТИСЛАВА 

Выводы 

Пусть 8-структура, определенная на множестве М.. С каждым элементом а € 8 
поставим в соответствие разбиение Вл м н о ж е с т в а м , определенное этим образом: 
Элементы ж, у € 8 принадлежать в тотже самый класс разбиения Ел тогда 
и только тогда, если а ̂  х = а ̂  у. 

Содержанием примечания является доказательство положений: 
Подмножество X структуры (5 всех разбиений множества М, состоящее из раз­

биений Ва (а € 8 ) , является изоморфным с структурой 8 имея ввиду одную струк­
турную операцию. Если структура 8 дистрибутивная, множество X образует под­
структуру структуры (5, изоморфную с структурой 8 . 
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