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MATEMATICKO-FYZIKALNY CASOPIS SAV. 16, 1. 1966

ZOVSEOBECNENIE HERMESOVHO VZORCA
ROBERT KARPE. Brmo

Netto [1] na str. 136 uvadza kombinatoricky vztah (22). pochadzajici
od Hermesa. V tomto ¢lanku odvodime vseobeenejsiu formulu. a to priamou
metodou -+ bez pouzitia rekurentnych vzorcov.

Uvazujme o skupine prvkov:

(1) A1ChACy o Ap O Ay

Do tejto (2k - 1)-miestnej varidcie cheeme teraz zacélenit r prvkov £ tak. aby
kazda ¢iastoéna skupina prvkov B nasledovala vzdy hned po nicktorom
prvku . (Ciastoénych skupin prvkov B mdze byt maximdlne min (r. L),
minimalne jedna.)

Napriklad:
(2) A BBCAsBBBCAzC3 A\ BO \AsCsAg ... ArBE.

Polozme si dlohu: zistit kolkymi sposobmi mozno takto zaclenit vietkych
r prvkov B.

Aby sme ulohu vyriesili, opatrime prvky B kazdej ciastocnej skupiny vzdy

tym istym indexom, aky je u prvku A, ktory ju bezprostredne predchadza;
teda u uvedenej varidcie:

(3) A [1))1[)’1(j1 4421)’3['3232(,72‘4 ‘303A ‘1340,1#] 505:/1 6 ... A A~BA»Bh- .

Ak skimame u kazdej takejto variacie len indexy prvkov B, dostaneme tieto
kombinacie r-tej triedy z k prvkov s opakovanim:
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Uvazujme teraz o sibore vSetkych varidcii, ktoré vznikni opisanym spo-
sobom z (1):
Vykondme substitiuciu v kazdej variacii:

b Za kazdy prvok .d; dosadime o prvkov .
2. Za kazdy prvok B; dosadime b prvkov ..
3. Za kazdy prvok €; dosadime jeden prvok y.

Takto dostaneme skupiny o (ke + b -+ k& — 1) prvkoch, ktoré obsahuji
vidy L skupin vytvorenych z prvkov a, navzajom oddelenych jednym prv-
kom y.

Pocet clenov stavislych skupin zlozenych z prvkov a je dany vzdy niektorym
z r - L prvych ¢lenov arvitmetickej postupnosti:

(4) Aa, b) = «, a + b, a + 20,

Teraz zaclenime do kazdej varidcie (ka - rb 4 k) jednotick, tak aby
medzi dvoma najblizsimi jednotkami sa vidy nachadzal jediny prvok .« alebo 4.
Ziadajme teraz. aby kazdy prvok & bol prikazom ,,vykonat sudet™ a kazdy
prvok y prikazom ,naznac¢it sucéet”. Vid priklad: lelawelylylael =
8- 1 4 2. D -
Tvm vznikna z nasich skupin vsetky mozné variacie k-tej triedy, s opako-
vanim: sidet prvkov kazdej takejto varidcie je n, kde

(5) n = ka -- rb + k.

Prvky, z ktorych si tieto varidcie zostavované. su z aritmetickej postup-
nosti:
(6) Ala +-1,0)=a -+l a-+14+b,a+ 1+ 20, ...

Pocet vietkych novovzniknutych varidcii je, pravda, vidy

- k4r—1) __ /r+k~~l),
" e N

takze podla symboliky uvedenej v citovanej knihe, piseme:

(%) D) (fn; A(a + 1. b)b) = (T —]L'_L‘: 1)

a hovorime o varidcidch k-tej triedy, stétu n, zostavovanych z prvkov aritme-
tickej postupnosti (6).
Ak dosadime sem za r podla (5) a piSseme ¢ = a + 1, dostaneme vysledny

vzorec:
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majitel canysel poidal jo prava strana celivm cislom.

Pazndn ko, Pred boredukuie =a (9 na Herinesoy vzoree,
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