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Pokusy sem spadajicf nebylo 1ze pro nedostatek Casu a S&patné
pocas{ ukonéiti.

K vété Pythagorové.”)

Napsal
Dr. K. Zahradnik,

professor na universitd v Zshrebu.

Budiz ddn pravouhly trojihelnfk OAB s odvésnami OA = a,
OB =b. Bod M budiz stfed étverce nad stranou AB, podobné
N, P pro ¢tverce nad BO, OA. Za osu tsecek volme OA, druhou
odvésnu za osu pofadnic, bod O za pocdtek pravoiihelné soustavy
soutadnic. Soufadnice stfedd M, N, P jsou

a+bd a0 b b a a

M (T ) ¥ (-3 3) P (’é’ —5).

Trojihelnfk MNP nachdzf se vzhledem k trojihelnfku OAB
ve vzldStnim vztahu, jejZz chceme tuto vySetfiti.
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1. Trojihelnfk MNP a trojuhelnfk OAB majf spoleéné té-
7i8t8 (dikaz bud p¥fmo nebo z 5.).

') Vyslo ve ,Nastavni vjesnik® pg 189 knihy IIL, roénik 1894.
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2
2. Plocha trojihelnika MNP rovna je (a—é—b) , tudiZ je

a®+b? ., w1 sy
V&Sl o y neZ plocha trojihelntka OAB d&ili je vétst

o plochu trojihelniku AMB.
3. Je-li R prisek pi{mky MN s pfimkou AB, tudfz

R=MN.AB, podobné S=PM.AB,
vychdz{ z poutky Pythagorovy:
A AMB = A BNO + A OPA,

z relace 2. pak

A MNP = A OAB -+ AMP,
tudiz je
A MNP = ABNP.

Odetteme-li po obou strandch plochu NPSR, najdeme (viz

obraz) .
A MRS = A ANR + A ASP.
4. Ptimky OM, AN, BP jsou vyky trojihelnika MNP.
1 ab 1 ab

2a+t+b’2 atbd

5. Trojihelnik OAB je perspektivny s trojihelnikem MNP.
To vychéz{ jiz ze 4. PiSeme-li

U=AB.NP, V=DBo.PM, W=0A.MN,

lexf body U, V, W na tée pifmce, na ose, jiz oznatime IT
a kterd md rovnici

a% -+ b% — ab (a 4-b) = 0.
6. PiSeme-li L= OB.MN, K= OA.MP, miizeme Fici:
kuZelosetka, jeZ jde body OKSRL, dotykd se ptfmky MP v bodu O.

Mémet tu Sestmhelnik Pascaliv RLOOKS, kde# je 00 =NP.

Pro tento Sestithelnfk je osa IT Pascalovou pifmkou. _
A né.sledujicim budiz podzin Jeété toho diikaz analyticky.
' Jest totli e

Spoleény jejich prisek je H (
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MN=— (a+ 2b)y +az +b(a +0) =0

MP =by— (2a +b)x + a(a +5) =0

AP =ay+bzx—ab=0

KL == a(a + 2b)y + b(2a + b)x — ab(a 4 b) = 0.

Rovnice kuzelosetky jdouci body K, S, R, L jest
MN.MP—4.AB.KL =0,
a jde-li tato kuZelosetka i bodem O, je

l__a-{—b

— ab’
tudiz jest rovnice kuZelosetky jdouci body OKSRL, zkré-
time-1i Cinitelem spoleénym (a®-} ab 4 b%):

(2a + b)bx? — abxy + (a + 2b)ay® - ab(a +b) (z +y) = 0.

Ze tvaru této rovnice vychdzi jiZ, Ze je pffmka NP teénou
kuzelosetky v bodu O.

7. Poloha osy IT urlena jest jiZz polohou piepony AB
Méni-li pfepona svoji polohu dle zikona g¢(a, b) = 0, obdrzime
rovnici obdlky osy I7, vylout¢ime-li z rovnic
aL, &) _

da, 5 0

II=0, ¢(a, b)) =0,

veli¢iny a, b. Zajimavy je zvldsté pfipad, kde je
o(a, b)=a-}+b—k=0,
pfi konstantnim %.

8. Je-li @ konstantnfm, b proménnym, otd4¢i se piepona
okolo vrcholu A; obdrifme tu celou fadu trojihelnikd OAB
a jim pifsluSnou celou fadu kuZzelosetek, jichz sttedy vyplhujf
uréitou kuzelosetku. Podobné pifsluii té ¥adé trojihelnikd celd
fada os II, jeZ vesmés obaluji kuZelosetku, a to hyperbolu

z(y —ay= (—g—) 2

9. 'Pri daném a probihaji libovolnym bodem (&, %) roviny
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dvé kuzelosetky ¢lanku 6. Prislugnou jim hodnotu za b uréime
Z rovnice

b*[€* + a(€ + m)] + a[28* — En 280 +- a(E + )b+ a*y* = 0.
Lezi-li bod (£, 7) na ellipse

£ —&n+29*+taE+1u) =0,
obdrzime dva trojihelnfky, jeZ lezi symetricky vzhledem k ose X;
trojahelniky ty jsou realné, je-li

£+ a(§ + ) <O,
t. j. lezf-li bod (&, %) uvnitt paraboly

£ 4-a+n) =0.

Pro priseky té paraboly s ellipsou je & = -+ co.

Ob& kuzelosetky probihajici bodem (&, %) pfi daném a
splyvaji v jednu, odpovidd jim tudiz jedind hodnota za b, lezi-li
bod (&, 1) na kiivce

[26* —&n+20° + a€ + »]* — 278" + a6 +w)] =0,

jez md bod dtvratu v bodé O, a piimku NP za tetnu uvratu.
Zcela obdobné vysledky bychom obdrzeli pfi konstantnfm &
i proménném a.

10. Vysledky, ku kter;'lm jsme prdvé pfiSli, lze zobecniti,
sestrojime-li nad stranami trojihelnfka pravidelné m-thelniky.
Ozpalfme-li i zde M, N, P stiedy n-thelnfkd nad stranami

AB, BO, OA, plati:

b [ 3 a a [ 4 b
M(§°°t—+“2‘"§°°tz+"§)
b T b a a
N(‘“‘z‘“ ' g ’P(?’_?"Ot_)

Mizeme i zde ¥ei:

1. Trojahelniky MNP a OAB majf spoletné téZiste.

2. Spojnice OM, AN, BP protinaji se v jednom bods. Jsout
rovnice téch pifmek:
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OM == (b cot%«}—a)y—(acot%-}—b)xzo
AN = (2a+bcot%)y+bw——ab:0

BPan+(acot%+2b)x——ab:O

a tim plati:

T T
]bcotg—f—u, —acotgfb 0
!2a+bcot% b —ab| =0.
|
|
| a acot%+2b — ab

3. Trojihelniky OAB, MNP jsou perspektivické, homo-
logické strany protinaji se v bodech téze pifmky II.

4. Kuzelosetka jdouci body RLOKS dotykd se piimky NP
v bodé O; tim je RLOOKS Pascaliv Sestithelnik a piimka IT
jeho Pascalova ptimka.

Z4kladové geometrického pocétu Grassmannova.

Poddvd A. Libicky, professor v Roudnici.

(Pokradovén{.)

Jako piiklad ku seéftdni vektori a bodii bud zde uveden
zndmy zpisob, kterym se vyjadfuje libovolny vektor souctem
téf vektort, odvozenych z danych jednotek aneb libovolny bod
souétem Ctyf boddi mnohondsobnych. Jsou-li 4, j, & tfi jednotky
vektord, o nich ptedpoklddéme, Ze nejsou rovnobéiny k jedné
roving (nejsou komplanarnf), lze kazdy jiny vektor a pokladati
za soutet t¥f vektort i, yj, #k, kde znali ted odchylné od vyse
zavedeného oznatovéni x, y, # Cisla, jimiz se odvozuji stitanci
xi, -y, ¢k z jednotek %, j, k. O geometrickém vyznamu téchto
séitanc netieba se 3ifiti. MiZeme tudfiZz psati:
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