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ULOHY.

I. Z mathematiky.

Resenf ilohy 8.%)
Ulohu tuto mozné vyjadiiti kongruenci
(p—1!'=—1 (mod p),
kterd predstavuje pouckw Wilsonovu, jiZ lze odivodniti takto :
Jest-li N kvadratickym zbytkem podle p, takZe

N =h? (mod p), 1)
mozZnd z (p—1) rozlitnych k p pifslusfcich zbytkid
1,2 3...,p—1 (2)

sloZiti dvojice Ciniteld, které podlé modulu p daji tentyZ zbytek
co N. Potet takovjchto dvojic jest Y, (» — 3), ponévad N jest
kvadratickjm zbytkem podlé p» a tudif z predeslé fady (2)
dvojice jedna co soucin nedé tentyZ zbytek co NNV, nybrz kazdy
¢initel této dvojice predstavuje sdm se sebou dvojici stejné
vlastnosti. (Dirichletova poucka).
Nazveme-li prvni dvojice
01 025 030490y Op—t Op—3,

bude

0. 0, = N(modp),

e ¢, = N(modp),

0p—t0p—s = N (mod p),
*) Ulohou touto méla pozornost obricena byti k neurdité analytice,-
kterd se u nés pifli§ zanedbdvé; pondvadi dosud 24dné FeSeni ne-

doslo a nenf nadéje, Ze by néjaké bylo zasléno, podivém feSenf pii-
sluiné sém, . - Red.
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a tudfZ, zndsobime-li tyto kongruence,
p_—ii
010203+ 0—3=N* (modp). 3)
Poslednf dvojice skladd se pak z Ciniteld 2 a p — &, takie
tu jest
010,033k (p—h)=1'23...(p —1) = (p—1)!
aneb vyloucime-li z této a z (3) rovnice o,
(=D _ T
h(p—h) N 2 (mod p).
Z (1) jde pak
h*=N (mod p),
nisobenim obou kongruenci tudiZ

(p—1)! -
%:%’Lzzve (mod p)

- aneb p—1 p—1

(p—)'h=pN* —hN?* (modp),
a zkrétime-li podlé zndmyjch pravidel,
p—l
(p—1)!=— N2 (mod p).
Polozfme-li kone¢né N — -1, ponévadi -1 jest kva-
dratickym zbytkem vSech prvocisel, obdrZime

(»p— 1! =—1(mod p)
aneb vyjadifme-li obycejnym splisobem tuto vzijemnost,
—-D'+1 __
. p - b
kdeZ zna¢i m cislo celistvé; a tim ukol ptedloZeny jest FeSen.
Uloha B1.%)

Ve vzdalenosti 500 od koule poloméru 1 nachdzi se hmotny
bod; obé télesa pocnou se v stejném okamZiku stejnomérné
pohybovati a sice bod rychlost{ » stile k stfedu koule sméfujfcf,
koule pak rychlostf »* smérem pifmky stojicf kolmo na pvodnfm
spojeni stiedu s danjm bodem. Kde a kdy setkd se bod s kouli,
jest-li ¥ =2¢'? a jakou drdhu popisuje tu bod, jest-li v =v?

Uloha 52.

Vedeme-li s bodu P ku piHmce MN t¥i pimky
. Py, =1, PQ,=1, PQ,=1,,
*) Na str. 143. mé stiti 49. a 50. misto 46. & 47. iloha.
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jez uzaviraji s danou pfimkou MN ihly
KX PO M=9, P M=y9, I PQM=g;,
a nazveme-li 7, r,, 7, poloméry kruh@ opsanych trojihelnikiim
PQ,Q,, PQ,0Q,, PQ,Q,, plati o téchto veliCindch vzijemnost
L1, 1 L1
= 2 = —— =2
rylising, — rilising, T r.l,sing,
Jaky tu dikaz?

(Prof. Fr. Muller.)

IL Z fysiky.

Reseni tlohy 10.
(Pod4véa redaktor téchto listil.)
Probéhne-li hmotny bod v stejném ¢ase ¢ oblouk kiivky s
a tétivu prfsluSnou délky », kterdZ uzavirid se svislym smérem
ithel @, budeme miti v prvnim p¥ipadé ze vzorce

ds v —
Fer= V 2grcose
1 PEp
t=—— [ |/ do, kdeir'=7-
Vayg rcosg ¢ de’

"]

v drubém piipadé pak

geosg ’
porovndame-li tyto vyrazy a derivujeme-li pak rovnici povstalou
podlé g, obdriime snadno po kritké redukci
21’ sin @ cos 9 = r (cos® @ — sin® )

a tudiz r _ cos2p

r — sin2¢
aneb integrujeme-li, :
r’=a’sin2g,
coZ jest poldrni rovnice lemniskaty.

Uloha 44.

Na kouli poloméru 20 ma se postaviti do stabilni rovno-
vdhy nestejnorodd koule poloméru 2; jaké meze nesmi piekro-
¢iti tézisko mensi koule, aby se podmince této vyhovélo?
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Uloha 45.
U sireny Cagniardovy jest 25 otvord, kolecko, na néZ se
§roubem pohyb prendsf, ¢itd 100 a druhé 30 zubdi; mi se vy-
pocitati, mnoho-li bude kazdd rudicka ukazovati, vznikd-li kom-

binaénf ton mezi e a E a trvi li pozorovani 1'/, minuty.
(Stary.)

ITI. Hadanky.

: 4.
Jaké kiivky rovinné miZe analyticky soufadnicemi pravo-
tihelnymi vyjadfovati rovnice
a b

bc:O.

b
Jaké za stejnych podminek rovnice
a b—ec | _ 0

b+c a

- 60
Jaké za stejnych podminek rovnice
a b + b d

2 a 0 b:0'
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