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9. Jest nalézti differencidlny kvocient vyrazu

y=r5H@ + 1@+ ..+l

Pocitdme :
Ay _fi@ 4 40) +fy (w4 d2) 4 . . .+ fu(z 4 dr)
Ax— Ax
— i@+ fo@) + .+ (:r)]
Az
t. j. . .
Az~ Az T
¢ili
dy _ df, _(E) df. 2@ m %L.
=B sy
t. j.: differencidlny kvou.ent souctu funkei je roven souctu
differencidlnych kvocientii jednotlivych funkef. . (Dokonceni)

0 souétu ctverecnych vzdalenosti libovolného hodi
od vrcholit daného mmnohotihelnika.

Pige ing. Jos. Langr.
(Dokonéeni.)

I1L.

Volme nyni zvldstni piipad obou mnohodhelnika. Prvy
z nich budiz dén a druhy odvodme ndsledujicim zpisobem.
Strany daného mnohothelnika rozdélne poiadem v poméru A
(smysl rotace zachovin), a v délicich bodech vztyéme kohmice
ke strandm a nanesme na né Gsecky jsouci s piisludnymi stra-
nami v poméru ‘x\ Timto zpiésobem obdrzime nové vrcholy, jez
uréuji mnohowhelnik, majici s puvodnim arithmeticky stred
spolecny.

Dikaz této véty byl poddn v naSem ¢lanku ,Prispévek
k mnohothelnikim* v XXVII. ro¢. tohoto ¢asopisu.

Soutet Etvereénych vzdalenosti libovolného bodu od vreholu
prvého mnohothelnika jest

K R
= — 4+ w*
Pt
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a od vrcholi odvozeného mnohotbelnika

. K,
V, = — + nrs
Rozdil obnasi

1
V,— V= o (K, — K). (0

Vidoo tedy, ze rozdil V; — 7 pii témZe daném i odvo-
zeném mnohoubelniku pro jakvkoliv bod je konstantni.

Méni-li se odvozeny mnohothelnik tak, Ze X, pfitom zi-
stadvd totéz, zustdvd 1 V, V' beze zmény.

Studujme okolnosti, za jakych odvozeny mnohothelnik pii
riznych %Lc, A podrzuje totéz K.

Za tim ticelem dosadme pna pravé stran¢ rovnice (7) hod-
noty plynouci z formule (2). Tim nabyvdme tvaru

k=—n k==n

V, =V =2k + yh) — 2 @ + yb)- (®)
k=1 k==t

Soutadnice obou mnohouhelnik souvisi pak, jak v prve
citovaném c¢linku bylo ukdzdno, ndsledovné:
Ty A —

N ‘TH# + Gerr — ¥

A
pr =" e — 2% %

Dosazenim jich do rov. (8) a ndleZitou tpravou doséhneme
rovnice

7 — V
7, L.(M

kdez znati A4 soufet tveretnych stran a P plo$ny obsah pi-
vodniho mmnohotdhelnika.

Vidno tedy, Zze vrcholy odvozeného mnohoiihelnika o uréitém
K, musi byti odvozeny dle poméri 4, a?,khovwlch podmince (V).
7 této podminky vyplyvd zdroved, Ze odvozenych mnohouhel-
niki o urtitém K, je nekonetné mnoho a Ze jich vrcholy nad
jednotlivymi stranami daného mnohouhelnika sestrojované vy-
pliiuji nad kazdou ze zminénych stran jakési misto geometrické.
Toto misto geometrické chceme uréiti.

A ,+x-)A+4xP_~(K ), O
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Za tim Gcelem mysleme si libovolnou stranu e« daného
mnohoihelnika jako osu X a poditek os soumdny«h ve stiedu
strany. Nad touto stramou sestrojme dle pomérd 2, ,\ libovolny
bod jakoZto vrchol odvozeného mnohothelnika. Jeho soufadnice
~ jsou

L S b S
- 2 }v 17 ./ - '5((1'}
a obrdcené
20 +a % Y ®
A—=g0—— ayY=——.
2r — «a a

Dosazenim téchto hodnot do rov. (9) a ndlezitou dpravou .
poddvd se ndm rovnice kruhové Cdry

z® + (./ + 2a —P—) = Ll 1; - - A_n; S + “_11"} (10)

Pohybuji se tedy vrcholy odvozeného mnohovihelnika o wréitém

0 kruZnicich sestrojenych nmad jednotlivimi stranami da-
K, k / trojenyjch 1 jednotliv, ¢ d
ného mmohoihelnika. Stiedy téchto kruznic nalézaji se na
piimkdch kolmo pilicich dotyéné strany, ve vzddlenostech « . 1
od stran (na vnitfni stranu mmnohohelnika). Polomdér jich jest

-()lza\/ ,,-}- n4 +i—

Kdezto stfed kruznic m:d polohu od A, aplného nezivislou,
méni se polomér g, s velicinou A,. Timto zpisobem vznikd pii
riznych K, nad kazdou stranou piivodniho mnohotuhelnika sou-
stava soustfednych kruZnic.

Ve zvldstnim piipadé, kdy K, — K, jest

o—-a\/l P?.-i- PR

t. j. kruznice sestrojend mnad stranou a prochdzi obéma jejimi
koncovymi body (vrcholy).

V tomto piipadé jsou tedy soutty tvereénych vzddlenosti
libovolného bodu od pivodniho i odvozeného mnohotihelnika stejné
nebof K, = K. .
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V piipadé, kdy ¢ =0, jest

K =x—"WT

: 44

Pripad takovy jest pouze jeden, nebof kruZnice smrskuji

se na své stiedy. Pro soutet ¢tveretnych vzdilenosti libovolného

hodu od vreholit tohoto zvlastniho odvozeného mnohothelnika
obdrzime

16P%)

_ KA 6P

17 g 4.4

-+ nr?
a tedy
oy — A% 4 16 P2
v 44 ’
Ponévadz vSecky, zde uvedenym zpisobem odvozované
mnohothelniky maji s pivodnim arithmeticky stfed spoleény,
jest o = 0 a formule (6) nabyvd tvaru

K=K+ K,.
Véty, v tomto ¢linku obecné pro mnohouhelnik vyvozené,

byvse applikoviany na trojihelnik, poddvaji velmi zajimavé vy-
sledky, jez si interesujici se ¢tendf snadno vyvoditi mtze.

Prispévek ke stanoveni vrzeného stinu plochy
kulové na pramétny pri osvétleni geometralnim.

Podiva Vaelav Hibner, professor na Krdl. Vinohradech.

Jak zndmo, jest vrzeny stin plochy kulové na primétnu ellipsa

— vrzeny to stin hlavni kruZnice, jejiz rovina stoji na sméru
r
stn e ()
vedlej§i b =, znaci-li » polomér plochy kulové a thel «(f3)
odchylku paprsku od piislu§né primétny. Je-li smér paprskit S:
< 8, X, =7y, < 8,X, =0, jest (obr. 1.)
z=d tge, y=d, siny a
z __tga

y  siny’

paprsku S kolmo. Poloosy ellipsy jsou: hlavni ¢ =

a
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