Casopis pro péstovani matematiky a fysiky

Karel Koutsky

Poznamka k dvojicim prvocisel s konstantnim rozdilem

Casopis pro péstovdni matematiky a fysiky, Vol. 62 (1933), No. 2, 5--7

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/121954

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1933

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/121954
http://project.dml.cz

Poznamka k dvojicim prvoéisel s konstantnim
rozdilem.
Napsal Harel Koutsky.
{Dollo 20. tinora 1932.)

Véta, kterou v této préci chei dokdzati, znf:

Prvodisla p, pro néE p + 2k (kde: k > 1 ;;est dané celd éiglo)
jest rovnd% provodislem, jsou tak #idee rozloZena, e v Fadé viech preo-
&isel (srovnamych podle veltkosti vzestupné) nelze udati ddnou kon-
stantu ¢ 2 1 (¢ celé Eislo) tak, aby mezi kaZdow skupinow ¢ soused-
nich prvoisel bylo aspoi jedno proobislo s Zddanou viastrosii.

Jinymi slovy: V fadé viech prvodisel (srovnangych podle
velikosti vzestupn&) vyskytujl se libovolng velké fiseky, v nichs
neleif ani jedno prvodislo p, pro néz p + 2k jest rovnd’ prvodisiem.

Ditlbaz: Vychodiskem jest tu véta, kterou jsem dokdzal v préei:
»Zobeendni Brunovy véty o prvodislech®, kterou jsem nedédvno
- predloZil fes. Akademii v&d a umdni v Praze. — V&ta tato jest:

Existuje-li nekoneéné mnoho prvodisel p, pro nd% éislo p -+ 2k

{kdeZ % =1 jest dané celé &islo) jest rovnd% prvodisiem, potom
ob¥ nekonedné fady:

Zw;-: Tresp. ;m, : (1)

P

kde? soulty vztahujf se na prvodisia z dvojic o konstantnim roz-
dilu 2%, jsou konvergentni.
Ném se jednd hlavné o prvni z ‘téchto Fad.

Viechna prvodisla srovnand podle velikosti vzestupné budted:
Q= Py << Py << Pg <...In inf (2)

Dile gﬂa‘k o, necht jest soudet pfevratnych hodnot téch prve-
&isel p lezfoieh v intervalu

Poin—1) << P 55 Poms *
Ppro ndé p + 2k jest rovndZz prvodfslem.



Predpokldddme-li existenci aspoii jednoho prvoclsla. D s Zé~ |
danou vlastnost{ mezi kaZdou skupinou ¢ sousedmch prvoéxsel
potom z prede$lé nerovnice plyne:
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kdez soudet X vztahu]e se jen na prvodisla s ¥4danou vlastnostl
lezici v intervalu (3).

Tu v8ak rada: I L
Y o (5)

n=1

jsouc totoZna s prvni z ¥ad (1) — coZ snadno lze nahlédnouti —
- jest konvergentm — Podle (4) pak ale i rada o

‘oo v 1 o : .
2-———? : (8)
. n=1p on '
majici{ vesm&s kladné &leny, nutnd by musela byti konvergentni.
Dokéazi viak, ze Fada (6) jest divergentni pro kaZdé c.

Je-li ¢ =1, pak ¥ada (6) pi‘edstewuje soudet pfevratnych
hodnot vSech prvodisel a tato fada, jak zndmo jest divergentni.®)

BudiZ tedy ¢ > 1. Pro r-té prvoéislo v fads (2) pro r> 1
plati vztahz)

pr<a.r. log r,.

kdeZ « jest urmta konstanta. PonévadZ jest ¢ > 1 ]est stté téz
cn > 1 a tedy plati

\ -

Pon < @ cn log cn,

éili :
1 1 1
Pen ~ ac mlog cn. 7y
Je-li nyni Un = "1‘6“5;17’ potom fada Zu,, soudasné konver-

m=1

gu]e nabo dxvergu]e s Tadou za‘ uqt pro kazdé a > 1.3) Tu ]est.
=1

1) Landau: Vorlesu.ngen iiber Zahlentheorie. I. str. 69. v&ta 114.
(Lipsko 1927.)
’ 2) TamtéZ: str. 68 v&ta 113. logr jest piirozeny logantmus
s) Petr: Polet dlferenc1élm, str. 62. Praha 1923. .
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at _ 1 - 1 1 )

atloge.at = logc.at ~ log (acyf  tlogac (8
jelikoz: e>1,i>1.

atugt =

Y ol . .
Viak Yada 27 jest harmonické, o nfZ% jest zndmo, fe jest
t=1 o

divergentni. Tedy podle (8) jest i fada za‘ . uqt, jako: i fada
i=1

n=1 n=1"

_divergentni, c¢. b. d.
-+ 'Tim vSak p¥ichdzime k rozporu, z n&hoz plyne véta vysloveni

na zaditku tohoto pojednéni. ‘

-} -] 1 .
Zun = EW divergentni, tedy podle (7) téz fada (6) jest

*

Note sur les paires de nombres premiers i différence finie.
(Extrait de l'article précédent.)

Démonstration du théoréme suivant: Les nombres premiers p
tels que p <+ 2k (ou £ > 1 est un entier donné) soit encore premier,
sont si rares que, dans la suite des nombres premiers ordonnés
dans D’ordre croissant, on ne peut pas indiquer de nombre entier
constant ¢ = 1 de sorte que dans tout groupe de ¢ nombres pre-
miers voisins il y ait au moins un nombre ayant la propriété de-
mandée.
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