Casopis pro péstovani mathematiky a fysiky

Véclav Laska
Nékteré véty trigonometrické

Casopis pro péstovdni mathematiky a fysiky, Vol. 27 (1898), No. 3, 217--220

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/121864

Terms of use:

© Union of Czech Mathematicians and Physicists, 1898

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides
access to digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this
document must contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and
O stamped with digital signature within the project DML-CZ: The Czech
Digital Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/121864
http://project.dml.cz

5

Pozndmka. Hodnoty Y1 jsou kofeny rovnice
B—1l=@—)@'+2*+22+2+1)=0;

rovnice stupné &tvrtého jest reciprokd.

Nékteré véty trigonometrické.
Zakim stiedt}lch Skol podava

Dr. V. Laska,
docent deské vysoké Skoly technické v Praze.®) -

Oznatme strany trojihelnika a, b, ¢ a protilehlé dhly e,
B, v; pak plati, jak zndmo, véty:

bcos etacos f=c
b sin « —a sin g =0.

Polozime-li

a=s, + 8, =3, 48,
b=s,—Ss, =58, —8,

nabudeme

5, {05 (8, + 8,) + cos (8, — S}
— 8, {eos (8, +8,) —cos (8, —8,)j = ¢,
5, {sin (8; +8,) —sin (8§, —8,);
- —s, {sin (S, +S,) +sin (8, —8,)} =0.
Ponévadz viak

sin (S, +8,) + sin (8, — S,) =2sin S, cos S,,
sin (8, + 8,) — sin (S, — S,) = 2 cos §, sin §,,
cos (S, + 8,) 4 cos (S, — S;) = 2 cos 8, cos §,,
cos (S, -+ 8,) —eos (8, — S;) = —2sin8, sin §,,
bude ‘
2 s ¢c08 8, co8S, +2 5,88, sinS, =e¢,
) s, cos §, sin §, — s, 8in §, cos S, =0,

*) t. & professor vySii geodaesie i astronomie pfi c. k. vysoké skole
technické ve Lvové. ‘ Red,
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takZze mdme vzorce:

(a+b) cos —— + ﬂ —5 + (a —b)sin + p sin ——2---@- ¢

(2 b) cos ———;-E sin —2£ — (@ —Db) sin -jf@ €os —_2;6 =0.

@)

Poslednf rovnice ddvd vétu tangentovou

e+
2

) @+otg®Sl=

Vylouéfme-li z rovnic (2) velitiny (¢ —b) neb (a--d),
obdrzime vzorce Cagnoliovy :

cos = 5 —p
a +b=c — )
cos +ﬂ
(C)] . a——ﬂ
‘ sin —
a—b=c o
sin 3
Ponévadz
a+B__ o 7
2 =9 2’7
bude ddle:
¢ sin a;ﬁ = (@ —b) cos £,
) ,
 ccos = (a + b) sin o

Polozme nyni v zdkladnich rovnicich
a=m-- (m—a),
b=m — (m—b);
pak bude
m {cos & - cos f} = (m—-b) o8 & + (m — a) cos B ¢,

m{s;na-——smﬁ} = (m —b)sine — (m — a) sin B

aneb
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0 B s G=B_m c
C08 —5— €08 ——= 5 cos + cosﬂ—{—
. o— a—}-ﬂ m—D>b m—a .
sin 2 5 =9 m sin ¢ — S m sin 8
a délenfm

a-—-ﬁ_ (m —b)sin ¢ — (m — a)sin B

85 (ﬁa:b')_cf)"sa F(m—a)cosp—+e¢

Polozme nynf

m—a=0,
pak jest
—pB_ (a—0bd)sine
©) '8 2 T (a—b)cosa—+ ¢
Polozime-li

m—>b=0,
plyne
ae—fB_ (a—0b)sing
™ g 2 7 (a—b)cosp—c
a konetné pro

m—c =0,
ea—f__(¢c—b)sine— (c—a)sinf
®) te 2 " (c—b)cosa—+ (c—a)cospf

Vzorct (6) a (7) lze vyhodné pouziti pro rozvinuti v fady
v piipads, Ze a jest mdlo rozdﬂnym od 5. Jimi FeSen tkor
z danych veli¢in :

a—>b,a—c, a
vypoéfsti trojihelnik.
. Z rovnice (7) piyne, znadi-li 4 je§té nezndmy faktor:
—8
9.

; B_, {(a—b) cos § —¢}.

. O
sin

= 4 {(a —b) sin B},

[/4
oS

Abychom 4 liréili, pouZijme vztahu
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43 6

1= sm2

~+ cos? & 5
takZe bude
1: 42 = [(a — b) sin B] + [(a — b) cos § — c]?
= (@— b — ¢)* + 4¢ (a — b) sin? L.

i mdme potom

9  sin ﬁ:‘_é (@ —b)sing ,
V(a—— —0)'+4de(a— b) sin’ - B
(10 cosa—_ﬁ (@a—Db)cosp—c

Via—b—op +-4c(a— b)sm“3

Vztahy takové, al k vypoltu nejsou zpisobilé, dluzno piece
znéti, nebof mohou nékdy komplikované vypocty zjednodusiti.

V Praze, v srpnu 1895.

O trojuhelniku, jehoZ strany tvori iadu
arithmetickou.

Podava

Antonin Libicky,

professor na Krdl, Vinohradech.

(Dokonéenf.)

Ddlezitymi pFickami kaZdého trojihelnfka jsou ¢éZnice;
pro na8 zvldstni trojuhelnfk zjednodudi se vzorce, kterymi se
vypotitivaji tyto pricky ze stran trojihelnika, takto:

- Budiz B, rozpolovaci bod strany AC trojihelnika ABC;
téZnici. BB, oznatme 7, a @ jeden z obou uhli vedlejsich, jez
tvof{ u bodu B, tato -téZnice se stranou AC a to thel lezicf
proti nejmens{ strané a. V A\ B,CB, ]ehoi strany jsou 2m d,
m a t,, bude dle véty cosmove
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