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Z geometrie trojahelnika.
1. pispévek podava Josef Stépdnek, Tébor.
Ze sinové véty . ‘
asiny =csina
_ bsiny =csinf
dostanu, povysim-li tyto dva vztahy a seétu:
a?sin?y + b?sin? y = ¢? (sin? ¢ + sin? f). (1)
Leva strana je soudet obsahti &tvercl o stranich asiny, bsiny,

a pravs strana je obsah &tverce o strand z = c. Vsmza + sin2f.
Sestrojme v trojuhelniku ABC vy§ky v, v» a nad nimi étverce.
I jest:

Ve = bsin (180 —y) =bsiny, vp = asiny.
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Obr. 1.

Podle véty (1) je tedy soudet &étverct nad vyskami roven
&tverel o strané x =c¢ . [/sm2 a + sin? f.
' Tuto tsedku vyjadiime jinak, abychom ji sestroph Jezto

v, = a sin B, v, = bsin ¢, jest (2)
— — : ve\2 (v .7 -
z=c.}sin a—{-smzﬂ:c.l/(—g) +(E) =0 - Va2 + 2.

Sestrojime nyni tGsetku z z Gsedek ¢, v, a, b tak, Ze nejdiive
sestrojime preponu trojihelnika pravoﬁhlého o strané,ch a, b,

¢, = J/a® + b%, potom bude z = & b . ¢, polozime-li pak 2= —

=p,'
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,»Soudet étvercd nad dvéma vyskami v,, v, trojahelnika rovna

C. U Va’ + b «@ ki
-“__ab (Obr. 1.)]

To jest jen obecné&j§i formulace vty Pythagorovy, ve kterou
prejde ihned, je-li trojhelnik pravouhly. Z rovnic (2) také viak
vyplyva

se dtverci o strand x =

2
Va® + 0p? = c* [a2 + bz]’
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QObr. 2.
a odtud s
va? 4 vp? ‘ :
a? + b = ————. a%2. 3
=t )

,»Soudet dtvercti nad dvéma stranami trojihelnika obecného
A . . ab s
rovné se étverci o strané y = o Vo2 + v«
c .

Tuto tseSku y lze také snadno sestrojiti. Nejdiive sestrojime
v = va + vp2, a poloZime-li pak ‘}_(1 =gq, jest y = g_z_a_v

" Také tato vita jest jen obecné]m ptipad véty Pythagorovy.
Jest-li totiz trojihelnik pravothly jest %z + »? = o? 4 b2, v rov-
nici (3) bude v.%c? = a?b? v.c = ab, coi jsou jen dva vyrazy pro
dvojnésobek obsahu téhoz tromhelnlka (Obr. 2.) -
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2. piispdvek podavé inZ. J. Fajil.

Zkoume]me YeSeni trOJuhelmka dany~h jsou: strana a vyéka,

~-ji pislu¥né v, a polomé&r kruZnice vepsané o.

I. Zvolme kruZnici poloméru g a tednu k této; v teng. necht lezi
.strana a, ptejme se, jaké je geom. misto bodd, v mchz protmagl se

tedny vedené ke kruznici z vrcholt tsetky a.

- Jeden takovy bod budi# 4, jeho soufadnice oznaéme x, y
{obr. 3). Obsah A KlAKz 1ze vy]adntl ze vzorce A = Qs kdeZ s

B Obr.
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znadi polovmm soucet stran Oznac1me—h MA =1, pak s=a —(- t, S

- takZe
A KIAK = Q(t + a‘)y

AKAK, =zl

- aviak té% ,

-Tedy o
o g-a-:—g(t—l-a)neb —Q—a—t

“Délku tecny lze tez vy]ad.r1t1 z rovnice, .~ .

: =y2+x2—29x ‘

. Jestlize ehmmujeme z rovmc (1) a (2) hodnotu t obdrzime

z' 2
a:’+y’.‘—2g:§ ax 2aa:+a
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z niZ po Gpravé : o .
Lat—4p2 . a*—20% . g2
2 S e Y ——— =
z preyey x o e +1=0,
co% jest rovnice hyperboly, jak patrno z rozboru. .
Hyperbolu tu lze shadno sestrojiti tim, Ze urc1me vrcholy

. a asymptoty. (Provedeno v obr. 3.)

Je-li tudiz déno @, vs, o, 1ze z prvki a, o sestr0]1t1 hyperbolu,

‘pak v prisesiku pimky rovnob&Zné s a ve vzdalenosti v, obdrZime

vrchol 4 hledaného trojihelnika. Je samozfejmé, Ze kfivku ne-
tieba kresliti.

II. Piipometime si vetu plynouei z véty Dandelinovy: ,,Ztsta-
vé-li vyska zdroje svételného nad rovinou vrieného stinu. koule
stélou, zustdva stélou téZ vedlej§i poloosa stinu vrzeného.” (Dikaz -

‘na pf. v Piloze M. a-F., ro¢ XIX.,, &l. prof. Dolezala.)

‘ konstrukm Je t

~ Velikost vedlejii osy zjistime, tsedku @ zvolime za hlavni -osu
kuzelosecky a v ohnisku této bude se kruznice polomeru ¢ dotykati
piimky @, &imZ trojahelnik stanoven. ,

) Oznatme OK; =y, Podle obr. 3.
OK, =y, ' ’

Hlavni osa jest a.
Vedlejii osa jest. b.

- Soudin. OF; . OK, = yly{—( +]/( (‘g‘)z)" :

RECE RS

Tedy :
Y + Y2 = a,

i = 2:&]/

Lze tedy. na]1t1,useky Yus 2 zy uvedeného vyrazu, pfi em% délka
Rl v : .

vag ¥ jez vypljva,’ :
Vg — 2

ze spemelm polohy, l;dy stlnem kople..] est: kruzmce
B) Lze téz poditati délku t-— AM a pomocl této provestl

ﬂ(_”f_g_gél) (Vyplyva ze vzorcﬁ vyvozenfch |

e o . [B\2
ved-19151 poloosy jest urdena rovnicf: E) =

v uvedeném clanku prof Dolezala)
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