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PopE gy B X
p kP p: Tk

a odmocnfme-li, kone¢nd
P:p=a:b,
t. j. plosné obsahy kiivocarnych tech obrazcll jsou v ptimém
poméru s osami ellipsy.
II. Zajimavo jest, vyjadifme-li ploin§ obsah ellipsy plos-
nym1 obsahy uvedenych obrazcil krlvocalnych
Z obrazce patrno
k=E—2p, K=E- 2P,
a znisobenfm obou rovnic téchto
kK = E* — 2pE - 2PE — 4pP.
- Ale ponévadz kKK — E2, nabudeme rovnice
— pE + PE — 2pP =0,

ili E(P — p) = 2pP,
2pP
tedy E= P—_—I_)_—Z; )

t. j. plodny obsah ellipsy rovnd se dvojndsobnému soucinu
ploch kfivoéarnych délenému jich rozdflem.*)

Drobné zpravy.
Napsal
A. Strnad,
professor v Hradel Krélové. .

Rada Fibonacciova (té% Yadou Laméovou zvand), jest Fada
1,1, 2, 8,5, 8, 13, 21, ..., jejiZ zékon ddn jest rovnici re-
kurentni w, = ,—1 -} %.—2. Fibonacci uvddi ji ve spise svém
sLiber Abbaci“ vydaném r. 1202. ve formé ilohy o rozmnoZo-
vanf se kraliki. ObSfrné jednal o fadé této E. Lucas v Bon-
compagniové bulletinu r. 1877, upozorniv, Ze ji lze obdrZeti
z trojﬁhelnika Pascalova t{mto sefadénim:

*) Vétu T obdritme téZz takto. Ponévadz
2P = ma? — mwab = ma (a — ¥)
‘ 2p =mwab—nb?=mb(a—2),
bude P:p=a:b. Pozn, red.
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1
11
-1 2 1
. 1 3 3 1
-1 4 6 4 1
. 1 5 10 10...
-1 6 15...
R S SR SR
1, 1, 2, 3, 5, 813, 21,......

(Hoffmann, Zeitschrift fir math. u, naturw. Unterricht, XVIL
Jahrg. 1886. p. 250.).

Nékteré vlastnosti této fady uvedli jsme v lonském roéniku
Casopisu na str. 82.; tuto podivéme nékteré dalf vysledky,
jichZz plivodcem jest mlady ale velice pilny mathematik fran-
couzsky d’Ocagne. Cleny ¥ady Fibonacciovy vyhovujf rovnicim

' Up Un—1 = Up — Up—1 — (—1)" '
Um Up — Un1 Up—1 — (“'1)"+1 Unp—n41 »
Je-li z;, kladny, @, zdporny kofen rovnice
?—ax—1=0, jest u,=(x?—ar): (X, — ;).

Soucet prvych n clend fady roven jest wnps— 1.

Uzitfm této fady lze mezi dvé dand ¢éfsla e <Cb vloZiti
urcity pocet ¢lent tak, aby v fadé vzniklé kaZdy ¢len rovnal
se soutu dvou ¢lendt ptedchézejicfeh, Znalfme-li tato viadén4
Cisla e, ey, &y, ... . @, jest

o = (—-1)‘aup_4+1 + bu.- .
Up+1
Z tohoto vzorce . ziejmo, Ze nékteré vfadéné cleny (s li-
chym ukazatelem) mohou byti zdporné; nejvétsi moZny pocet
(plénitude) téchto zdpornych ¢Elend jest » pfi p=4r, 4r+1,
4r — 2.
Soucet takto interpolované fady a--e, -} a,--...
~+a, 4 b jest
8, = @+d)upts—@—b)wpp+(—=1ra+b
up.l_l
Roste-li p do nekoneéna, skldd4 se proloZend Fada ze dvou
¢4stf, z nichZz prvd obsahuje Cleny toliko na a zévislé se stif-
davymi znaménky, druhd Eleny kladné z4vislé toliko na b, totiz:
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Soucet této fady jest S =a (x, — 1)} b (x, + 1).
(Bulletin de la société math. de France. Tome XIV. 1886.

p. 20).

Determinant Smithiiv a Mansioniv. V pojedndni mathe-
matické spolecnosti londynské ustanovil r. 1876 Smith hodnotu
determinantu o

F1,1 F@,2 F{,3 .... F(, n)
F@2,1) F©2,2 F@ 38 .... F@ n)
D=|F@3,1) F(3,2 F@B,3 .... F3,n

F(, 1) F(®,2 F@® 3) .... F(n, n)
ve kterém znalf F (7, j) nejvétdtho spoleéného délitele cisel
i a j. Mansion pojal dlohu obecnéji, oznagiv symbolem F (@, j)

libovolnou funkei nejv. spol. délitele éfsel 7 a j.
Odvodme z dané funkce F funkci f dle zdkona

f@=e () Fiote(5) Fo+e (5 ro+..,

predpoklédajice, Ze p (x) obecnd rovmo jest nulle, aviak vidy
rovno (— 1)**!, kdykoli =z jest souinem % réiznych kmennych
Cinitel, 1 a &fslo dané v to ¢itaje. Obé tyto funkce jsou mimo
to vazany rovnici '
FO=S@ OO+ ..

kde a, b, c... jsou délitelé ¢fsla @. Hodnota determinantn D

jest pak
D=f1) @ f®).... f(n)
BudiZ ku pt. F () = 2?4 3; potom jest
r@=s (L )+ 7e(5) +12e (5 )+
C f=4, f@=3, f@) =8

F(1,1) F(, 2 F(,3) 4,4, 4
D=| F@ 1) F@© 2 FE© 3 4,7, 4{=96.
F3,1) FG3, 2 F@G, 9 4,4, 12

Velezajimavym timto tvarem arithmetickym, jehoZ literaturu
viz v Mathesis, V. p. 249., zabyvali se jesté Catalan, Le Paige
-a nejnovéji v riznych sbornfeich Cesdro, ktery vySetfoval téZ
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determinant obecnéjsf
o) G . G©@ vevn G(n)
GA) F@,1) F@1,2 .... F(l,n)
A=|G® F@1) FE2 .... F@En)
G Fm1) F@m2 ... F,n
a ukdzal, Ze jest
A== FW) £O F@) . S0 =S

pti tom jest G funkce libovolnd a g funkce z G tymZ zpi-
sobem odvozend jako f z F.

VY—n V—n ~

Jeli F (@) = G @), jest A=— II f(v) =f).
(Nouvelles annales. 1836, p. 44.) -

Trojuhelnik. Schroter podal v Casopise Battagliniové jedno-
duché dfikazy nékterfch vét o trojihelnicich kuZeloseékdm opsa-
.nych neb vepsanych. Zvladté zajimavymi jsou tyto dvé véty:

Do trojihelnfka abc vepsina jest kuZelosecka K dotykajfct
se stran jeho v bodech o', ¥, ¢’; jsou-li-a,, b,, ¢, stfedy stran
trojihelnfka abe, mimo to a,, b,, ¢, stiedy p¥iéek aa’, bV, cc,
protinajf se pfmky a,a,, b,b,, ¢,c, v sttedu kuZelosetky K.

Polary bodi a,, b, ¢, vzhledem ku K omezujf trojihelntk
rovny obsahem trojihelnfku abe.

(Giornale di matematiche. 1884, p. 262). —

Rozdélme trojihelnik abc v = jakychkoli dfld piickami
jdoucfmi vrcholem c, a oznatme d, , d,, ..., d,priméry kruznic
vepsanfeh v tyto dily; déle bud d primér kruZnice vepsané
v trojihelnik abe, v pak vySka prislu$nd k strané ab. Zivislost
veli¢in téchto vyjadi'uje pozoruhodné. a k rliznému uzit{ sphso-
bild rovnice

=25 - (%=t

Nechat jest & priumér kruZnice, dotykajici se strany ab a pro-
dlouZenych stran ac, be; priméry kruZnic sestro_]enych obdobné
pti onéch = dilech tromhelnika abe budte 0y, dy, ..., O
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Jest pak
a9, d, da) _ 0
(H"J) (147) (1+;)_1+;.
. Oba tyto vzorce, z kterych plyne téZ rovnice
o 4, 4, b d
0,'9, """ 9, 0!
odvodil Nvemoller z theorie potencialu.
(Schlémilch, Zeitschrift fiir Math. u. Phys. 1885, p. 251).
V trojihelniku abc sestrojme vySky ad, be, ¢f a promi-
tnéme jich paty do stran trojihelnfka, tak Ze jest
dm |_ab, dm’ | ac, en | be, en’ | ab, fp L ac, fp’ L be.
Potom jsou vespolek stejnymi dhly: mpa, pnc, nmb, m'n’a, n'p'b,
p'm’c; oznaléfme-li velikost jich pismenou ¢ a jsou-li a, B, v
uhly daného trojihelntka abe, jest
tgg=—tgatgftgy.
Trojihelnfky mnp, m'n’p’ jsou spolu shodny a trojihelnfku
abe podobny; pomér podobnosti jest -

4
A = VY cos?x cos?B cos* |- sin’« sin?B sin%.

Body m, n, p, m, ', p’ jsou v uréité kruZnici, kterou
geometrové angliét kruznici Taylorovou nazyvajf.

(Mathesis, tome VI. 1886, p. 20).

Ulohy.

Uloha 13.
M4 se fediti rovnice
@+ 1) + @+ )= a@@+ 1) (e 1).
Uloha 14.

- 'V&éetﬁti, kdy " trojtihelnik uréeny patami vySek daného
trojihelnfka jest tomuto podoben. Prof. A. Strnad.

R,
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