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Redukce svazku bilinearnich forem a systému
relaci mezi periodami nedegenerovanych singu-
larnich Abelovych funkcf {f{ proménnych.

Dr. techn. Viclav Hruska, souks. docent a asisteat ¢eské vys. Skoly technické
v raze.

L.

Odvodim nejprve pomocnou vétu:

Bud I © (0
(S) [ (Xpy Xyyeoo Xn) = Q1 X+ Qo X2 X ... an,onn X P

(e=1,2,...m)
systém m Z 4 kubickych n- drnich forem o celistvych raciondlnich
kocficientech o NS M (nejvétsi spoleéné mife) D a necht je mozno
vybrati dvé z proménnych X, X, ...Xn tak, aby poloZime-li ostat-
nich (n-2) proménnych rovno nule, mezi takto vzniklymi m bindr-
nimi formami byly aspon 4 takové, Ze determinant utvoreny z jejich
koeficientd je od nuly rizny. Nejsou-li spinény kongruence
«© Q) () (@)

(K) a,,i 0, aiix+ @ik 0 aix: O (mod 2D)
Ghki=12.. .ni<k<l;ae=12...m)
lze zvoliti za x,, X,, ... Xa takovych n celych raciondlnich Eisel,

Ze m Cisel fo (X, Xy, ... x) md za NSM D.

1. Mg&me systém m Z 4 kubickych muohollenii jedné pro-
mé&nné o celych nesoudélnych koeficientech raciondlnich
(«) 3 () 2 () (ce)
“X)=a x+a, x+a x+a,
(e=1,2,...m)
a budte p, g, r... vespolek riiznd prvolisla v&tsi nez 3. Vidy lze
zvoliti x tak, aby m &isel f, (x) (e =1, 2,...m) nemélo miry p.
Musi to dokonce nastati v pfipadé, Ze x =0 nebo x =1, nebo
X =2, nebo x =3 (mod p). Kdyby totiz byla v3echna &isla f. (x)
(e =1,2,...m) ve viech t&chto pfipadech déliteina p, bylo by:

a'= 0]

a, + a, + a + a{:ﬂE ol (mod p)

©
B
4
N
2
+
o
2
=
Il

\ +a=o]
() « (@ (@
2Ta, + 9a, + 3a, + a, OI
(e=1,2,...m)
a odtud by proti supposici plynulo

()
=0 (mod p) (=1,23 4 a=1,2...m).
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Staci tedy vySetiiti fi (0), fu (1), /i (2) a fou (3). Nechf na pi.
Jo (p) (@=1,2,...m, p, =0 neb 1, 2, 3) nemaji spoledné miry p.
Patrné téz m isel f., (x) (@ =1.2,...m), x = 1, (mod p) nemd
spoleCnou miru p. Stejnd nebudou vSechna f (x) = 0 (mod q)
(e« =1, 2,...m), bude-li x = u, (mod q), kde g, je vhodng& voleno
rovno 0, 1, 2 neb 3. Atd.
Je-li tedy x; FeSenim systému kongruenci
X = u, (mod p)
X = pq (mod g)
jejz vidy lze feiti, nebudou vSechna f. (x) (¢ =1, 2,... m) déli-
telna ani p, ani ¢, ...
NSM tisel [ (x) (@=1, 2,...m) d&i viecky determinanty
D) @ (@

a, a, a, a, |
@ &) @) )
a  a a, a,
Vowpgpa=—1_] @& 2] [N C)]
ia, ay a; a,
I (@) %) ©
a4 a a a ‘

(o By, 0=1,2,...m)
o nichZz pfedpokldddme, Ze nejsou vesmés rovny nule.

Bud A =2¢3° p* g“ ... (p, g... vespolek rtiznd prvotisia > 3)
NSM viech V.5 (o, 3,9, 0 =1, 2,...m). Bude moZno vo-
liti x = x, tak, aby nebyla vSechna f. (x,) (e =1, 2, ... m) d&li-
telia ani p, ani ¢,...; kazdé x = x, (mod pq...) pak ma tutéz
vlastnost a NSM (f. [x]) (e =1, 2,...m) bude tvaru M =27 3¢
(7, o celd kladna racionalni &isla).

Aby v3ak viechna Cisla f., (x) (e =1, 2,... m) byla délitelna 2,
musi byti spln&ny kongruence

(&)
a, = 0 (mod 2) kdyZ je x = 0 (mod 2)

() {re} () (3]
a,+ ay -+ a; + a, = 0 (mod 2) kdyZ je x = 1 (mod 2).

JelikoZ mezi FeSenimi kougruence x = x, {mod pg...) je neko-
netné mnoho sudych a nekonedn& mnoho lichych, tu aby vSechna
&isla fo (x) (@=1,2,...m), x = x; (mod pg ...) byla délitelna 2,
musi byti splnény kongruence
@
a; —
0] @, @ @ (mod 2) (e==1,2,...m)
a a, + ay = OI

Jsou-li spingny kongruence (1) tu vSechna &isla f. (x) (@=1,2,...m)
jsou délitelna 2, af je x jaké chce. Nejsou-li splnény, lze zvoliti
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takové feSeni x, kongruence x = x, (mod pq . ..), Ze nejsou
viechna f, (x,) (@ =1, 2,... m) dé&litelna ani 2, ani p, anigq,...
Tutéz vlastnost ma kaidé x =x, (mod 2pgq...).

Aby nyni vechna &isla f. (x) (¢ =1, 2,...m) byla dé&litelna 3,
musi byti splnény kongruence:

(@)
a,=0 (mod 3) pfi x =0 (mod 3)
() (@)

@ @
a,+a,+a;-+a, =0 (mod 3) pfi x =1 (mod 3)
() @ @ (@
8a, -+ 4a, -+ 2a; + a; = 0 (mod 3) pfi x =2 (mod 3)
Aby tedy veskerd &isla fu (x) (=1, 2,...m), x = x, (mod 2 pgq...)
byla délitelna 3, musely by byti splnény.kongruence
(@)

a, =0
[T
2) a,4a, =0 (mod3) (¢=12,..,m)
(@
a, =0

Nejsou-li splnény tyto kongruence, lze zvoliti takové feSeni x, kon-
gruence x = x. (mod 2 pg...) aby nebyla vSechna f. (x;) (e=
=1, 2,...m) délitelna ani 2, ani 3, ani p, ani ¢... Pak tedy fe (x;)
(@=1,2,...m) musi byti nesoudéInd, nebof jejich NSM musi
deliti 4 = 20 3° p* g# ... Patrnd twtéZ vlastnost maji &isla fe (x)
(@e=12...m), x=x3(mod 2.3.p.¢q...).

Nejsou-li tedy splnény kongruence (1) ani (2), lze zvoliti x tak,
aby fo (x) (@ =1, 2,...m) nebyla nesoudélna.

2. Bud @ 3 @ 2 @ 3

Jo (X1, Xope o Xn) = . Xy =+ ane X1 Xp 4o Quan Xa
(e=1, 2,...m)

systém forem vytlenych vlastnosti a mimo to budte koeficienty
a Gk 1=1,2,...n; a==1,2,... m) nesoudzlné a necht na
priklad prav& determinant

[0} (0] m [0}
Q31 Qo dyacs Oyyons
@ @) @) @

a Ay, q- 2 Ayy 2y 0 a,
Doy s = U(éi ! 1’(5) ’ ’(3)' q’(%} : # 0.
Ay Gz duge Quas
l “@ @ (O] )
Ay Gyas dues Oy

Srovnejme formy dle mocnin x,:
. “)

(s 3 (@) 2
Jfa (Xi5 Xy« - - Xa) = Q1 X T8 Koo on Xa) X4

(@) ()
T (Koo Xa) Xyt (Kaue - Xa) (@=1,2,...m)



()
kde g (x.....
determinanty

i () ()
| @iv &
(@) [©)
Vains=|h11 &
Viwins o )
Gy &
) [©]
Q1 &

identicky rovny nule.

x") jsou (n-I) -drni stupné i;

9

pak nejsou v3echny

(@) [©)
£ &
@) )
OO 43
) (/)
£

¢}

o & !(aﬂy.o—lz . in)

Nebot tyto determmanty jsou (n-I) -arné

formy 6. stupné a koeficient pfi x.5 v 74, 4,5,4 j€ Dy sy + O.

x, nebude moino zvoliti tak. aby fu (x;, xo,...

Xn) (¢ =1,

2,...m) byla nesoudélnd pouze tenkrite, budou-li pro kazdé x,,
X4 ... Xp splnény kongruence (mod 2)

() 3
£ (xa -
() 3

+a'&!‘1"1x"n+“

() ()
a8 (X'v .
(@) (rc}

)

= @iy 11
()

0} 2 )

(@)
L Xn) = Uy 0,8 Xo —F Aoy oavg Xo Xy |~ Aoy gy 5 Xo x3+

() 3

Aan s =0
()
xrl)+g' (x"w
2
ay, ., ’xﬂ+ahln3-"3+ +an;nxn+a|n, 0 Xs

Xu) =

@

3
+01.n,-‘Xqu+ﬂug,q‘(3+ au e X == 0

(@ =1,

nebo kongruence (mod 3)
(«) ()
& (s, -

2,...m)

(cey 2 (@ 2

3
CoXn) = Gy ms Xp o Gy Xe X b @y gy s Xe Xy

) 3 (@ 3
+a3,a,3 X3 +"-+an,n.nano

i (cc) (@)
@) @yt & (xaee

(@) 2 ()

()
xn) =y + Ay, 9,2 Xo + Ayy2y 3 Xo Xg +

()

2
+a1'wax3+ +a|nnxn =0

()
& (X . ..

Kongruence (2') nejsou splnény pro kazdé x,, x;, ...

(@) (@)
Xn):a1sn2xz+ﬂ|,1.gXg‘f—“-"i"abnnxnzo

Xp. Opak by mél

(@
totiZ za ndsledek, Ze by v3echny koeficienty a; x, « (@="1, 2,...m;

Pk l=1,2...
(mod 3): x;=0 (i=2,3,.
i=23...

n) byly délitelny 3. Vidime to dosadime-li vesm&s

()
n) dévé 1 =0, k=1, =0

() ()

n, i % k) daVé akkk:() 0wk =0, a,,n+

(@)
+ a;, &, =0 a tedy té2 ahk,kEO; =1, x=1L k+1Lx=0
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(@ (9 —o, («9)
. . . : a, =
((=2,3,...n; i 4 k i +\) davd au v " +a 1(:‘)’ (u‘:’ kit

(w) () (@) (e}
a a =
t okt e itan =0, ﬂl,m’l'”"“' vkt 4 =0

(@) — )
tedy nové @y =05 xp =1, xy =1 X =L k+ I#r kn%/
x=0(@(=2 3...n i%k 14:11¥f)d'3"épak alrlxk‘l‘

(@) ()
(@) (re) () («)
I A= | N N N a:-ﬂ 14y, @k

() (c¢) (@) [0 () ) ()
Qi = 0, g k4 G, 1 @01 L Gk
(@) () () () . @ _
4 ars S anerA-aL, ! oan.r ki = 0, tedy nové
() ()

ai, , »== 0. Skuten& by muselo tedy bytiar,r = 0 (k[ r=
2,... n (mod 3.)

@
Budte tedy x; (i = 2, 3,...n) takové hodnoty promé&nnych, Ze pro
né nejsou spingny kongruence (2'). Patrnd pro kaZdé feSeni kon-

i )
gruenci xi=x;(mod 3) (i=23,...n)

=,

plati totéZ.
Aby nyni byly spinény; kongruence (1) pro kaZdé x,, x,,... Xn
muselo by byti (mod 2): pro xi = 0 (f = 2,3,...n)%a.,,, = 0;

— —_ . («) ()
proxy =1, i =0 ((=23...0 ik axe=0 a1, +

@ « _
nxnhA1‘11yAA;O'Pr0XIr——). =1, k#lx,EO([—2
(ee) () () ()
3,. n":*:kl:#:l)uk‘l’l—l“a"k'—akll+a{II:0apl-1+
« ) ) @ @
+ay vk Fan -y k A-rank (4 a, ., 1 =0;apro x, =1,
x=1, x,::l ksldrnk+rn y=0G=23,...mi%k
e ( « (@ @
I licr)aA kk Gk a0 gy dag k ,+ak .
(8] @ (0 « ’
(r) (®)
Aan et anneag L =
(@) 0 (@ @) 0, &y 514 an ‘A+a"”’+

+ a0 al;kl+a1,kl+ax,l 1\’\0(?}”%_”“”_*.0““—0.

Odtud usuzujeme, Ze by muselo by

(@
ai, i, i XY
(r¢) (::) X0
) ai, i,k + a;, & LEXR (mod 2)
(«©
& 0;
1 =1, ok
G hk1=12...n; i% k:}:l,,4:1le o).
Nejsou-li splnény kongruence (3) Ize zvoliti xf) xf)-..x,(.z)tak
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@
aby nebyly spinény kongruence (1'), Pak t&Z pro x; = x; (mod 2)
(i==23 n) nebudou (1) splnény JelikoZ ize soutasné vyho-

vt xl = x, (mod 2y ax;= x, (mod 3N (E=23,...n) — FeSeni

bud xi (=2, 3,...n) — moZno zvoliti x,,... x, tak, Ze nejsou
spinény ani (1') ani (2'). Totéz pak plati pro feSeni kongruenci
x = x; (mod 6) (i==2, 3,...n). Tato FeSeni (x,...xa) nehovi
ani (l’) ani (2') a tvofi diskretni muozinu (n-I) - rozmé&rnou.
UvaZujme nyni hodnotu 7 « s-y, s v bodech této mnoZiny.
Nemohou v3echny <7 . 4 ., s ve viech bodech téio (n-I) — roz-
mérné mnoZiny byti rovny nule; v opdném piidadé by totiz
2 5 ¢ muselo se rovnati nule identicky, nebot to jest forma
(n~1) -drni. -Av3ak vSechny A . z, s nejsou identicky rovny
nule, nebof dle ulinéného p?edpokladu nejsou rovny nule viechny
determinamy Lo me PHXe=1 x=0(0=34,...n).
Muizeme tedy urliti x, tak, aby v§echny
() ()
e (xys Xap oo Xn) = @y, 1, 1 Xl"i‘g\ (J( s Xn) X7 "‘Fk’z
. ()
i (Xoy - - Xn) Xim & (Xo, oo - Xn) (=1, 2,...0)
nemély spole¢né miry.
Véta tvrzend na poldtku pak je samoziejma.

1L

3. M&jme bilinedrni alternujici formu o celych raciondlnych
koeficiantech N
N

(4) A= a;x x; yx
ik=1
a formu o determinantu 1:
By E=xp —x J’){’{" Xy Y5 = Xg Yo b Xy Vo — Xy Py =

Chceme redukovati svazek A — 7 E na nejjednodussi tvar
pomoci kogredientni transformace o celych raciondinych elementech,
transformujici tormu E v samu sebe. Bud

[x,-—\cmx.,l .
(6) c ¢ (i k=1,2. .6)
] Vi = C/m y«‘,
o=
libovoind linedrni kogredlentm transformace a oznaéme pruhem
nahofe ttvary transformované, tedy transformovanou formu¥) ,

1) Vyznam symbolii z theorie bilinearnich forem viz P. Muth, Theorie
und Anwendung der Elementarheiler.



— [
CAC=A=2Xa,s X, Xo;

jest . 6 o=t
) Ao, s '——‘k-y ik CigCka (0, 0=1,2,...6)
i, 1
Transformuje-li C je$ts E samu v sebe, C'EC = E, takZe
(€] ‘5‘_(%-"250," (e,0=1,2...6)

tu rovnéz forma

6 M [0} §

Nagcxipp=A =A— 0 E=23(a,x — we) Xiyr

k-1 Lk=1
(kde o jest libovolné &islo) se transformuje touZ transformaci C v
S — . i :

llav,.,x(,y.,ZA =A—o0E
.1

o

kde tedy je
L)
9 dik=ak—w&x (Gk=12...6).
Oznatme (i, i, ... i,») pfaffian*) o 2k indexech, utvofeny zele-

mentlt matice A a (123456) — K. Oznaéme pii r<Cs koeficient pfi
ars v K néasobeny (-1)r+s—1 strutné K,s; pfi r>s jest Ks =
= — Ky, Ker==0 (r,s =1,2,...6).

Vyrazy

(10) K, L = — (K\+ Koy + Kso)y M=~ (ay, -+ Qs - a35)
jsou invarianty formy A vzhledem k transformacim, které neméni
formy E**), t.j. K= K, L =L, M = M. Dostaneme je tak, Ze
utvofime pfaifian

an PAYy=K-+LiA+MP 4 i3
z elementl pseudosymmetrické matice A — 4 E.

Piedpoklddejme v ndsledujicim, Ze P(2) je v oboru racio-
ndlnych Cisel irreducibilni.

I K

Jelikoz matice ‘ b = A-!, bude po transformaci

_ 6
(12) Ko,u_z-_s_"lKi,k Yie YK° (66=12..6)
kde matice b=

3) [Psl=C'  {ns=12...6)

Koo je utvofeno z a, . prévé tak, jako byly Kie z @ik

*) Pfaffiany, jich tvofeni, rozvoje a véty o nich viz E.v. Weber, Vor-
lesungen iiber das Pfaff’sche Problem, kap. I.

**) O systémech singul. relaci... odst. 6. Casopis pro péstovani mathe-
matiky a fysiky, ro¢. 48.
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(1) U]
Bud dile K utvofeno z aix pravé tak, jako byly K, utvo-
feny z a;4 Bude:

(1) ' 1]

1((],)2 =K,, wa, K._,(;i)= Ky—wa,, Mo o?
1(II)3 =K,y od, K(T,: Koy — o ay,
}((IH:K“ wa,~ Mo o K;;It):K:u’—wam
I((I).'-_ Ky way Ky =Ky~ 00y
) v (6}
lﬁ\),‘ =K, -way, [(‘i'? =K, wa, Mo o©?
K”‘ — K,—woa, K:,“)= K,,— wa,,
l((.,, =K, 04, Ke=K. wa,
l((l.'.)u =K may

m

KO, L, MO které jsou utvofeny z a;x pravé tak jako byly K,
L, 1M utvofeny z a, i budou rovny

(5) KV=K : Lw f Mo*--o LO=L+4+ 2Mw- 3w

M —M 3w
Utvorme K,k z a,A pravé tak jako K« bylo utvofeno z a;;
pak K, « bude vyjddieno pomoci K, 4 Qoo M =M privé tak,
)

jako bylo K;x vyjadieno vzorci (/4) pomoci Ky o5 M. Uva-
Zujme matici

(16) KoK Kors Ko Koy Koo, Ko Koy Ko K Koy Ko Ko Ky Ko | K
, @y @ Uiy Guyy oy Gey Gogy By, Gy Gag, Dz, Dy Ui aix
(17/10111000010001000He,-k

Matice tato je hodnosti 3. Kdyby totiz byla hodnosti 2, tu by
matice (), kterd vznikne z (9/7) odeteme-li v ni sloupec K,,,
a,,, 1 od sloupct K,,, a,, 1 a K, as;, 1, byla hodnosti I
a tedy by systém rovnic linedrnich
m °
(I?y K,s=o0 (r,s=1,2,...6; r=-s(mod23),
[U] [U] [¢}] [{})
w— Ky =0 K,—Kgz=0

mél feSeni, nebof pravé (O7) je jeno matici. Pak by oviem téz

K“ muselo byti rovno nule, jak ukazuji identity, kde na pravé
stran& jsou pfaffiany o dvou stejnych indexech, resp. v poslednich
dvou rozdil dvou stejnych Eisel:
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1|

‘,

+

[U) m (l (m
ay. \‘+a‘i" 34 Pa Kvl ! ”n' K.
m w m (') 0] M m
ay K- ay Ky as Koy —ag Ky
(U} o m m o m T mom
ay Ky + oy Koy - a55 Ky - a6; Ky
[OID)] a (O (U]
g £, Awy Koy -t Gy Ky 00 K,
m m [OB0] m m m o
Uy Ky 1 Gy K+ 0 Ky Ay Koy
| 1) ) )
- a"a (K», — Ky
) (0] (l) M m
a’l 1 '{“ ay; K 1 Ay Kyp QAoq 4
[ O I m m , mm
(y Koy 1 Qg Ki -+ 0y K;, -0, Ko
m (D] )
+ ay (Ky - K)
m O My M M m
@y Ky~ Gy Kooy K |0y Ky
I R L A B
@y Ky @ Koy ayy Ko - ay Ko
) (1) {1
(18) + s, ( on T u)
(O] m m d [§}] (‘)
ay Ky, +ay K+ ay K, —}—am 16
m o o (U] (” [}
g Ky -+ @y Ko+ agy Ky - a3 K,,
m m o m (M (D)
Ay Ky - i Koy =+ 0y Koy -+ ay Ko,
U) (') (U}
+ a K.)
(O] (U m ) ) )
(“.ﬁ - 1 'I' Aoy, (K‘M - Ku) -
(OO [OIRY)] [UNND] m o
-y Ky Ay, g, Koy +ayy Ky —
m o n m m M o m
gy K-u Ay Kyy—Q,y Ay KM
O] ) ) ) ) |
(a3~ ay,) Ku +awa (Km K+ ay K
M) (1) [} m (O]
o Kug + a4y Kio = Qg Koo — Qo4 Koy —
(¢ )] U] [U )
= 0y Ku — Uy 54 gy 64

[0}
Potom by oviem K =

6
S omom

(122356)

=0
(132356) = 0
(152356) = 0
(162356) = O
(132346) = 0
(242356) =
(261346) —
(342356) = 0
(351346) = 0
(452356) = 0

| (462356) = 0

(561346) = 0

(123456) —
(123456) = 0
(123456) —

(123456) = 0

(
— a;y K;;, = 0, coz by odporovalo tomu,

ze Kt = K+ Lo+ Mw® + w? je ireducibilni v oboru raciondl-

nych gisel.



Véta 1. Matice (M) je hodnosti 3.
Oznalme 1, ¢,, e,e, jeji elementarni d&litele*) [Pak elemen-
KS”~‘
tarni délitelé matice (") = | a!’s kterd je rovndz hodnosti 3,
Eik
jsou téZ 1, e, e,c., iestlife transformace C neméni formy E a md
racionalni celistve elementy ¢, « (9, @ = 1,2,...6). Oznatme na
okamiik elementcrni délitele matice (m") 1, ¢, eico

\3]

s

a, . odelte-

Pfedné matice (i) vanikne z matice (m) =
’ 4 &k

nim o nas. druhé a (Mo 4 w?) nds. tieti fadky od prvni a w
nds. tfetl od druhé, takie (m") a (n) maji stejné elementdrné
delitele 1, ¢, e, a Stejnou hodnost. Dosadme déle za**)

(19 Pur==Cu w3, v+ 3 Yar+3  —Cu 43,0

Vi -3, 0= — Cou,r b3 Yudgdv43=0Coe (0, v =123);

seznme, Ze kazdy determinant utvofeny z elementi () jest line-
drni homogenni funkci o celych raciondlnych koeficientech v deter-
minantech téhoZ Fadu, utvofenych z elementd matice (A7). Jsou

tedy &, 22 Eisla celd. Aviak naopak 1€z  a . jsou disla celd,
1 1- 0 1 ) x
nebof z A=C 4 C !jde
5
(7) Qi k= X g0 e Vi
o 1
‘g G k=12...6)
(12) Ki o= 2Ky ucip Che
o 1

© takZe naopak téZ kaidy determinant z elementdi matice (M) je line-
arni homegenni funkci o celych raciondinych koeficientech v deter-
minantech tého? Fadu. uivofenych z elementl matice (in). Jest tedy
e = ¢, e: = ¢, @ hodnost (m) je 3.

Véta Il. ¢, e, definované pomoci elementdrnich délitelts ma-
tice (M) jsou numerické invarianty svazku A — ZE vzhledem k line-
drni kogredientni transformaci o celych clementech, zachovdvajict
formu E a vzhledem k transformaci paramentru 2 = o + 2.
Rovnéz hodnost matice (M) se témito transformacemi neméni.

4. Bud d, = NSM (ays, @is, Quz, Qygy Qus, Goyy Qa3 g
Oy, Ay, Ongy Qg Gay, 0y, — O6). YV zdvorce jsou determinanty
2. fadu utvofené z elementit 2. a 3. fadky v matici (m), takZe e

. ¥) Elementarni délitele matice (UI1) muzeme psati v tomto tvaru, jelikoz
nasledujici je délitelny predeslym. Viz cit. Muth, Elementartheiler.
**) Krazer, Lehrbuch der Thetafunktionen, str. 137, vzorec VI
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d m
;‘ Eislo celé. Zvolme o, tak, aby byly viechny a; x = a; x —
1

— o, &= 0 (mod d,); to lze a stati k tomu zvoliti w, tak
aby bylo

M
(20) a,=a,— 0 =10 (mod d,)
0
Potom budou ovSem viechny K, délitelny d,2 takZe viechny de-
[ &)
terminanty 2. fddu utvofené z elementd matice (QTM) L' al !
e |

budou delitelny d,, takZe “‘7* bude téZ islo celé; jest tedy e, = d,.

Jelikoz k' jsou d¥litelny d* = ¢.2, jest = celé &slo, nebot de-
1
terminanty 3. Fidu z elementll matice (07) jsou vesmés délitelny
e kde#to jgjich NSM jest ¢ %e,.
@ m
Bud o libovolné celé raciondlné &islo a ozna¢me a;, x=a;,  —
(03]
— e weg (i, k=1,2,...6) a utvofme K, s(r,s=1,2,...6)
1) 1)
z a;,  obdobn¥ jako jsme utvofili K, s z a;, x (vzorce 14). Pak ma-
K}Z)S
A
a

tice Q@) . kterd md rovnéz elementdrni délitele 1, e,,e,,e,

| &k @
ma téZ tu viastnost, Ze NSM (ai,x) = e, (i, k, = 1, 2,..;6).
(2
Tvrdim, Ze lze zvoliti za w = w, tak, aby NSM (K, ) =
e,6, (,s=12,...6). K tomu stali vyhovéti kongruencim
@n KP)y=0 (mod ee,) (r,s=1,2,...6)
Tyto kongruence jsou equivalentni s kongruencemi  (mod e,,e;):
@ 10} [0} @ 0] [U}

=K, — e wa, =0 K,=K,—e6oa =
) m ) (2) ) (O

Ky =K; — 6 0a; =0 K;=K; — € 0 @y, =0
2 ) ) @) (&) [0}

Ky =K;— €6 0a,=0 K;=K;— e 0aq,=0
@ (O] ) (2) [} o _
w=K;,— &6 wa, =0 K, =K, — 6o a; =0
@ ) (U] [¢] ) (O

Q@I Ky = Kyg — €, 0 2y =0 =Ky — €& 0 a; =0
) (U] ) [&] @ (O] (1)
Ky = Koy — €, 0 0; =0 K, — Ky =Ky, — Koy —
(U] (U]
— 6w (au - a'zﬁ) =0
] U] ) 2) 2 (U] m
g = Kyg = € 0 Gy = 0 Ky — Kyg = Ky, — Ky —
1)
— e w (@ —a) =0

(Pokratovani.)
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