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Maximum nebo minimum nastdvd patrn& dle toho, je-li ¢, ¢, ¢,
kladné & zaporné, &ili — coi je totét — je-li a, + a, 4~
(nebo d, - d, +.... 4 dp—y) sudé & liché.

Zavedu-li parametr
_ % @, On —y
¢ 4+42+....—|- 4n “+.... )
a kladu-li @, = 0, 3, 4,7 dle toho, je-li @ = 0,1, 2, 3, dostavam

parametrické vyjidieni funkce Bolzanovy, jeX podali pp. prof. Petr
a prof. Rychlik.
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O mnoZinach s netransitivnim uspofédénim
¢lena.
Napsal Karel Dusl.

Mnotzina jest jak zndmo ,uspofddand®, je-li zndm sefadovaci
zékon clenti, takZe o kterychkoli dvou &lenech vime, ktery predchazi
a ktery nasleduje, coZ piSeme a << b,*) pii €emZ symbol < zna-
mend asymetricky, transitivni vztah pfifadovaci.**) Vztah a << b vy-
lutuje tedy soucasnou platnost b<<a a pro kazdé tfi prvky
a<<b<c jest a<<c soutasnd. Takovym pfifadovacim vztahem
jest na ptf. srovndni ¢tleni dle velikosti (2),*dle pofadi, nebo die
nékteré jiné zdvislosti () predepsané jednoth& pro vsechny &leny
mnoZiny.

MuZeme ale stanoviti pfifadovaci vztah a R b, ktery je sice
asymetricky. ale nefransitivni (t. j. ne vidy transitivni), anebo
intransitivnl (@ R b, b R ¢ vylutuje a R c). Asymetrickym netran-
sitivnim vztahem jest na pf. pfisluSnost re) ku urdité tfidg, pro
kterou plati jisty zdvér ¢ (x).

RozloZime-li tedy mnoZinu na vice mnoZin, miiZeme elementy
kazdé z mnoZin sefaditi dle asymetrického a transitivniho pravidia
Ry elementy dvou riznych mnoZin na pf. m-té a n-té pak srov-
névati dle pravidla Rm, » rovn&Z asymetrického a transitivniho.
Pak sefadovaci zdkon stanoveny takto pro veSkeré elementy pu-
vodni mnoZiny bude sice asymetricky, ale nebude obecné& transi-
tivni. Ponechdme-li i zde symbol <, jakoZto vyraz privé defi-
nované obecné ,pfednosti“ elementd, nebude obecn& pfi kazdych
tfech prvcich dané mnoZiny a, b, ¢, pro n&% plati a<<b , b <cg,
spinéna relace a <<c.

*) Symbol prednosti ma byt sloien ze dvou oblouckd na rozdil od zna-
meni nerovnosti. Pro nedostatek pfislusného symbolu tisténo viak rovmé <
Ctenadfi nebude v3ak snad obtizno si uvédomiti, kde symbol < znamen&
obecnou piednost a kde nerovnost.

*+) L. Couturat. ,Philosophische Principen der Mathematik“, Str. 33. B.
Russel ,Principles of Mathematics“ Chapter XXVL. p. 218,
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Moznost takového uspofddani chci ukazati na prikladé:

Uvazujme mnoZinu sloZenou ze dvou mnoZin tipln& sefazenych
(kaXda jejich Zdstend mnoZina ma prvni €len). MnoZina hodnot:
racionalnich ¢isel intervalu (0, 1):

0 L 1121 31
1 1 2 3 3 4 4 5
d4 se rozloZiti na dv& mnoZiny P;a P;. V mnoZin& P; nechf
jsou zlomky se jmenovateli lichymi, v mnoZin& Ps zlomky se jme--
novateli sudymi. Vyslovme pak pravidlo,. dle n&hoZ ddvidme pfed--
nost &lentim takto:
a) v kazdé z obou mnoZin Ps; a P jest
’ Pm Pn
qm < qn
jestlize jest pm <C pn. a teprve pfi stejnych <&itatelich davejme-
prednost dle velikosti jmenovatelti (jmenovateli mensimu).
b) srovndvame-li elementy obou mnoZin, nechf maji pfednost’
zlomky s mensim jmenovatelem, bez ohledu na Citatele.

Necht nilesi , = 2L | 1, = * mnozin% lichg, s, =
pak mno%iné sudé. LA LA} q

a) budiz: I, << s, < Iy to je moZuno jen pii ¢, < ¢, < ¢,
potom jest: Lo
L <L jeli p, <ps
L'> by jeli py > p,
L <l jeli p, = p,
b) jestlize jest [, << l; < s, jest to mo%no:
1) kdyZ p, < py, ¢; < go tu jest pak ,; = s, dle toho;.
je-li g, = ¢. ’
2) pp =py g < g < gy tu jest I < sg

Jak vidno, neni tu kaZd4 trojice hodnot transitivni. a. vyt€eny.vztah:
prednosti oznadili bychom jako netransitivni. —

yoe e e
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Vyslovime-li v3ak pravidlo pfednostni ponékud pozmé&néné,
budou trojice hodnot !/ < s <C I’ vidy netransitivnk t. j. [ > [
V obou mnoZinich P; a Ps dejme pfednost zlomkum, jichZ soulet
titatele a jmenovatele jest mensy, pfi srovndvani.prvkit obou mnozim
pak zlomkim, jichz stejn& vzaty soulet jest vétsi;.pfi tychZ souctech
nechtf o pfednosti rozhoduji jmenovatelé a to v témZze smyslu, jak
to feCeno o souctech. .

Potom jestlize jest: @) [, < s, << I jest to moZno nésledu—
jicimi &yfmi zpiisoby:
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Lo+ g >p g >p G
220+ =ps 0 @ >Ps+ @, G > Qs
3p+a>pt e =p+aq.q0>q
dpta=p+e=p+a,q>q>q
Ve vsSech pripadech jest 1, > I, tu jest tedy sefadovaci vztah
intransitivni.
Naproti tomu v piipadé ) {, << [; < s, mohou nastati tyto
moznosti:
1. P @ <pi G, ps+ g >y 0.
Tu jest.f; = s, dle toho, je-li p, + ¢, Z p. i ¢

2. nra=p+ >4 g, 0 < q.

Tu jest vidy: [, <s..

3 o+ <P T G=pT 44> Qe
Zde obracen& [, > s..

4. pla=ptae=r+aq¢ a<q.,9>q
Tu jest I,/=s, dle toho, je-li ¢, Z g,

Kazdé tri prvky [, <<s, <C/; fidi se zde tedy pravidlem netran-
sitivnim, &ehoZ nelze fici, jestliZe !, <<l < s,. Pro trojice / s, I,
nebo s, I, s’ jest tedy vytfeny vztah pfifadovaci intransitivni, pro
trojice I, 's; [ s, s’ pak netransitivni. Tento poznatek lze rozsifiti
i na mnoZiny sloZené z vice (k) Gpln& sefazenych mnoZin, pfi-
padn& na mnoZiny sloZené ze dvou (k) spofetnych mnoZin, jichZ
prvky jsou op&t mnoZiny spoletné a konetn& i na mnoZiny s mo-
hutnosti kontinua.

Nomogramy transparentélni.
Napsal Dr. V. Havlik.

1. V VI kapitole svého ,Traité de Nomographie“ poukazal
M. d’Ocagne na moZnost uZiti tfetiho zdkladniho principu theore-
tické nomografie — na uZiti ,superposice rovin®.

Princip sdm i dal3i theorie — oboji jest jednoduché: P¥i nomo-
gramech intersek&nich, kollineaénich a pod. pfifazuji se sob¥& vidy
jistym zpiisobem elementy (body a &dry) v jedné operalni roviné.
Nyni budeme k sob& pfifazovati elementy dvou i vice rovin. To tak:
pa pevnou rovinu poloZime jinou, prithlednou rovinu (,transparent*)
zpisobem, jenZ by zarufoval uritost té polohy na zdkladé posic-
nich vztahQl mezi né&kterymi elementy obou rovin, a pak najdeme
vztah mezi t€mito a ostatnimi elementy obou rovin — resp. mezi
jich kotovymi parametry.
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