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takze pro uplné priimérné risiko najdeme konelny vzorec

1 )
R=V2—7- %M (26)

jenZ uddvd souvislost mezi Gplnym rlslkem prumérny’rm a Casted-
nymi risiky stfednfmi.

Prispévek ku geometrii dvojiny bodové.
Napsal Dr. Vaclav Simandl, docent eské techniky v Brné.
¥ (Dokonéeni.)

Nyn{ hledejme hodnotu 4’ dvojpoméru
(UV °4,°B) = (UV °4A",°B')) =%

a mdme dokdzati
A= —2A

Jezto tedy °4,, °A‘, jsou samodruZnymi body involuce
stanovené dvojinami U, V a A4,, 4‘,, budeme body tyto hledati
téz jako spoletnou dvojinu involuce o samodruZnych bodech
U, V a involuce o samodruznych bodech 4,, 4'. Jeito sou-
fadnice bodi 4,, 4, jsou:

=4+ \u—a0—a, a,=c—Vu—a@®—a,
1ze rovnici involuce o téchto bodech jakoZto samodruznych psati
nésledovné:

vy —a(z+y) + o —(u—a) (e —a)=0.
Vypoéitéme-lx spoletné koteny.z, y rovnice této a pak

rovnice:
%y — (& + ) (4 + v) 4 2u0 =0,

rovnice to involuce o samodruZnych bodech U, ¥, tu méme 312
soufadnice hledanych bodid °4,; °4‘;.
JeZto ob& rovnice jsou symmetrickymi, tu mdme:
' =Yz Ly = Y1
-Oznatme si pak:
oy, =2 =y, o'y =z, = 9y,
a tu po vypoltu dostaneme:

au -+ av — 2uv 4+ 2,,, V(u—a) v —a),

0 —
a, = -
1 206 — u — v

ou + av — 2uv
20 —u—v 205-——14

1

N —

V(u—a) o—a.
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Zcela analogicky pro body °B,, °B‘, dospsli bychom ku
soufadnicim:

o= BB e NG,

e e e (CET O O

Utvofme si nyni dvojpomér A':
u—"%a, v—"Y,
w—0% "~ v— "%,
a dosadme za %a,, %, do tohoto vyrazu pravé vypoltené po-
slednf hodnoty. Pak dostivdme po jednoduché tpravé pro A‘
vyraz:
_Vu—ae(Nu—a+iVv—0a) Vo—a Vo —z—i\Vu—e)
— Vu—=B(Vu—p—iVo—p) Vo—B(Vo—p+iVu—p)’
Nésobime-li v poslednim pomdru dvou zlomkd C{itatele
prvniho zlomku zdpornou imagindrnou jednotkou — ¢ a jme-

novatele tohoto zlomku kladnou imag. jednotkou - ¢, tu se
nim po kriceni, které jest pak patrné, nd§ vyraz znatné zjedno-

dusf a dostivime:
_ Vu—a L v—a«
— u—pB v —p’

¢ili, vzhledem ku difve napsanému vyrazu pro 2, dostdvime
vztah:

1

A=

A=—a

ktery ndm k vili spridvnosti uvedené konstrukce bylo dokédzati.
Zcela analogicky jako prdvé jsme provedli dikaz o dvoj-

poméru (UV °A,°B,) = — 4, provedl by se téz dikaz o dvoj-

pomdru (UV °4',°B',) == — A. Z fivah naSich jest zdroveii patrno,

%e imagindrni dvojiny °4,, °B,; °A4‘, °B’', nejsou sdruZenymi

imagindrnimi dvojinami.

IV.

Méme-li sestrojiti bodovou dvojinu 4,, Ba, kde n jest tislo
sloZené tak, Ze
n—=25;-D,-
kde p,, py ... pn jsou vesmds prvoéisla, mezi mmlz nékterd se
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mohou sob& rovnati, tu naje konstrukce uvedené v L. a IL od-
stavel této prace se znainé zjednoduif.

4 . . «eePn et Pp N
Jezto totiz  An — A" " = ( (@) ) :

sestrojime si nejprve vychdzejice od dvojiny 4,, B, dvojinu
Ap,, Bp, danou dvojpomérem A, — 4”1, Po té vychazejice od
dvojiny Ap,, Bp, sestrojime si dvojinu A, r,, Br,r, danou dvoj-
pomérem A, = A%2. A tak pokratujice dospdjeme posléze ku
dvojing App, ... pn, Bpipy...rs Cili dvojing A, B, Zjedno-
duSeni konstrukce spotivd patrné v tom, Ze misto, abychom pfi
dvojpoméru A analogickou konstrukei opakovali, jak dle I. od-
stavce vyplyvé (n — 1)krdte neboli (p, .p, ... ps — 1)krite,
ze tuto postupnym sestrojovdnim dvojin Ap,, Br,; Ap,r,, Bp,p,
atd. opakujeme pouze (p, + p, + ... p. — n)krite.

Patrno jest, Ze konstrukci v odstavei I. budeme uzivati
jen pro » = 2. Pro kterékoliv jiné tfslo » sudé budeme patrné
kombinovati vZdy konstrukci odstavce I. pro » = 2 s linedrni
konstrukei v odstavei II. Je-li » &fslo liché, uZijeme konstrukce
odstavee IL

Mame-li sestrojiti °4,, °B, dle podminky:

(UV °4,°By) = — A7,
tu budeme patrné kombinovati methody odst. I. a II., dle kterych
sestrojime A=, 8 methodou odst. IIL., ¢imZ dostaneme — 4.

Stanovme si posléze soutadnice @, bn; a‘n, b’n bodl A,
B,; A'n, B’y vyjidiené soufadnicemi a,, b,, bodd 4,, B,, déle
soufadnicemi u, v bodd. U, V a &slem n. .

Jezto A,, B, nélezeji involuci dané dvéma svymi dvojinami
U, V; 4A,, B,, tu bude patrné pro soufadnice a,, b. resp. a's,
b's, které si v obou piipadech oznatime jakoito z, y, platiti
podminka. oy x4y 1
' uv u-t+v 1
a,b, a +b 1

Vzhledem pak ku dvojpoméru:

. (UVA,B,) = (UVA':B) = (UVA, B,)"
budeme miti vztah:
U—= v’—w;__(u'—a, L v—a )"

=0. (A)

u—-y.v-—_y-— "—.bl * v—b,. L (B)
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ReSenim rovnic (A) a (B) dle «, y dostdvime potom:
(4 — @)+ (v — b)) v — (v — @,y (w — b,)*~1u

rlﬁ - » (u —a )n—l—l (v —_— b )n—l
_Ee—wVE—a)H (r—a) (u—b)" " (v — )"t
— (v —a,)* ! (u—b,)" ! >
(u—10 )""‘1 (v—a,) 1o — (v—>0b,)"+ (n —a,)*u
he= (% — )" (v — a,)**

@ —u) V(i —0,)" 1 (0 —b,)" ' (u—a,)*~ ! (v —a,)*?
— (v —b,) (4 — a,)*?
Budeme pak miti pro hledané soufadnice:

an = z,, ba =y, a'n = z,, b=y,

Ze vzorct naSich pro @,,, y,, jest ihned patrno, ze kdyz
n jest &slem lichym, ze odmocniny lze odstraniti, a Ze to nelze
kdyz n jest tislem sudym, Ze tedy v tomto druhém piipads
konstrukce jest nutnd kvadratickou, jak jsme téz difve geo-
metricky byli ukézali.

Vyhledejme nyni soufadnice bodd °4,, °B,; °A‘,, °B'n’
vyjddfené obdobn& jako soufadnice bodi A,, B,. Soufadnice
ty, které si nejprve oznatime téz zx, y, dostaneme FeSenim dvou
rovnic kvadratickych. Prvni z t8chto dvou rovnic bude dfive
Jiz napsand rovnice. (A), druhou pak rovnicf vzhledem ku dvoj-
poméru:

(UV °4,°B,) == (UV %4, °B'n) -——(UVA B)
bude rovnice:
N u—x_v,—x_.._ u—a,  v—a,\" A
"ll,-—-.:[/.'v.—y— (u__b‘ * ‘U-—'bl . (B)

ReSenim rovnic (A) a (B') dle z. y vychdzf pak:
_ (w—a)t(0—0)"1v 4 (v—a,)*+ (u—b)1u

Ta =" © (w—a,)" (v — )" .
+i(v—u)(u—a,)" ! (v—a,)"H (u—b,)"- Yo—b,)!
T o— )T — '
(=) (v—a) o+ (=0 (u—a,)"'u
Y= (u— by (v — a,)"—1

-l—z(v—u)V(u—b )2t (v —b, )"‘H(u—-a )e-1 (v—a )21
“+ (v — )" (u — a, )" S ’
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kde zase bude

ay = z,, %, = ¥, %a'n = %y, %2 = ¥s.

- Ze vzorcid téchto vidime, Ze ku redlnym dvojindm A,, B,
pifsluseji vzdy imagindrnf dvojiny °4,, °B.; °4’s, °B‘, jak téz
z df{v&j§ich nadich dvah konstruktivnich bylo patrno.

Prispévek k theorii integrace diff. rovnic lin.
obycejnych omezenymi integraly.

Napsal Dr. Josef Stépanek v Tabore.

" 1. Petzwal*), pojedndvaje o rovnicich, které lze pievésti
na rovnici Laplaceovu a tim je FeSiti omezenymi integraly, uvadi
t6% rovnici:

2 3% dy m 2mY ) —
z + (a, + blw"')wa-i + (@ + boz™ + cpz™)y =0, (1)
kterd po substitucich '
xm =1 y=1tkz
ptejde v Laplaceovu za podminky:
E(k—1m®* 4+ k{mm - 1) + ma, } + ay =0,
kterou jest & stanoveno.
Rovnéz tak rovnice :
3 4% 2 4% "
xdw" x? Q(a2+bac)—i—:1c (a —+ b,2™ + ¢, x? )(2)
+ (a + bz™ + cz™ + doxam) y=0
piejde substitucf = — ¢ v Laplaceovu, plati-li:
m—1)(m—2)+m—1)a,+a =0, ay=25b, =0.
Petzwal tedy dospivd k Laplaceové rovnici za jistych pod-
minek jednak pro exponent %, jednak pro koefficienty rovnice.
UvaZoval jenom tyto specidlni rovnice. Lze viak ukézati, Ze
i obecnd rovnice' -

n—2
2224 4 Py my & e o P d’wu_-"z e
n—k
+ Pk(zm) O ot Pai(e). %x @
+ Pﬂ (xm)./ - 0,-

*) Petzwal: Integration der Differentialgleichungen I. Wien 1853.
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