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Casopis pro p&stovini matematiky, rot. 78 (1953)

POZNAMKA O UHLECH MNOHOUHELNIKA

ALFRED RENYIT, Budapest.

(Z dopisu E. Cechovi datovaného 2. 1. 1953.) DT: 513.102
Uhly a,, «,, ..., &, rovinného n-thelnfka spliiujf nerovnosti
0<o,<2x (k=1,2,...,n) (1)
a rovnici
n
Sop=(n—2)7. C(2)
k=1

E. CEcH polozil otdzku, zda obracend &sla «y, a,, ..., &, (v > 3) splitujici pod-
minky (1) a (2) jsou v daném pofadi Ghly n-Ghelnika. Odpovéd je kladnd.

Dikaz vedeme indukef. Pro n = 3 je véta trividln{, budiz tedy n > 4 a pro
(n — 1)-thelniky budiZ véta uZ dokdzana. PoloZme o; = o, pro 7 = k (mod n).
Pron > 4 ]e
(n—2).2n

n

31'—'

( + (xz+1)

=1

H\/

T,

pii ¢emZ rovnost plati pouze pro n = 4. Je-li &; + x;,, = & pro viechna n, je
n = 4 a véta je spravnd (pfipad rovnobéZnika). Jinak musi existovat takovy
index 4, Ze oy + o;4q > 7, avBak o(;y; + ;0 < 7; protoze x;,., > 0, je ayy <
< ma tedy a; + o4, < 37, nebot a; < 2n. Polozime-li

*
g = 0§+ Kjpq — T,
bude 0 < a’: < 27 a soudet n — 1 &isel
*
Kyy eony Kiqy Kgy Kiggy eeey Ky (3)

bude roven (n — 3) =, takfe podle induktivniho pfedpokladu jsou &fsla (3)
v daném pofadf Ghly (n — 1)-Ghelnfka P. Mimo to je patrné, fe pfi induktivnim
dukaze muZeme pfedpoklé,dat o 4: 7, 0¢yy % Jsou nyni t¥i moZnosti:
(@) of <z, (b) 7 < af < 27, (¢) of = 7. V pFipads (a) je a; + oy < 27
a tedy aspoii jeden z obou Ghly, tfeba «;, je men&f neZ ». Je-li také «,,, < =,
ubereme (obr. a;) od P maly trojahelnik 8 Ghly 7 — &;, @ — &4y, o7; je-li
&4, > m, ptipojime (obr. a;) k P maly trojahelnik s Ghly oy, oy, — 7, % — 7.
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Obr. c.

V. ptipadé (b) je a¢ 4+ x4,4 > 27 a tedy aspoil jeden z obou thly, tfeba «y, je
vot&i net x. Je-li také a,,. > =, pfipojime (obr. by) k P maly trojuhelnik s tthly
&g — Ty Ogpp— R, 20 — &) je-li &4y < 7, ubereme (obr. by) od P maly troj-
thelnik s fihly 27 — oy, 7 — ay, 4, of — n. Posléze v pifpadé (c) pozménime P
podle obr. c. Véta je dokdzéna.
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