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- .Casopis pro p&stovini matematiky, roé. 85 (1960), Praha
RUZNE

LINEARNE SUSTAVY PRIAMO PODOBNYCH UTVAROV
V ROVINE

PAVEL BARTOS, Zlaté Moravce
(Doslo diia 27. janudra 1959)

Linedrnou sistavou priamo podobnych dtvarov v rovine nazyvame mnozinu
L vEetkych tGtvarov U v rovine, ktoré spliuji tieto dve podmienky:

1. Kazdé dva tGtvary z L su priamo podobné.

2. Ak U;eL (t+=1,2,3) a A,e U; su rozne body, ktoré si v priamych
podobnostiach medzi U,, U,, U, zodpoveda]u leZia body 4,, 4,, A; na priam-
ke (nositelke ststavy; vSetky nositelky ddvaji nosni siet ststavy). Medzi
priame podobnosti nezahrnujeme totoznost.

Vyjadrenie priamej podobnosti v rovine s komplexnou siradnicou z bodu [2]
je 2’ = az + b, kde a = 0, b st komplexné konstanty, z resp. 2z’ je siradnica
vzoru resp. obrazu. .

Nech
1) 2 =az+ b, 2" =0a2+Db,

s dve podobnosti z mnoZiny priamych podobnosti medzi Gtvarmi linedrnej
sustavy L. KedZe body [2], [2'], [z"] st kolinedrne, je

z, z, 1 ,
(2) Z, 2,1 =0.
2”, 2", 1
Ak dosadime do (2) z (1), dostaneme po dprave
_lay—1, @& —1 a, — 1, b b, @ —1 b, b
3 1 ’» 1 > 71 1 _1 L T .
) “ oy —1,a,—1 +2 ay, —1, b, b,, a'z"‘ll by, b, 0

I. Predpokladajme, %Ze podobnosti medzi Gtvarmi mnoZiny L maji vietky
spoloény samodruzny bod. Ak je nevlastny, je a, = a, = 1 a z (3) plynie, Ze
pomer b, : b, je realny. Podobnosti medzi Gtvarmi mnoZiny L si teda vietky
transldcie tohoZe smeru. Ak je samodruZny bod vlastny, zvoIme ho za zadiatok,

tj. by = by = 0. Z (3) plynie, %e Zl — = i jo redlne &islo. Podobnost medzi

kaz?dymi dvoma dtvarmi mnoZiny L je teda podetne takto vyjadrena: 2z’ =
= (1 — u + pa,) z; a, je konstanta, u redlny parameter. Z toho moZno snadno
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odvodit geometrickd konStrukeiu prislusnych podobnosti (pri redlnom a, si to
oviem rovnolahlosti so stredom v samodruznom bode).

II. Nech podobnosti medzi Gtvarmi mnoZiny L nemaji vietky ten isty samo-
druZny bod. Predpokladajme, Ze prave podobnosti (1) majd réozne samodruzné
body. Dva rézne nevlastné samodruZné body nemézu existovat.

a) Nech existuji dva rézne samodruzné body, z ktorych jeden je nevlastny
a drubhy vlastny. Potom je @, = 1 a méZeme polozit b, = 0. (3) sa teda redu-
kuje na : '

(4) — 2by(ay — 1) + zby(@, — 1) =0,

takZe bod [z] vytvori priamku p prechddzajicu vlastnym samodruznym bodom
[0]. Nositelka bodu [2,] priamky p mé rovnicu (so sdradnicou w premenného
bodu) — b,w + byw + bizy — bz, = 0. Vietky nositelky st teda rovnobe#né.
Ak priamka p neprechddza nevlastnym samodruznym bodom (a, nie redlne), st
nositelky jej bodov réznobezné s priamkou p. Ak nim prechadza, vietky sply-
vaji v priamke p.

" b) Nech ex1stu]u dva rdzne samodruzné body vlastné. Opam poloZime b, = 0.
Koeficient pri 2z v (3) oznaéime 4 a rozlisime dva pripady.

1. 4 = 0. Z (3) potom zase plynie (4), takZe bod [2] vytvori priamku p
1 ] Nositelka bodu [z,] priamky

1

ididcu oboma samodruznymi bodmi [0] a

» mé rovnicu
(1 — @) Zgw — (1 — @) 200 + (@2 — @y) 292 = O .
St teda nositelky bodov priamky p rovnobeZné s pevnou priamkou o rovnici
bw — byw = 0, a st rozne, ked a; nie je redlne. Pri redlnom a, vietky splyvaji
s priamkou 2. '
2. 4 # 0. Podla (3) vytvori potom bod [2] kruZnicu % o rovnici
A2z — by(a, — 1)z +by(@a, — 1)z =0,

ktord prechidza opat samodruZnymi bodmi [0] a,[

[20] kru¥nice k mé rovnicu
(1 — @s) 2w — (1 — @p) 20 + (B — ) 22 = 0

] NosuteIka. bodu

a pretina kruZnicu £ v dalsom bode [%l (
visf na z,, prechéddzaji nim nositelky vSetkych bodov kruznice k.

Zhrnujeme vysledky z &asti II: Nosn4 sief sistavy L je tvorend bud zvéz-
kom, bud osnovou priamok, bud jedinou priamkou ¢; iny pripad nemé%e na-
stat. V prvom pripade s dtvarmi sistavy len kruZnice, idice stredom zvazku;
v druhom pripade len priamky, réznobeZné s priamkami osnovy; koneéne
v tretom pripade len priamka ¢ sama.

Pri dprave textu tohoto Cldmku mi velmi ochotne a vydatne pomohol s. dr.
ZBYNER NADENIR, za o mu vrelo dakujem.

ay — ﬁz)]. KedZ%e jeho stradnica neza-
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