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Casopis pro péstovini matematiky, rok. 95 (1970), Praha
ULOHY A PROBLEMY

-

Uloha &. 3. Pomoci znamé tauberovské véty J. E. Littlewooda (viz G. H. Hardy:
Divergent series, v&ta 90) se snadno zjisti, Ze plati nasledujici

Véta. Nechf lim Z a,x" = s (s konecné) a necht posloupnost {n*(a, — a,+1)}iz0o
x->1—- n=0

je omezend. Potom " a, = s.
n=0

DokaZte pravé uvedenou vétu zcela elementarné, kratce a bez pouZiti vySe zmin&né
Littlewoodovy véty!

Poznédmka. G. H. Hardy a J. E. Littlewood na str. 459 své prace Contributions to the arith-
metic theory of series, Proc. London Math. Soc. (2) 11 (1913), 411—478 podotykaji, Ze se jim
nepodafilo tuto ulohu vyfesit.

Uloha ¢&. 4. Rozhodnéte, zda plati nasledujici

Véta. Existuji posloupnosti {a o {Batnzo realnych disel takové, e |a,| =
Iﬂ,,[ = 1 n=001,... fady Z S(n + 1)734 Zﬁ(n + 1)7%* konverguji, ale
Fada Z Zakﬂ,, (k + 1) 34 (n k+ 1)73% nekonvergu]e

=0 k=0

Pozndmka 1. G. H. Hardy na str. 419—420 své prdce The multiplication of conditionally
convergent series, Proc. London Math. Soc. (2) 6 (1908), 410—423 vyslovil domnénku, Ze pravé
uvedend véta plati.

Poznédmka 2. Zjistime-li, Ze véta z této ilohy plati, pak jsme tim vlastn& vyxe§ili i (obecné&jsi)
ulohu &. 1 z Cas. pést. mat. 92 (1967), str. 356.

Uloha ¢&. 5. Rozhodnéte, zdali existuje posloupnost redlnych funkci { Jupnry tako-
va, Ze

1) funkce Fy(x) = Zf,,("’(x), xel =0, +), k=0,1,... jsou spojité v inter-
valu I1); )

2) pro libovolny interval (&, B> = Fje ¥ [3 f(x) dx + [; Fo(x) dx.
n=1
Frantisek Stépdnek, Praha

1y Zapis f('"(x) zna¢f oviem k-tou derivaci funkce f v bodé x pokud k > 0; v prlpade k=0
klademe samoztejmé £ = f,.
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