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COMMENTATIONES ШTBEШTKШ USIVEHSITATIS CAIЮL.LЖE 

17,2 (1976) 

0 ПPQДOЛЖEHШ ГOЛШOPФHЫX OTOБPAЖEHłlЙ B ПPOCTPAЯЄTfìå BЛOXå 

M.H. ЛЬBOBCKИЙ, Moeквa 

Резюме: Установлено совпадение оболочек голоморфности 
относительно голоморфных отображений в комплексные простран­
ства, упругие по модулю; аналитического множества, и оболочек 
голоморфности относительно аналитических функций. 

Ключевые слова: Упругие комплексные пространства, обо­
дочки голоморфности, нерааветвленнме накрытия, многообразия 
Штейна» 

Амз : а&нго -Ев^.З... з. mг. 

В работе Г1] П» Кернан и С Ко бая си ввели следующее опре­

деление, обобщающее понятие упругого комплексного простран­

ства,, а следовательно, и понятие полного гиперболического по 

Кобашен пространства. (Об этих пространствах см., например, в 

СИЛ 

Определение, Комплексное пространство М называется 

упругим по модулю собственного аналитического подмножества 

Д с М , если для любой последовательности \ 1^1 голоморф­

ных отображений круга 1) = 1 хе&: \%\<сА$ в .М выполнено 

следующее: либо ив последовательности 4 ^ \ можно выделить 

подпоследовательность, равномерно сходящуюся на компактных 
+• 

подмножествах 1) к голоморфному отображению 3) —*• М. , либс 

для любого компакта К е е 3 все образы .€. С К) лежат, начи-
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нал с некоторого 4 * в любой наперед заданной окрестности 

множества А • 

Если А =- 0 , то данное выше определение превращает­

ся в определение упругого пространства. 

В том случае, когда не требуется конкретно указнвать 

множество Л , мы будем комплексное пространство, упругое 

по модулю аналитического множества, назнвать для краткости 

пространством Блоха. В качестве мотивировки этого названия 

можно предложить два аналога теоремы Блоха: теорему 5 работа 

[13 и теорему 1 ниже. Многообразие, фигурирующее в упомянутой 

теореме Кернала^Кобаяси, является пространством Влоха в нашем 

смысле, и это обстоятельство, как отменено в [ 1 1 , по существу 

эквивалентно утверждению теоремы. 

Теорема 1. Пусть Л и Л комплексные пространства, 

М> - упруго по модулю аналитического множества & 9 К ж 

ф - компактн в 1Г и Ж \ А соответственно, х е К • Тог­

да в М существует такой компакт Ъ , что $ СК) с Ь при 

любом голоморфном отображений ± : М • > М , таком, что 

4(х) е й . 

Докааательство этой теоремы нетрудно получить непосред­

ственно жз определения пространств Блоха, рассмотрев компакт­

ное исчерпание пространства М -

Одним и а центральных вопросов современной теории голо­

морфных отображений является вопрос о принудительном анали­

тическом продолжении таких отображений в комплексные прост­

ранства различных классов. Нижеследующий основной результат 

данной статьи состоит в описании оболочек голоморфности от-
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носительно голоморфных отображений в пространства Вдоха* 

Теорема 2« Пусть X - неразветвленное накрытие над мно­

гообразием Штейна, Н ( Х ) - оболочка голоморфности X отно­

сительно голоморфных функций на .X , 1 - пространство, упру­

гое по модулю аналитического множества & , $.% X—> М. 

голоморфное отображение- причем .Г(Х)п (.М^Д) 4= 0 * 

Тогда отображение # можно продолжить до голоморфного ото* 

бражения Н ( X ) —>• М * 

Эта теорема обобщает недавний результат Х« Фудзимото СЗ] 

об оболочках голоморфности относительно голоморфных отображе­

ний в упругие пространства^ 

Доказательство теоремы 2 основано на последовательностм 

леммз первые две из которых являются аналогами ддя отображе­

ний в пространства Блоха классических теорем Левм и Хартогса* 

В формулировках этих лемм М. и & •- те же, что и в условии 

теоремы 3» 

Лемма 1» Пусть .Л- - область в пространстве С д л г 2 ; 

с границей класса С в точке %ъ е Э.Л ? невшуклая в смысле 

Леви в точке ф, • ±*т .И.—>*Ж - голоморфное отображение, Ери-

чшш €(Х1) п ( Д ^ 4 ) 4= 0 •• Тогда существует такая окрест­

ность 41 точки /$, , что отображение х* можно продолжить 

до голоморфного отображения -О, и %~*>М * 

Лемма г. Пусть 0 -< А < 4 , ' К » Ч * е Л!*?: \%* Ы Щ: ф>* 4*,. 

ФФ^ПЬ'-Л^ \оСт\'> А- Л>Ъ, "& : Л — * . М " голоморфное отображение, 

причем 14 Л ) л ( М ч А ) ф 0 - Тогда отображение _8 можно 

продолжить до голоморфного отображения 3) —> Ж . 

Пусть теперь X и _Г - те же, что и в условии теоремы 

2. Обозначим через Е пространство пучка ростков голоморфнмх 
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отображений открытых подмножеств многообразия X в простран­

ство Ж , а через Н СХ) - связную компоненту В , со­

держащую связное множество 4 $х г х е X } • Конечно, здесь 

через $% обозначен росток отображения ё в точке х -

Н (X ) можно рассматривать как максимальную область сущест­

вования отображения -Е , эта область является неразветвлен-

ным аналитическим накрытием над тем же многообразием Штейна, 

что и X * 

Лемма 3» Н ( X ) является многообразием Штейна» 

Доказательство леммы 1» Без ограничения общно-сти будем 

считать, что ф ж 0 в С * 1-усть V такая окрестность точ­

ки 0 € (&"*% ^ Я> такая вещественно-эиачная функция класса 

С а ( У ) , что Д п У - г и б У | 9 ( . г ) < 0 ? ; 9*0*6 <у|0 * ° * 

По условию форма Леви функции <р имеет в точке 0 хотя бы 

одно отрицательное собственное значение» 

Выберем в С такую систему координат, что: 

(1) <у Сх) « Ее С^+X А*. ***$ * ^ с * „ ' «4,% * ? <*> > 

где 4 *& <,, ^. .6 лг, ^С/^) - эрмитова матрица* с ^ «с 0 , 

.&/т* 1з&!" ® С * ) - я 0 4 и (2) существуют такие числа о- •> 
я. ~» (У . * 7 

.:*>.&';*• О ,что 

где Д я = 4 * е . С : . х 1 - * А Л , а ^ С в Ь С - ^ - ^ в * 6,0,..^ 0 ) , 

Л з > 0 / Ь , в € С # Это всегда можно сделать, пп скольку про о брав 

$ ( Д ) - собственное аналитическое подмножество .И. • Можно 

также считать г что | ^ С Д л ) с Л л V при, 1 е СО, о^ ] # 

Положим 
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При Яь —-> оо Яь^—*> <^ на А^ - А^ -

Поскольку .М. упруго но модулю А , мы можем в силу 

(2) выделить из последовательности 4 А ^ ? подпоследова­

тельность, сходящуюся к отображению. Яь0 , Яп*0% Аф—>*Д , на 

Аа, 9 и ясно также, что в нашем случае можно взять всю после­

довательность 4 Яь^ I в качестве этой подпоследовательности* 

Пусть .Я - окрестность в М точки Яь0СО) , биголоморф-

но эквивалентная аналитическому подмножеству некоторого поли­

диска, а ос с СО, а,) такого, что А ^ Д ^ с Л , Яь^СА^) с Н 

для достаточно больших Яь • 

Отображение 

АС1^,,.. ;*г^) = С - ^ ~ ^ 

является автоморфизмом пространства С • Отметим, что 

|^Св) ш АС*, в, 0 , — , 0 ) . 

Можно выбрать такие числа /3, -у, <5*г Ь , 0 < /3 -*-- у , 

0 « €><оС, <^> 0 , что если обозначить 

&т ССД_х Д в с ) и С А г х < Д в С - А е ) 3 х Д^Г'2 , 

то АС 5 ) . с Л г\ V* , и ^ о А С З У с К . По теореме 

Хартогса ^{д/с} продолжается до голоморфного отображе-

ния .€': А С Д Г х Д ^ х Д ^ ) — * -М • 

Если мы возьмем такую окрестность нуля 

% .с АС Д т х Д ^ х Д^Г2") , что Д п 1 связно, то * ' 

дает голоморфное продолжение ± на II и 11 . 

С помощью леммы 1 можно доказать лемму 2, а затем - лем­

му 3 и теорему 2. подобно тому, как это делается в [33 при по­

лучении упомянутого результата для упругих пространств. 
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Предположим теперь, что пространство Блоха Я я в л я е т ­

ся аналитическим многообразием и, более т о г о , верааветвлен-

нмм накрытием над многообразием Штейна. Рассмотрев товдеет*» 

венное отображение многообразия М * которое- конечно, удов­

летворяет всем условиям теоремы 3, мы в качестве следствия 

этой теоремы получаем следующее 

Предложение* Если пространство Блоха является нера®-

ветвлеки км накрытием над многообразием Штейна, то оно сам© 

является многообразием Штейна. 
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