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Yexocaopankuii MaTeMarnyeckuii kypuai, 1. 9 (84) 1959, Illpara

PEIIEHUE 3AJJAUYN JTUPUXJIE
TJIST AJJIMITIYECKOTO JUODEPEHITHAJILIOIO YPABHEHUSI
C YACTHBIMH TTPOU3BOIILIMU BTOPOTO TOPSKA

(ITpedsapumensvroe coobujerue)

MHAPKNX HEYAC (Jindfich Nedas), IIpara
(ITocrynmio B pepaknuio 5/111 1959 r.)

1. Ilycrs K, — n-MepHOE €BRIMIOBO IPOCTPAHCTBO U HYCTh 2 — OTpaHmYCH-
Has o6nacts B K. Toury B K, o6c3Hauum yepes [z, ..., x,]. MBI npefnonaraem,
YTO TpaHHMNa () NpejicTaBUMa B OKPCCTHOCTH KA/KIOH TOYKM IPAHMIBL [P
IOMOIIY HeHpepHBHON QYHKIUE 7 — 1 IepeMeHHBIX, IepBHe 0GOGIIeHHbIE
I1POMBBOJIHEIC KOTOPOIT OTpaHuyYeHbl UKCHPOBAHHON HocTosgHHoi. [laee mpen-

=)
noslaraeM cymectBoBanme obmacreit 2y, 2, c Q,c 2., C 2, ZQk = 0, rpa-
k-1
HUIBL KOTOPBIX IIPEJCTaBUMbI B OKPECTHOCTH KasKI0il TOYKM TrpaHHIBl Oec-
koHeuno juddepenumpyemoit Pyurmueit. Ilpemmonaraercsa eme Hexoropoe
,,MeTprueckoe’’ ¢BoiicTBo cxommmoctu obmacreit 2, k 2. B E, rakcii o6iacrsio
ABJISICTCS, HAID., KayKABI MHOTOYTOJIBHUK, B £, HAIIP., KOHYC ¥ T. II.

2. Ilyers Du ecth caMOCOUPSKEHHBI SIUIMNTHYCCKUI OIEpaTop BTOPOTO
n
0 .0 o ) =
nopsima Du = 2. — laii - u| — cu, e ‘a¥ = @it senpepuiBuB B 2 M 00-
Gj=1 axi axi :
J1a7lal0T TIePBEIMH HPOU3BOIHBLIMA HENPEePBHIBHBIME B £2; NMYyCTh ¢ — HEOTPU-
HaTesibHasA HenpepbiBHag ¢ynknusa B L. Ilpeamonaraem, 4ro cymectByer 1o-

n w
nosrUTeNbHAA DocTosAHHAsA d > 0 TaK, uTo . a¥if,E; =d > £
) (=1

2,5=1 K

1 o

ITyers Teneps WEP(2) — npocrpancTBo (yHRIMIA, MHTETPAPYEMBIX ¢ KBaj(-

paroMm, nepBble 0000NIEHHBIE IIPOMBBOJHBIE KOTOPHIX TAK/KEC WMHTEIPHPYEeMb
¢ kBajparom. [loossum

”“UWzmm):V [uwao s f [z (gﬁ)] a0
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Mowcno nokasams, wmo cywecmeyem ,,2panuunoe 3naverue'* @ynryuu 6
W Q), unmeepupyemoe ¢ weadpamom na epanuye Q obaacmu Q. Taryio
dyurnuio Mut 6ygem nassBath caedom gyrnryuu u. Cavsomom W(Q) mpr Gymem
06031a4aTh TPOCTPAHCTBO CJENCE M CUMBOIOM L,(0) — mpocTpanctso gynx-
IHiT, OlpeleleHHbIX Ha IPANAIE W MHTETPAPYEMbBIX TaM ¢ KBAaJPaTOM.

ITyemv menepy h e W(Q). Mu 6ydes uckamv u ¢ WSH(Q) mar, wmobu
Du = 0 caabo, u umobuvr caed u b6un pasern h. (3amaua Ia.)

Hssecmuvis  memodom 0pmMoOHARLHVL NPOCKY ULl MOIICHO DOKAIAMDb, UINO
cywecmeyem pewenue 3adaqu la.

3. IIycmv menepo f e Ly(£2), m. e. ona unmeepupyema ¢ keadpamos ¢ £2-
Mu 6ydem uckamv v e WSH(Q) mar, wmobw Dv = f caabo. (3amaua II.)
3necy WE(2) ects sampikanue B mopme WE(Q) mpocrtpamersa (ymmmuii,
Gecroneuno fuddepeHnnpyemMsx B [7,, OTIMYHEIX OT HYJA TOIBKO HA 3aMKHY-
THIX MHOJKECTBAX, COAEPIRAUINXCSI B £.

H3gecmuvim 6apuayguonnvim Memodom MoNCHO Q0KA3AmMb, wMO CYUecmeyem
0010 u moavko 00no pewernue sadauu II.

Tenepr Moo parb ompepenenue 0006wenHol NPOU3EOIHOE NO GHeuLHed
ov . : ov .
KOHOP AU, =, aencaweii ¢ Ly(£2). Hpn'romé— = T(f), tme T — auneiinoe
4 v
nenpepuisroe omobpancenue Ly(2) 6 L,(Q). Hanpumep, ecam v meskur B 1mpo-
crpanctee W(Q) (koropoe SBIAETCS TPOCTPAHCTBOM (YHKOMIA, WHTETpI-
PYeMBIX ¢ KBagpaToM B £ M mMeIOIUX TaM 0000INeHHBIe IPOU3BOAHEIC BTOPOrO

~

ov oV o0v
nopAgKa, HHTeTPHPYeMble ¢ KBafparoMm), T0 — = a¥ — n;, Tae ~——
oy < ox; ox;
Li=
— CJIe[iBl HePBBIX HNPOM3BOAHEIX, & 7; — KOOPAMHATH BHEIIHEH HOPMAJIH.

4. Ilycts tenepsr % — mHame pemenne sajgauu la, v — pemenne sagagu I1.
Toz20a umeem mecmo gopmyaa I'puna

qude:fug—:dS. *)
2 o

B xauvectBe mepBoro ciegctBuA u3 gopmyisr ['puna Brirexaer, 4ro sadava Ia
umeem 00no U moavko 00no pewenue. Pasencrso (¥) ompepesser % KaK JHHE-
wblii Qyuxumonan B L,(2). Ma (*) mamee caegyer, 4ro sror (yHRImOHAI
onpepgessieTca s Beex b e Ly(Q) cootHomentem

Q

[ufdQ = [T (f)dS. (**)
0
OTHM MBI lajiM ONpenesiewue pewenus 3adeuwu 16, orimualomeiica oT 3agaum
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Ta Tem, wro emecmo Pynryuu h e W(Q2) mu Gepem, coobwe, dynryuio h us
L,(9).

A |

‘1 ov ;]
A .
! o L
ey o) = R|bjLysy, BBIpaskaomiee HenpepbiBHYIO 3aBHCUMOCTb PENIEHHS OT
IPAHUYHBIX YCIIOBHIL.

Hepasencrny = R|f| ) coorBercrByeT ABOMICTBEHHOE HEPABEHCTHBO

Résumé

RESOLUTION DU PROBLEME DE DIRICHLET
POUR LES EQUATIONS ELLIPTIQUE AUX DERIVEES
PARTIELLES DU SECOND ORDRE

(Communication préalable)

JINDRICH NECAS, Praha
(Regu le 5 mars 1959)

Soit 2 un domaine borné dans E, et soit Du un opérateur elliptique auto-
adjoint de second ordre. Alors, sous certaines conditions imposées a £2 et
o)
3 e e 1o 2 1z 44 \
a Du, on peut définir la dérivée généralisée — par rapport & la conormale
oy
extérieure pour la fonction v qui satisfait & I’équation Dv = f et qui s’an-
nule sur la frontiere Q. La fonction f est de carré sommable dans 2. On

0 . . . ,
a a—: = T(f) ou T est une transformation linéaire continue de l’espace des

fonctions de carré sommable dans Q dans l'espace des fonctions de carré

sommable sur la frontiere Q. En s’appuyant sur la formule de Green

f u Dv = f U i—v ds ou u vérifie Du = 0, on peut définir la solution de
oy

Q
Iéquation Du = 0 avec la condition u = h vérifée sur la frontiere. Ici h est
une fonction de carré sommable sur la frontiére (, d’ailleur quelconque.
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