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ГЯЫТН И1МТЕВ 5СН001- СШ АВ5ТКАСТ АЫА^515 (1981) 

О топологиях очановского типа 

В.В. Попов 

Пусть X топологическое пространство, Л и «Й семей­
ства подмножеств пространства X • Топологией очановского ти­
па ( (^г, & )-топологией) на пространстве ех X замкнутых под­
множеств пространства X называем топологию с гредбаэой С = 
= { [ А , В ] : АС,/ , В ^ А } , где [ А , В ] « { ( Р ) С е х X : 
А С ? С Х \ в ] • Такая топология введена в [ 1 ] и исследовалась 
в работах [ 2 , з ] • Элементы предбаэы (Г открыто-аамкнуты в 
ех X , поэтому в случае хаусдорфовости ех X последнее авто­
матически является вполне регулярным пространством. При раз­
личном выборе / и -8 получаем широкий спектр топологий на 
ех X • Особое внимание уделяется (С -С ) и ( С 1|С«) - топо­
логии, которые по луч а ются соответственно при л-= $> = 
= {АСХ : А конечно} к Л а & = { А С Х : А замкнуто} • 
Пространство X предполагается вполне регулярным, хотя многие 
результаты справедливы при отделимости Т- • 

Пространство ех X хаусдорфово в I А-9 4>)-ТОПОЛОГИИ тог­
да и только тсгда, когда ( ^ , ф)-топология мажорирует 
(С0,С0)-топологию. Пусть пространство ех X нормально; тогда: 

(а) если А- содержит замыкания всех счетных подмножеств, 
а каждый элемент ив А счетнокомпактен, то X состоит из ко­
нечного числа точек; 

(б) если 1 : X—->У - факторное отображение на отрезок 
числовой прямой, {В замкнуто для всякого ВЕ .6 , то т" К 
счетно для всякого бикомпакта КСХ - в частности, всякий 
связный бикомпакт в X состоит в этом случае И8 единственной 
точки; 

(в) если всякий элемент из Л и & пересекает лишь ко­
нечное число элементов некоторой дискретной системы 6 , с о ­
стоящей из недискретных подмножеств пространства X , то 6 
счетно. 
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Примеры: пусть ех X наделено (С0,С0)-топологией9 тог­
да если X дискретно, то ех X гомеоморфно канторову дискон­
тинууму 3) веса Т = | х | ; если X - александровская ком-
пактификация дискретного пространства, то ех X гомеоморфно 
3) О 2 , где 2 - б" - произведению дискретных двоеточий 
в числе С ; если X - прообраа отрезка числовой прямой при-
совершенном отобрахении, то ех X содерхит замкнутое подпро­
странство, гомеоморфное прямой Зоргенфрея. 

Пространство 2 называется к-пространством, если множе­
ство АС2 замкнуто тогда и только тогда, когда пересечение 
АПВ замкнуто для любого бикомпакта ВС2 • Пусть ех X -
к-пространство. Тогда если Ж содерхит замыкания всех счетных 
подмножеств, а всякое В Е $ удовлетворяет условию Суслина, 
то X наседственно удовлетворяет условию Суслина; если же 
& - С«(Х) , то X - пространство Фреше-Урысона; в случае хе, 
когда [_А] счетно для всякого А€Е Я* в X всякое сепарабель-
ное подпространство обязано быть счетным. Для нормального со­
вершенно нормального X при наделении ех X (С-,С-)-тополо­
гией эквивалентны условия: 

(а) ех X - к-пространство; 

(б) ех X - пространство, удовлетворяющее первой аксиоме 
счетности; 

(в) всякое замкнутое множество в X имеет счетную систе­
му окрестностей. 

Непрерывное отображение * : X—»У порождает отображе­
ния Ф : ех У—* ех X и у : ех X—*ех У , определенные фор­
мулами «р(Р) = (т* Р) и у ( Р ) = ([*Р]) • Пусть пространства 
ех X и ех У наделены (С0,С0)-топологиями9 тогда у непре­
рывно тогда и только тогда, когда т" - замкнутое конечнократ-
ное отобрахенхе; если же ту замкнуто и непрерывно, то X = 
- Х-и Хр , где X* гомеоморфно У 9 ограничение 1 на Х-
взаимно однозначно и Л? состоит из изолированных в X точек* 
Пусть ех X и ех У наделены (С.,С.)-топологиями. Тогда: 

(а) если У нормально, то у непрерывно; 
(б) если у открыто, то и т* открыто; 

(в) если У паракомпакт и т" открыто-замкнуто, то у 
открыто; 

(г) если У - плотное в себе пространство и г/> замкну-
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то, то I - гомеоморфизм. 
Отображение и? является гомеоморфным вложением в каждом 

из следующих случаев: 
(а) * непрерывно и ех X , ех У наделены (С0,С0)-топо-

логиями; 
(б) * непрерывно и замкнуто, ех X и ех У наделены 

(С^С^)-топологиями. 
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