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Kategoéria Z6

ULOHY L KOLA

(RieSenia tloh na str. 79)

26 -1-1

Na krajéirskom metri st zapisané za sebou idtice &isla od
1 do 150. N4jdite takd najmensiu ast krajéirskeho metra,
aby s@éin &isel zapisanych na tejto ¢asti sa konéil prave
tromi nulami. N4jdite aspoii dve rieSenia. (Stéin &isel na
Casti krajcirskeho metra, ktora je znazornend na obr. 23, sa
konéi prave jednou nulou.)
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Obr. 23

Z6-1-2

Do tabulky na obrdzku 24a (str.76) sme vpisali &isla 1,
2, 3, 4 tak, ze stclet Cisel zo susednych poli¢ok je prvoéislo,
teda: 14+2=3,144=5,24+3=5,4+3=1.
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Obr. 24a Obr. 24b

Peter tvrdi, Ze sa mu podarilo vpisat ¢isla 1, 2, 3, 4, 5, 6,
7, 8, 9 do tabulky na obrazku 24b (kazdé prave raz) tak, ze
stcet &isel z kazdych dvoch susednych policok je prvoéislo.
Nina tvrdi, Ze sa to neda.

Kto z nich méa pravdu? Svoj nazor odovodnite.

26 -1-3

Zostrojte z jedinného kusa papiera siet telesa z obrazku
25, ktoré je zlozené zo Styroch zhodnych kociek.

Obr. 25
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Z6-1-4

Janko hovori: ,Nase telefénne ¢islo je pozoruhodné:
113 113.“ Misko mu odpovedal: ,,Aj nasSe telefénne ¢islo do-
staneme tak, ze napiseme dve rovnaké trojciferné cisla za
sebou. .. “ Janko ho prerusil: ,,Ani mi nemusis$ hovorit, aké
méte Cislo, a aj tak viem, Ze naSe telefénne ¢isla maji spo-
loéného delitela, ktory je vaési ako 1000.¢

N4jdite tohto delitela a vysvetlite, pre€o mé Janko prav-
du.

26 -1-5

Za pismend P dosadte parne &islice (nemusia byt vsade
rovnaké), za pismend N nepérne &islice (nemusia byt vsade
rovnaké) tak, aby vznikol pravdivy zépis ndsobenia. Najdite
aspon jedno riesSenie.
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26 -1-6

Chodba je pokrytd tmavymi a svetlymi dlazdicami
(obr. 26, str.78). Je trikrat tak dlhd ako Siroka. Ktorymi

..........
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Obr. 26

ULOHY II. KOLA

(Riesenia tloh na str. 85)

Z6 -1l -1

Z krajcirskeho metra nam zostal kus diiky pol metra. Boli
na nom ¢isla od 1 do 50. Kde treba tento kus rozstrihniat
na dve Casti, aby s¢in &isel na jednotlivych Eastiach konéil
rovnakym poétom nal? N4jdite véetky riesenia.

Z6 - 11 -2

Ak odstrihneme na obrazku 27 vhodné dva stvorce, do-
staneme siet kocky. Nakreslite vietky moZnosti.

Obr. 27
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Z6 -11-3

Stvorcova zahrada mé strany dlhé 31 m. Mame 19 ploto-
vych dielov diiky 4m a 16 dielov diiky 3 m. Zistite, kolko
ktorych dielov treba pouZit na oplotenie jednotlivych stran
zdhrady. Dve oplotenia, ktoré sa lisia len prehodenim stran
Stvorca, alebo prehodenim dielov na niektorej strane, pova-
Zujeme za rovnaké. N4jdite dve rozne oplotenia zahrady.

RIESENIA ULOH I. KOLA

RieSenie ulohy Z6-I-1 (str. 75)

Predpokladajme, Ze sme nasli poZzadovana ¢ast krajéir-
skeho metra. RozloZzme sGéin &isel z tejto Casti na prvoéini-
tele. Nuly na konci séinu ¢isel z tejto Casti metra s pro-
duktom sii¢inov dvojic prvoéinitelov 2 a 5. Tri nuly na konci
stifinu znamenaja, Ze v rozklade na prvocinitele musia byt
aspon tri 2 a aspon tri 5. Teda séin musi byt ndsobkom 3
a 125.

Sktisme, & pozadovand ast méze mat dizku 2cm.
Z dvoch susednych é&isel méze byt najviac jedno delitel-
né 5. Jedno z hladanych éisel by teda muselo byt ndsobkom
125. Do 150 (moZnosti krajcirskeho metra) je to len jediné
¢islo 125. K nemu susedné st 124 a 126. Ani jedno z nich
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nie je nasobkom 8, takze Gsek metra spliujici podmienku

Nech je diiky 3cm. Z troch éisel idticich za sebou moze
byt najviac jedno ndsobkom 5, teda musi to byt &islo 125.
Cislo 125 nie je nasobkom 2, teda stéin druhych dvoch &-
sel z tejto trojice musi byt ndsobkom 8. Z moZnych éisel
123, 124, 126, 127 vyhovuje len dvojica 124, 126. Pre cast
metra dizky 3 cm u# zrejme dalgie riesenie nie je. Pre dlhsie
Gseky by sme nasli dalSie ,riesenia“, tie vSak nevyhovuja
podmienke, Ze sii na najmensej moznej Casti krajcirskeho
metra.

Riesenie lohy Z6-I-2 (str. 75)

Uvazme najskor, ktoré ¢isla mézu byt susedné (teda také,
aby ich stlet bol prvoéislom). Potom
s Cislom 1 moézu susedit ¢isla 2, 4, 6 a iné nie,
¢islom 2 mozu susedit éisla 1, 3, 5, 9 a iné nie,
Cislom 3 mézu susedit &isla 2, 4, 8 a iné nie,
¢islom 4 mézu susedit ¢isla 1, 3, 7, 9 a iné nie,
slom 5 mdzu susedit ¢isla 2, 6, 8 a iné nie,

s
s
s
s i
s Cislom 6 mézu susedit ¢isla 1, 5, 7 a iné nie,
s &

OC OC O O

slom 7 mozu susedit éisla 4, 6 a iné nie,

s Cislom 8 mozu susedit éisla 3, 5, 9 a iné nie,

s Cislom 9 mozu susedit éisla 2, 4, 8 a iné nie.

V strede tabulky musi byt bud éislo 4, alebo éislo 2, preto-
Ze len tieto ¢isla mézu mat styroch vhodnych susedov. Cislo
7, nakolko méze mat len dvoch susedov, musi byt v rohu ta-
bulky. Ale potom budi vedla éisla 7 é&isla 4 a 6. Takze &islo
4 nemoéze byt v strede. Ale ani &islo 2 nemdze byt v strede,
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nakolko by muselo susedit s ¢islom 4 (dokonca aj s éislom 6).
Z toho uz priamo plynie, Ze v strede nemdze byt pri danej
podmienke nijaké z danych éisel a teda Petrovi sa nemohlo
podarit vpisat do tabulky éisla pozadovanych vlastnosti.

Pravdu mé Nina.

RieSenie tlohy Z6-1-3 (str. 76)

Uloha ma vela rieseni. Niektoré s na obr. 28.

wzm

Obr. 28
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RieSenie tulohy Z6-1-4 (str. 77)

Kazdé &islo, ktoré je takto zapisané pomocou dvoch troj-
cifernych ¢isel, mozno zapisat ako trojciferné Cislo krat tisic
plus toto trojciferné Cislo. Napriklad:

376 376 = 376 - 1000 + 376,

ale to je rovné 376 - 1001.
Vo vseobecnosti, kazdé takéto ¢islo mozno napisat ako

A-1000+A=A-1001.

Teda kazdé Cislo, ktoré mozno v desiatkove) ststave za-
pisat dvomi rovnakymi trojcifernymi ¢islami za sebou, je
delitelné &islom 1001.

Riesenie ulohy Z6-1-5 (str. 77)

Oznaéme parne ¢islice A, B, C, ... neparne a, b, c, ...
ako na schématu:
A a
- b B
c d(C
D e f
FFGH

Rozdelme si zapisany stéin na dve éasti I a II.

A a (D A a (I1) Aa

- b B . B . b
cdC c dC De f
D e f
EFGH
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V stGcine I je A - B pérne éislo a pritom ¢, d s neparne
Cisla. Preto stcin a - B musi mat neparny pocet desiatok,
z ¢oho je vidiet, ze a > 1. VyskGS8ame moznosti pre B;
vysledok je v tabulke:

a 3 5 7 9
B 4,6 2,6 2,8 2,4,6,8

Podobne zo sGéinu II dostaneme:

a 3 5 7 9
b 5 3,7 5 -

Teraz mo6zme vyskasat moznosti:

Prea=3 A 3 A 3

5 4 5 6
Prea=5 A 5 A 5 A b A 5

3 2 7 2 3 8 7 8
Prea=7 A 7 A7

5 2 5 8

Pritom za A postupne dosadzujeme éisla 2, 4, 6, 8. Vy-
hovuji prave dve rieSenia: 83 - 54 = 4482 a 65 - 72 = 4 680.

Riesenie ulohy Z6-1-6 (str. 77)

I spésob. Chodba sa sklad4 z troch stvorcov, kazdy s ob-
sahom S. V kazdom krajnom stvorci majia pravouhlé svet-
1é trojuholniky spolu obsah S/2 a svetly rovnoramenny
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trojuholnik obsah S/4. Svetlé trojuholniky v prostrednom
§tvorci maji spolu obsah S/2. Svetla plocha spolu mé obsah

3 1 3
ZS+§S+ZS_25'

Tmave) Casti zostava plocha obsahu S. Teda biela plocha
ma dvakrat vacsi obsah.
II. sposob. Rozdelme si plochu na 2 x 6 Stvorlekov

(obr. 29).

1 1
) %ot %
T E/ 5
1 % % 1
Obr. 29

Cisla v obrazku uruji obsahy jednotlivych Zasti v stvor-
¢ekoch. Z toho lahko zistime, Ze tmavé dlazdice zaberaji
plochu velkosti 8 - 0,5 = 4 Stvoréeky a biele dlazdice plochu
velkosti 6 -1+ 4 - 0,5 = 8 Stvorcekov.

tmavymi.
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RIESENIA ULOH II. KOLA

Riesenie tlohy Z6-II-1 (str. 78)

Ak rozlozime stacin 1-2-...-50 na prvocinitele, zistime,
ze sa v niom nachadza 12 patiek, teda tento sicin sa bude
kon¢it 12 nulami (pozri riesenie Glohy Z6-I-1). Takze si-
¢in jednej Casti sa musi konéit 6 nulami, z toho plynie, ze
v rozklade tejto Casti musi byt 6 patiek (dvojok tam uréite
bude dost; pre¢o?). Ak zaéneme poéitat patky od 1, tak 6
patiek napocitame po &islo 25. Teda najblizsie Cislo, za kto-
rym moézme konit, je Cislo 25. Avsak nakolko aj dalsie ¢isla
26, 27, 28, 29 neobsahuj v rozklade patku, mézme koncit
aj za nimi. Uloha m4 teda 5 riedeni.

Kus metra mozno rozstrihnit medzi 25. a 26., medzi 26.
a 27., medzi 27. a 28., medzi 28. a 29. a medzi 29. a 30.
centimetrom.

Riesenie dlohy Z6-1I-2 (str. 78)

Oznalme si §tvorceky ako na obrazku 30.

112
3[4(5]6
708
Obr. 30
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Siet dostaneme odobratim dvoch stvoréekov tak, ze jeden
bude z trojice stvoréekov oznacenych na obrazku é&islami 1,
2, 3 a druhy bude z trojice stvorcekov oznacenych ¢islami
6, 7, 8. Vsetkych 9 moznosti je na obrazku 31.

Obr. 31

RieSenie ulohy Z6-II-3 (str. 79)

Potrebujeme oplotit 31m - 4 = 124m. Spolu méme
19-4m+16-3m = 124 m dielov. Teda musime pouzit vset-
ky diely. Cislo 31 (dizka strany zahrady) moino rozlozit
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pomocou nasobkov 4 a 3 (dizky dielov) takto:

31=1-449-3 (A)
=4-445-3 (B)
=7-441-3 (©)

Mame 19 Stvormetrovych dielov. Z nich na jednu stranu
(podla predchadzajicich uvaZovanych moznosti (A), (B),
(C)) mozno dat 1, 4, alebo 7 kusov. Cislo 19 mozno rozlozit
pomocou nasobkov 1, 4, 7 takto:

19=1-14+1-442-7

A) (B) (O

alebo
19 = 3-441-7
B) (O

(nasobky musia byt spolu 4; st 4 strany Stvorca).
Takze strany Stvorcovej zdhrady mézme dostat takto:
2krat (C), t.j. 14 Stvormetrovych a 2 trojmetrové diely
1krét (B), t.j. 4 Stvormetrové a 5 trojmetrovych dielov
1krat (A), t.j. 1 Stvormetrovy a 9 trojmetrovych dielov

o je spolu 19 stvormetrovych a 16 trojmetrovych dielov
alebo takto:
3krat (B), t.j. 12 Stvormetrovych a 15 trojmetrovych die-
lov
1krat (C), t.j. 7 8tvormetrovych a 1 trojmetrovy diel

¢o je spolu 19 stvormetrovych a 16 trojmetrovych dielov

Uloha m4 prave dve riesenia.
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