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1.
DOPLNENI NAZNACENYCH VYKONTU.

Znalosti nejjednodussich vlastnosti celych ¢isel je tfeba pii
refen{ uloh tohoto druhu: Nahradte vhodnymi &islicem: pis-
mena A, B, C, D v tomto schematé: AB. AB = CDDD. Zato
jest tu tieba vice postfehu, divtipnosti a presného mysleni.

1. Jedn4 se vlastné o druhou mocninu dvojciferného &isla,
ponévadi #4dnd druhd mocnina nekonéi na 2, 8, 7, 8, jest D
nejvyse rovno 0, 1, 4, 5, 6, 9. Zadny &tverec neni viak tvaru
.000 nebo .555 (v poslednim pifpadé by dvojciferné é&islo
musilo kongéiti 5, druhd mocnina pak 25), proto D jest nejvyse
rovno 1,4,6,9. Aviak 6 to nemizZe byti, jelikoz pivodni
¢islo by musilo byti sudé, tedy jeho étverec by musel byti
délitelny 4 a tomu tak neni. éslici 1 kon¢i druhé mocniny
¢isel tvaru 10y 4+ 1; jest v8ak (10» + 1)2 — 1 délitelno dva-
ceti, kdeZto ¢islo .111 — 1 dvaceti délitelno neni. Privé tak
ukdZeme, Ze ¢fslo nemiiZze konéiti 9, dvojciferné éislo by
musilo byti tvaru 10y 4 3 a ¢islo (10v + 3)2 — 9 jest déli-
telno dvaceti, kdezto .999 — 9 jest délitelno pouze desiti.
Jest tedy nejvySe D = 4, tedy nutno vySetfiti ¢isla: 1444,
2444, 3444, 4444, 5444, 6444, 1444, 8444, 9444. Ctverci pak
musi byti i ¢tvrtiny téchto éisel: 361, 611, 861, 1111, 1361,
1611, 1861, 2111, 2361; jednalo by se tedy o druhou mocninu
¢isla tvaru 10 - 1. TymzZ zplisobem jako drive zjistime, Ze
se nejvyse miiZe jednati o nékteré z ¢isel 361, 861, 1361, 1861,
2361, z nichZ pouze prvni jest Uplny étverec = 192. Jest
tedy hledané ¢islo 38 a jeho étverec 1444.

2. ReSme jesté tuto tlohu: Dopliite vhodnymi &islicems toto

schema: AB17 C:a25=f%6
abc

DEFT
d3 2G4

KLMN
KLMN
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Délenec musf{ byti délitelen 5, proto C = 5, déle N = 5,
G = 7; 6 musf byti liché: 1;3;5;7;9; ale jen .25 X 3 =
= .75 8 .25 X 7= .75, proto 6 = 3; 7. Pak jest M =17,
takie G =0, jest tedy y ¢islo sudé (0 nemize byti, jelikoZ by
v druhém ¢édsteéném soudinu nemohla byti 3). f jest rovno
bud 0 nebo 5; dile viimnéme si toho, %6 « nemuZe byti
rovno 1 nebo 6; délitel by byl délitelen 125, kterymzto ¢islem
délenec délitelen neni. Mdme nyni toto schema:

AB7 75:025=0%y3
abec

DEF1
43 20

KL175
K115

0

Provedeme-li nyni ndsobeni ¢isel 225; 325; 425; 525; 725;
825; 925 cisly 2; 4; 6; 8, zjistime, Ze tvaru d300 jsou souciny
325 % 4, 825 X 4, tvaru d350 pak soucéiny 225 X 6, 725 X 6.
Zkusme nyni délitele 725 a 825: vzhledem k prvnimu &dsteé-
nému soudinu musilo by byti &« = 1, coZ odporuje predcho-
zimu tvrzeni. Proto jest délenec roven nékterému ze souéini
325 X .43 nebo 225 X .64; aviak § nemuZe byti rovno 3,
ponévadz treti ¢dsteény soucin jest étyiciferny. Délenec jest
péticiferny, proto jest roven nékterému ze soucinu 325 x 147,
325 x 247, 225 X 167, 225 x 267, 225 X 367, z nichZ pouze
prvni md na misté set 7; je tedy hledany vysledek 47775 :
1 325 = 147.

Nejslozitéjsi z téchto tloh jest Gloha o ,,sedmi sedmidkach*,
jest to mald detektivn{ historie, v n{% nezndme ani zavrazdé-
ného (délence) ani vraha (délitele) ani divody zlo¢inu; po
zlém &inu zustalo jen nékolik mélo indicif (sedm sedmiéek),
jak patrno z tohoto schematu:
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ABT CDELQWz:xflydTe=xATur

2.1 .abdcde ..., X %

3ft. ..... FGRHJKT L

4.1 .fghikEL ... X A

5. F. M7TNOPQ

6.1. minopgqg  ..... X7

7.1 RSTUZXVW

8.T. rstuTovy ..... X p

9. 1. XYZ=zy 2

10. 1. XYZzy z..... X v
0

Vysetfovani provedeme pomoc{ dvojiho pozorovéni: Nékteré
predpoklady povedou nds k rozporim v poétu mist té které
#4dky. Znak ¥ = # ndm bude znatiti, Ze vysledek m4 stejné
nebo vice nebo méné mist nez dotyény rddek; jiné pied-
poklady ndm daji vysledky, jez budou v rozporu s predepsa-
nym nebo jiZ vySetfenym tvarem, coZ budeme znaditi
V = #; V = ¥ znaé{ shodu.

a) o« musf bytirovno 1, kdyby « > 1, byl by sedmindsobek
délitele vétsf neZ #g. Déle jest patrno, Ze F=f=1, R=r=1.
Nyni uréime s. Délitel jest nejvy3e roven &islu 199979, takze
éasteny soutin nejvydSe jest 9 X 199979 = 1799811, jest
tedy 8 < 7; pod dvéma sedmitkami stojief S jest bud 0
nebo 9; ponévadi ve sloupci pod S a s nenf niéeho, jest
S=8=0. Ponévad? R=1, §S=0, jest M=m+ 1,
tedy m < 8, takZe #4 jest nejvySe 87nopq.

b) B < 3, sice by 13yd7e X 7 > Fq; muZe tedy byti
B=0,1,2. Rozhodné jest 8 + 0, ponévadZ ani 10967¢ X
X 9 ~ f;. Zkusme nyn{ f§ = 1. Tvrdim, Ze pak mus{ byti
i y=1, jinak by 7.11y87¢ = #, Cislice 8, ¢,  nyn{ jest
nutno voliti tak, aby soué¢in 1lyde X u byl sedmimistny
& tvaru rstuTvw; nutné musf{ byti x = 9; aviak souéin
07¢.9 musf miti na tfetfm misté zprava po vzet{ opravy
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z nisobeni druhého mista 7, t. j. jednotky ve vyrazech
96 4+ 6, 9 + 7 musi byti 7; to lze jen pro 4 = 0 nebo 9.
Avsak 11197¢ X 7 > fg, proto ani § ani y nenf rovno 1, jest
tudiz f = 2; dile m = 8 a tudiz i M = 9. Délitel d jest nyni
v intervalu:

870000 879999
7 <d< 7

a 8 ohledem na tvar délitele jest

124375 < d < 125674, 870625 < #4 << 879718.

c. Jest tedy ¥ bud rovno 4 nebo 5. Stanovme nejprve y;
#g = 10tuTvw, ponévadz 124375.u < #3 << 125674y, jest

v v

7,
1256ﬁ <u< M375

takZe p = 8.

d) Trojélennd nerovnice o #5 znf 995000 < #3 << 1005392,
tedy dle podtu mist v #g jest y = 5, takZe d = 12587¢, podil
p = xA78»; d jest nyni v intervalu 125070 < d << 125679.
Z posledni nerovnice plyne 6 =0,1,2,3,4,5, aviak jen
1254476 .8 = g, jest tedy d = 4, a ddle f = 0, u = 3. Poné-
vadZ 12547¢. 4 jest sedmimistné, 1 > 8, ponévadz 12547¢ X
X T < 7,

NapiSme si nyni poslednich 6 Ffddku dosadice ziskané
hodnoty:
97TNO PQ
878 0 pgq

10TUXVW
1003 7Tvw

XYZzy 2
XYZzy z

0



Sloupci pod N po tivaze o prvnich dvou sloupcich nelze udi-
niti jinak zadost, nez kdyz N = 9, T = 1, ale pak X=2a=1.
Ponévadz 2d > 200000, jest nutné » = 1, nadez plyne
Y=2Z=5,2=4,y="T,2=c¢.

Nase detektivni historie blizi se ke konci. Vraha (délitele
12547¢) jsme jiZz témér dopadli, zndme velmi pfiblizné i mo-
tivy vraidy (»A781, A = B, 9); nejméné vime o obéti (zde
jsme jen zjistili, Ze z = ¢), za to k pivodnim indiciim jsme
pfipojili velmi mnoho jinych.

Dal3f postup jen naznacime. Ponévadz 12547¢ X 8 > 7,,
jakmile £ > 5, jest ¢ rovno nékteré z hodnot 0,1, 2, 3, 4.
Tak pro skupinu vw obdriime 5 hodnot, pro skupinu opg
rovnéz 5 hodnot; pro skupinu &1 pak dvakrite pét hodnot.
Kombinujeme-li prvni dvé skupiny s jednou skupinou tieti,
obdrzime celkem 10 pripadi, z nichZz nasemu (jiz doplné-
nému) schematu hovi pouze e = 3, A= 8, takie d = 125473,
p == #8781, indicie se vSak na tolik rozmnozily, Ze z rovnice

ABTCDE = 125473x -+ abAcde
stanovime k= 5, takie p = 58781, nadez désledec jest
58781 X 125473 = 7375428413.
Piiklady: 1. Dopliite spravnymi &islicemi soulet:
ABCDE + abcde = dadCed (96327 + 85104 = 181341).

Pozn.: &islice 5 a 6 lze zam&niti.

2. 6.8...:..9=.5.
L2
9.
.4
.4
U] (63897 : 749 = 853).

3. A nyni jeden velmi ,,nesnadny‘‘ ukol:
KOBYLAMALYBOK : KKKKKKK = KKKKKKK.

(Ihned jest zfejmo, Ze K = 1, délitel = podil = 1111111, déle-
nec 11111112.)
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