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On a par exemple pour le moment m, une formule recurrente
n

s s+ () st ()
Al )t (ot

et pour le moment incomplet ym, la formule
Ma+1 = (1 + d) tr+1£(t) + A [tmn + (7{) Mp—1 + (;L) Moz + ...
.+ (71’/) tmy —+ tmo]

+d [(’1‘) R 1 (1) ame -+ am]

ou

h d
tmy = f(t) . F(l, E* + it 4+ 1, '1—_{—7').
On peut aussi déduire des critéres pour decider si l'on peut
représenter le collectif donné par la loi de Polya.

Odvozeni ortogondlnich polynomii ze zdkona Polyova.
Dr. Ota Fischer, Praha.

E. Hildebrand v praci ,,System’s of Polynomials connected
with the Charlier’s Expansions and the Pearson’s differential and
difference Equation“ v Annals of Mathematical Statistics 1931
ukazal, Ze lze frekvenéni kiivky s nespojitym argumentem zobec-
niti analogicky jako Romanovsky zobecnil kiivky Pearsonovy
a odvoditi z nich polynomy analogickych vlastnosti jako polynomy
ziskané Romanovskym. V tomto referaté aplikuji metodu Hilde-
brandovu na zidkon Polytv.

Necht frekvenéni funkce f(x) definovand pro x = «, & + 1,
..., & = f neni identicky rovna nule a necht spliiuje diferenéni
rovinici :

N(z)

| Doy @ (1)
kde N(z) je polynom prvého, D(z) druhého stupné, pak funkce
pr(%), n =10,1,2,...

A f(x) =
1

Pl@) = gy SO — Vi) (@)

je polynom n-tého stupné.
D@z —1) =D(z—1). Dz — 2) D(x—3) ... D(z — n).
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Polytav zakon spliiuje diferenéni rovnici
h—d—(xz+1)
f B = f
at =" ) @ ®
tedy rovnici tvaru (1), kde
N(z) = h—d — (z + 1),
D@ =(1+d)(x+1)

(1 + dr
f(z)

a tedy
Pa(2) =

je polynom n-tého stupné.
Polynom. pn(x) lze psati-ve formé

pu(z) = 3 (— ( )d" ( + n—l)("‘i)w (5)

1=0
tedy Po(x) =1
puz) =h—=z
p(z)=(h +d)h—2(h +d)x + x(x—1)
ps(z) = (b + 2d) (h +'d) h — 3 (b + 2d) (b + d)  +
+3*+2d)x(x—1)—z(x—1)(r—2)

Az §(2)) (4)

..............................................

Polynomy pa(x) tvofi v intervalu (0, o) posloupnost orto-
gonalnich polynomt o charakteristické funkei f(x).

- 0pro n &+ m
— 3 pu(@) Pal@)i(@ <
#=0 + 0 pro n=m
S = nldr (1 + dyr (7 tn— 1)("). (6)

Z ortogonalni vlastnosti polynomi p,(z) vyplyva, Ze mezi

tiemi nésledujicimi polynomy pp—1(z), pr(x), Pr+1(2) plati rekurent-
ni formule

Pui1(®) = [ (1 4 2d) + b — 2] pu(2) —n (L +d) (b + g
| + (1 —1) ) pus(a).
Polynomy p,(x) spliiuji diferenéni rovnici :
Th + (z+1) d] A%pa(x) + (R+n — 1 — x) Apa(x) + npa(z) = 0 (8)

V teorii kolektivnich pfedmétia lze pouziti polynomi pa(x)
takto: Empirickou frekvenéni funkei H(z) x = 0, 1, ... vyjadiime
nekoneénou fadou

H(x) = f(z) [1 4 A; pi(x) + Ay pa(x) + - .. 4+ Aupa(z) .. .1, (9)
predpoklédajice, Ze je tento postup opravnén.
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Konstanty 4, se stanovi podle ortogononélnich vlastnosti (6)

ZHmMm
A= g

Oznadime-li m’(;) faktoridlni moment funkce H(z) i-tého fadu
a mg moment funkce f(x), mame, pouzijeme-li rovnic (5) a (6),

< ™\ ™o
4 _g( )(i)mm
ool tar

Stanovime-li parametry % a d ve funkcl f(z) podle Pearsonovy
metody, totiz

(10)

m(e
h = m = —_
w- d e, ,
jest
A =4,=0

Sur la méthode d'inversion en statistique mathématique.
S. Fogelson, Warszawa.

On sait, que la méthode la plus générale de description d’une
distribution des fréquences (ou des probabilités) consiste en emploi
de la fonction-somme (Summenfunktion, probability Integral),
V(z), exprimant — selon le cas — la fréquence des valeurs observés
ou la probabilité totale des valeurs d’une variable aléatoire, qui
n’excédent pas x. L’introduction de l'intégrale de Stieltjes permet
alors d’analyser les distributions continues et dlscontlnues par une
méthode uniforme et générale.

Les propriétés de la fonction V(z), qui est une fonction non
décroissante, et qui admet des limites finies 0 et 1 pour z = T oo,
permettent d’effectuer une inversion uniforme de cette fonction:
en posant .

w = V() (1)
on a inversement

z = f(w), (2

-f étant une fonction non décroissante, définie dans P'intervalle
(0, 1). Les propriétés de cette fonction se déduisent facilement de
celles de la fonction V(z). La fonction f(w) représente la distri-
bution donnée des fréquences (ou des probabilités) aussi bien que
la fonction V(z) et, dans un nombre de cas, elle se préte mieux
aux différents calculs que cette derniére et facilite ainsi la réso-
lution de certains problémes. Ceci tient & ce que certaines gran-
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