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Stanoveni odchylky roviny, kterd mé protinati
rotaéni plochu kuZelovou v uréité kuZeloseéce
dané velikosti.

Podévd

Vaclav Hiibner,
professor na Kral. Vinohradech.

I

Ma4-li tez byti ellipticky, jehoZ poloosy jsou a, b, tu plati,
jak odvozeno v ,Casopise pro péstovénf mathematiky a fysiky®
roénik XXVII. pag. 48, pro poloosy a, b rovnice

a— msin 2«
T 2sin(e—w)’

='m CoS « \/____sin(a +)

sin(e — @) ’

kdeZ znaéf « odchylku stran kuZele od jeho zdkladny, e hle-
" danou odchylku, kterd v tomto p#{padé musf{ byti mensi nez «,
m pak odifznutou stranu kuZele rovinou ¢ méfenou od vrcholu
kuzele. ’

Délfme-li obé rovnice, obdrzime

b __2cosa 4/ . '
w = snoa sin(e -+ o) sin(e — o),

nebo
b

—_= .1 V(sin « cos ® -} sin @ cos @) (sin & cos @ — sin @ cos @)
a gin « .

Gili-
P :
57 Sin'e = sina cos’® — sin’w cos’e = sin’e — sin’w ,

tudiz :
' = (a®* —b%) sin’e .

in?
s —a?
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(1) " sinw :%sin «,

kteryzto thel lze snadno sestrojiti.

Rovin, které by danou plochu kuZzelovou protinaly v ellipse
urtité velikosti, jest nekonetné mnoho a v3echny jsou rovno-
béiné s tetnymi rovinami k rotatni ploSe kuzelové, jejiZ po-
vrchové piimky majif od zdkladny kuZele hledanou .odchylku o.

Z rovnice (1) pozndvdme:

1. Je-lli a=b (tudiz e=0), Ze jest Fez kruhovy a
sin@ =0, t. j. @ =0; rovina setnd jest tedy rovnobézns se
zdkladnou kuZele a proting plochu kuzelovou v k¥ivee kruhové.

2. Jo-li @ =90°, prejde plocha kuZelovd v plochu val-
covou a v tomto p¥ipadé jest

. e
slpo —— .,
a

3. Je-li @ = 60° (kuZel rovnostranny), jest

sinw—evg -2
T 2 T a’

znadf-li v vy8ku trojihelnika rovnostranného, jehoz strana jest
délkovd vystfednost e. Podobné upravi se vzorec pro a — 45°

4, Je-li esine—=a, jest sinw=—1 a thel @ = 909 t. j.
rovina md byti kolm4 k roviné zdkladny kuZele, pak 8in « = —z— ,
kteryito pifpad jest nemoZny, jezto a>>e. '

II.

Pii Fezu parabolickém musf w =e«; dany parametr
p=2mcos®e (tame pag. 50). ’

Z rovnice této uréf se snadno usek m na strané kuzele
od vrcholu méteny

S
) m"_2cos“’a

Ze takovjch rovin jest opét nekoneénd mnoho, pl&ne
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z odstavce I. a vSechny jsou rovnobéZné s rovinami teénymi

k dané plose kuZelové.
Z rovnice (2) poznivdme :
1. Je-li « =90° (plocha vélcovd), jest

p=0 a m=ow.
Rovina jest rovnobind s povrchovymi p¥imkami plochy
vileové a protind ji ve dvou pFimkdch povrchovych, ve kteréz

prechdzi ez parabolicky.
2. Je-li @ =60° (kuZel rovnostranny), jest m =2 p.

3. Je-li @ =45 jest m =p.

1I1.

Md-li byti tez hyperbolicky, musf @>>e«. Pro poloosy
a, b plati obdobné rovnice (tamZe pag. 52, 53)
m Sin 2u
2 sin (0 — @)

_ sin@ | «)
—mcCos « VSiﬂ(m :7}- .

a= ,

Délime-li obé rovnice, obdrzime

b__1 Vsin(w 4+ &) sin(e — @)

a sine
nebo
b 1 . . . .
— = ——— {/(sin @ co8 @ -} sin ® cos &) (Sin 0 cos & — sin & cos )
a sin &
¢ili

0 . g . . .
—y 8in’e = sin’o cos’e — sin’a cos’® = sin’w — sin’«;

tudiz

R
. Sin“e
Sln”w = '—a—r ((12 + b2)

. e .
3) ‘ sinw — 78”1“'
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Rovin téch jest opét nekonecné mnoho a jsou rovnobéZné
s rovinami teénymi k rotatnf ploSe kuZelové, jejiz povrchové
piimky svirajf se zdkladnou hledanou odchylkn .

Z rovnice (3) pozndvime:

1. Je-li a = b (hyperbola rovnoosd), jest
sino = sine |2 .

2. Je-li « =60° (kuzel rovnosti'aun)"), jest

sin o = »——evg -2,
T 2a  a
jako v odstavei L
V6

Pro a =29, jest sinw = (>1), t. j. rovina neprotini

2
kuZel rovnostranny v hyperbole rovnoosé.

7 rovnice sin @ — sin « Y2 pozndvdme, Ze pii o = 909,
jest o = 45°, pii o = 45° jest « = 30°.

Jest-li tedy o << 90°, jest & << 45°.

3. Jeli «a=90° (plocha valcovd), jest Sinco:—(—j—.

Jeito e>>a, jest sinw > 1 a fez jest nemoiZny.
Rovina neprotind rotaéni plochy - vilcové v hyperbole.

4. Je-li esine —=a, jest sinw—=1 a thel ® =909, t.}j.
rovina jest kolmd k roviné zdkladny kuZele; sina = %- .

Poloosy hyperboly jsou pak odvésnami trojihelnfka pravo-
ithlého, jehoZ pteponou jest usek », nebof @ — m sin &, b =m cos «.

5 Jeli a=b=0, jest i m =0, t. j. rovina prochdz
vrcholem kuZele; a ponévadZ o > e, protind rovina plochu ku-
zelovou ve dvou pifmkdch povrchovych, ve kteréz prechdzi fez
hyperbolicky, V odstavei I. pti a =b=0 jest téZ m —=0;
rovina prochdzi rovnéz vrcholem kufele, ale jeito ® << «, ne-
protind rovina plochu kuZelovou ve dvou povrchovych pHmksch
redlnych. '

* *
*
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Protneme-li vélec ellipticky rovinou normdlnou, jest obsah
¥ezu normdlného S —7Zsin«,) pfi ¢em% je Z obsah zdkladny,
o odchylka pffmek povrchovych od zdkladny. Aby fez normilny
byl kruhovy, musf

wri=mabsine,

kdeZz znaéf » polomér kruhu, a, b poloosy ellipsy ;

jeZto r=uasine
a b—=r y
jest . b’—=absine
. b
nebo sine= —-.

Rovnice tato urfuje odchylku pfimek povrchovych od z4-
kladny elliptické.

90° (a=25 (z8kladna kruhovd)
30° a—=2>b
Jeli a={ 450 }, jest { a="bY2
2 —
0 — < 5
| 60 le= 3 bV3

Poendmka redakénd.

V Strnadové Geometrii pro vy8sf redlky (2. vyd. str. 320.)
vyvozena jest rovnice kuZeloseéky, v niZ rovina protind rotaln{
plochu kuZelovou. Pfidrifme-li se oznagenf uzitého v &ldnku
prof. Hiibnera, jest rovnice ta '

y* = 2pz + g2,
kdez .
p =m ctg a sin (¢ 4 o)

~__ sin (e~ o) sin (¢ — o)
i == ‘ sin %o B
- Jelikoz

b2
— 2

’ 9=

jest
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}i:_ m Sin 2e
q — 2sin (@ — @)

1 Vsin(a‘+m")‘_
—pv —q—_mcosa sin (¢ — @)’

a =

poslednf dva vyrazy jsou zdkladem ostatnich tvah v ¢ldnku
ptedchdzejicim.

Stanoveni odchylky stén téles pravidelnych
v jeden vrchol se sbihajicich od roviny, ktera
prochézi koncovymi body hran v témZe vrcholu

se protinajicich.
Podéva ‘

Vaclav Hiibner,
professor na Kral. Vinohradech.

I
Pravidelny étyrstén.
Regent: Odchylka tato « uréi se z rovnice
y : pcose,

ve které? znaéf p, pramét pldsté p na sténu étyrsténu (zdkladnu
pravidelného jehlanu trojbokého) a z toho

cosa = 2L,
b
Déle jest p = 3p,, procez
cos @ = L
T8

Z toho vidno, e odchylka e (zéroveir sténovy thel pravi-
delného étyrsténu) jest tak velikd, jako odchylka stén poboénych
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