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Oprava ziavaznéjsich tiskovych omyli v mém ¢lénku:
aTrojt spiisob elementdrného odvozent vzorce pro obvod ellipsy.“ Roc.
XIL casop. pro pést. math. a fys.
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0 vypocitdni obsahu komolého jehlance.
Napsal prof. Ant. Kosténec.

Kolbe'uv , Zeitschrift f. d. Realschulwesen“ prindsf vletoSnfm
roénfku (str. 154) ¢ldnek*) o stanovenf krychlového obsahu komo-
1ého jehlance splisobem geometrickym, v ndzoru zaloZzenym. Tento
spiisob FeSeni dkolu uvedeného zdlezi kratce v tom, Ze se nej-
prve trojboky jehlanec komoly rozdéli dvéma seénymi rovinami
ve tfi trojboké jehlance tak, aby jsouce s nim téZe vySky mély
za podstavy jeden jeho spodnf, druhy jeho svrchnf podstavu,
coz kdyZ jsme utinili, shledime, Ze podstava tfetitho jehlance
jest stfednf méfickou dmérmou obou podstav téchto; posléze
pak se ukdZe, Ze kaZdy jehlanec komoly jest roven tfem ta-
kovym jehlanciim.

Tymz splisobem FeSen tikol tento mezi jinymi. jiZ ve spisech:

Précis élémentaire de mathématiques, Paris, 1839, p. 256
od J. Moranda, dile v Hoffmannové Mathematisches Wirterbuch,
Berlin, 1861, ve ¢linku Pyramide, p. 333, jakoZ i v Lehrbuch der

*) Die Berechnung des Rauminhaltes der abgestumpften Pyramide. Von
Julius Dupuis in Wien.
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Geometrie von Heis u. Eschwéiler, 2. dfl, 3. opravené a roz-
mnoZené vyd., Kolin nad Rynem, 1874, pag. 117.

Ponévadz splisob tento vypolitivan{ krychlového obsahu
komolého jehlance jest ndzornéjsf a snazsi neZ spisob obvykly,
dovolujeme si zde o ném promluviti, piidrZujice se v podstaté
uvedeného pramene francouzského.

V obrazci 1. pfedstavujicim komoly jehlanec trojboky AF,
polozili jsme prvni se¢nou rovinu hranou AC a bodem E, druhou
pak body E, D, C, ¢imZ jsme obdrZeli trojboké jehlance EABC,
CDEF a EACD. PoSineme-li nyni vrchol E posledniho jehlance
rovoobéZné s podstavou jeho ACD do G, ulinfme-li tedy
EG || DA, bude jehlanec GACD ¢ili DACG = jehlanci EACD.

Obsah komolého jehlance AF jest tedy roven obsahu
jehlancd EABC, CDEF a DACG.

Obr. 1.

O podstavé jehlance poslednfho dluZzno nyni dokdzati, Ze
jest stfedn{ méfickou dmérnou obou podstav komolého jehlance.

Predev3im plati iméra
A ABC: A\ AGC = AB: AG = AB: DE
neb, poloZime-li
AABC=B, ADEF=b, \ACG=V, AB=m, DE—=n

B:VV =m:n,

]

tedy 1 -
B ) =m?2: a2

jeito viak také
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B:b=m?:n?
nasleduje
B2:¥y*=DRB:b
neb
B:b%2=1:b,
a konecné
' V= VE .
ProtoZ bude hledany obsah krychlovy J komolého jehlance,
znaci-li v vysku jeho,

J= g_(B+b+ \V Bb). (1)

Abychom poznali, Ze pravidlo toto plati viibec, pomnéme,
7e kaZdy jehlanec » boky, af plny af zkomoleny, proméniti 1ze
v rovny jemu jehlanec trojboky; neb také, Ze moZno rozdéliti

n boky jehlanec komoiy seénymi rovinami v » — 2 jehlance troj-
boké, a souditi, Ze co plati o jehlancich téchto, plati i o jich
souhrnu ¢ili o % bokém jehlanci komolém.

Zavér tento moZno dokdzati splisobem ndsledujicfm:*)

Znaci-li i zde B, b spodni a svrchni podstavu daného
n bokého jehlance komolého a mnazveme-li spodni podstavy
onéch n — 2 trojbokgch jehlancd, ve které si myslime, Ze jest
danjy jehlanec komolj rozdélen, po tadé B,, B,, ..., Bp-
a obdobné svrchni podstavy jich pismeny by, b,,..., ba—2, takie

B, 4 B,+...Bas =B, b4b, ... +bu_s =1,

bude dle ptedeslého krychlovy obsah komolého jehlance

v - S —
J=zB~+b+ V B,b, 4+ VB, + ...+ V Buz bas).
Nyni jest dokdzati, Ze
VBb + VBb, +....+ VBis by = VBb.
PonévadZ B ~vb, jest téZ B,~ob,, B, ~ by, ...y By_sby_s,
z ¢ehoZ ndsleduje
& — B2 — ___Bn—2 —_ E
bl—‘b_z-—-.ao——- bn—z—— b .
Znésobivse Citatele i jmenovatele kaZdého zlomku tohoto
jmenovatelem jeho, obdrzime

*) Viz: Journal de mathématiques élémentaires, pnblié sous la direction
de M. J. Bourget, tome 2, Paris, 1878, p. 238.
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Bb _Bb,  _ B,,b,, Bb

E T T

P TR
a odmocnime-li zlomky tyto dvéma,

VB _ VB —  —\Biiba_ VB
o b =%

bn—-z

z Cehoz plyne déle
_VBJ’; + szbz + 1o + an—2_b'_t:2_
) b,+b,+...4 bps
tudiz i

VBb, + VB, +...F VBizboo= \VBb
a konecné vzorec (1).

Dodatek. Obsah ctyfbokého jehlance komolého lze urciti
té% prifmo, podobné jako obsah trojbokého jehlance komolého,
aniZ by bylo tfeba rozdéliti jej ve dva jehlance trojboké. Stane
se to takto: Rozdélime-li komoly jehlanec AC’ — obr. 2. —
pifslu§nymi rovinami se¢nymi ve dva ¢tytboké jehlance 4’ABCD
a,CA’B’'C'D’, zbudou ndm je3té dva trojboké jehlance A’BCB’
A’DCDy, kteréito posledni tieba proméniti v jiné, by mély
touz vysku jako jehlanec komoly. K tomu dcelu poSitme
spoleény jich vrchol A’ rovnobéZné s jich podstavami BCB’,
DCD’ do bodd E a F, udélavie A’E || BB, A'F || D'D,
nacez bude

\2:2
b 1

A’BCB' = EBCB’ = B'EBC
A'DCD’ = FDCD = D' DCF.

a rovnéz i
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ZavedSe pak oznaceni
ABCD = B, A’B'CD =b, A\ EBC =b,, /A DCF =1,
AB=m, A’B'=m,, AD=n, A'D" =n,,
budeme miti
AEBC: \ ABC=EB:AB
¢ili
b: ANABC=m,:m
a podobné
b, : A\ ACD =n, : n,
z kterychzto dmér nasleduje

b: ANABC=10b,: AN ACD=m, :m (®)
neb
(b +5,) :(AABC+ A ACD)y =m, :m

cili

& +b):B=m, :m,
tedy téz

(by +0,)%: B*=m?:m*=">b:B

neb

Gy +05)2:B=b:1,
tedy

b, b, = \/Bb.
SeCteme-li vSecky étyfi jehlance, ve které jsme dany je-
hlanec komoly rozdélili, obdrZime opét vzorec (1):
Byly-li by podstavy komolého jehlance rovnobézniky, pak

by A ABC= A ACD a tudiZ dle timéry («) téZ b, = b, t. j.
oba trojboké jehlance B'EBC a D'DCF jsou si pak rovny,

L. . , . 1, —
takZe jeden i druhy jest % . —2—va: —;i va.

Pozndmka o trojubelnicich raciondlnych.
0d A. Strnada.
Predpoklidejme trojihelnik abe, jehoZ vrcholy ureny jsou
v pravoihlé soustavé souradnicemi raciondlnyjch hodnot:
a2y, %) b (@ ¥2) ¢ (% ¥s)-
Obsah trojihelnika toho, jsa vyjiddien vzorcem
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