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ZavedSe pak oznaceni
ABCD = B, A’B'CD =b, A\ EBC =b,, A\ DCF =1,
AB=m, A’B' =m,, AD=n, A'D" =n,,
budeme miti
AEBC: \ ABC=EB:AB
¢ili
b: ANABC=m,:m
a podobné
by : A\ ACD =n, : n,
z kterychzto dmér nasleduje

b: ANABC=10b,: N ACD=m, :m (®)
neb
(b +5,) :(AABC+ A ACD)y =m, :m

cili

& +b):B=m, :m,
tedy téz

(by +0,)?: B*=m?:m*=">b:B

neb

by +5,)*:B—=b:1,
tedy

b, 4+ b, = \/Bb.
SeCteme-li vSecky étyfi jehlance, ve které jsme dany je-
hlanec komoly rozdélili, obdrZime opét vzorec (1):
Byly-li by podstavy komolého jehlance rovnobéZniky, pak

by A ABC= A ACD a tudiZ dle tdméry («) téZ b, = b, t. j.
oba trojboké jehlance B'EBC a ID'DCF jsou si pak rovny,

L. . , . 1, —
takZe jeden i druhy jest % . —2—va: —;i va.

Pozndmka o trojubelnicich raciondlnych.
0d A. Strnada.
Predpoklddejme trojihelnik abe, jehoZ vrcholy ureny jsou
v pravothlé soustavé souradnicemi raciondlnyjch hodnot:
a2y, %) b (@ ¥2) ¢ (% ¥s)-
Obsah trojiihelnika toho, jsa vyjddien vzorcem
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%y, Yy 1
A——_% wz: yw 1 ’
Ty Yy 1

jest pak také raciondlny; strany jeho tvofi s osami soufad-
nymi hly raciondlnych tangent a ndsledovné jsou téz tangenty
thld trojihelnfka veliCiny raciondlné. Tak jest ku pf.

(T —2y) (Y3 —y) — (@B — ) (Y2 — Y1)

(2, —@y) (03 — ) + W — Y1) (s —41)

Z toho vysvita:

Trojithelnik, jehoZ obsah neb tangenta nékterého whlu jsou
neractondlné, nemie v roviné tak bijti umistén, aby vrcholy jeho
mély ractondlné souradnice.

K vlastnostem témto, ndleZejicim do onoho oboru, jejz
Francouzové v noveéjsi dobé ,géométrie des quinconnes“ nazyvaji,
poukdzali Lucas a Latsant;*) dovolime si pFipojiti k tomu
malou pozndmku tykajici se trojihelnikdi raciondlnych. Jak
znimo, slove trojihelnikem raciondlngm takovy, jehoZ strany
i obsah maji raciondlné hodnoty. Z vyméru toho plyne ihned
vzhledem k hotejSimu:

Trojithelnik, jehoZ vrcholy maji raciondlné souradnice a
strany ractondlné délky, jest raciondlniym.

Strany jeho tvofi s osami soufadnymi raciondlné Ghly, na-
zveme-li raciondlnym takovy dhel, jehoZ vSechny goniometrické
funkce jsou raciondlné. Z jedné takové polohy lze trojihelnik
raciondlny prevésti do jiné téchZe vlastnosti, otocime-li jej
kolem pocdtku o raciondlny thel.

Strany trojdhelniku racionalného dany jsou relaci

a:b:e=m@n®41):nm?-41): (m 4 n) (mn — 1),
v nfZ m a n jsou libovolné raciondlné hodnoty, vdzané toliko
podminkou mn — 1>0. Vyznam jich geometricky jest tento:

m = cotg 1 bac, n = cotg 3 @.**)
Nazveme-li ¢,, ¢, priiméty stran bec, ca do strany ab,
tak Ze jest

t_an\c:

*) Bulletin des sciences mathématiques et astronomiques. Tome VI.
pag. 9. et 156.

**) Viz &ldnek prof. Pinka ,O trojthelnfcich raciondlngch¢ Casopis,
roénik VI. str. 235 a nésl.)
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¢ 6 rc=m(n*—1):n@m?*—1):(m - n) (mn — 1),
jsou patrné i tyto hodnoty raciondlné.
Vytknéme nyni dva vrcholy raciondlného trojihelnika,
ku pi. a, b, tak, aby mély racionidlné soutradnice; potom jest
c= V(w2 — ) 4 (Y, —%)*

hodnota racionalnd a rovnéz i dkony

cosq;::g—c%—cf‘—, sinq):y?—:y—’,
znadi-li g tdhel strany ab s osou X. Pro tteti vrchol trojihelnika
obdrzime pak souradnice
Ty =, ¢, C08sp — v, sin @
Ys = Y1 -+ ¢ sin @ - v cos @,
kde# v, znaéi vyiku k strané ab piislusnou a jest

2mnec
mFwmn—1)

Dosazenim hodnot lze kone¢né vzorcim pro «, a y, dati
podobu:

_m@—Det+nm*—1)z—2mn(y, —y,)
v = (m ) (mn— 1) ‘
_m®—1y, +n@m*—1)y, | 2mn (z, _xl)
¥s = ~ (m+n) (mn—1)

Vzorci témito jest pfi dvou danych vrcholech trojihelnika
raciondlného tfet{ vrchol uréen pomoci dvou neodvislych raci-
ondlnych argumentd m, n; zirovei odtud ziejma jest véta:

Maji-li dva vrcholy raciondlného trojiihelnika v pravoihlé
soustavé raciondlné souradnice, md je ¢ treti.

v, =

0 sloZeni ¢isel mocnénych.

Pro zdky stiednich §kol napsal Dr. F. l. Studnicka.
Rozeznavati ¢isla sudd a lichd bylo jiz od pradavna obycejem
a vySetfovati sloZenf ¢éfsel prostych a mocnénych taktéz od
nejstar§fch dob bylo tkolem pro poctife vitanym. Rozvoj nauky
o Cislech*) poskytuje pouénych toho dokladiét hojnost, a jeden

*) Viz kratky jeho piehled na pocétku spisu: Studnitka ,,Zékladove
nauky o éfslech“ Praha, 1875, pag. 5—25.
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