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LITERATURA.

A. Recense védeckych publikaci.

G. Vranceanu: Les espaces non holonomes. Mémorial des sciences
mathématiques, svazek 76; Pa¥iz 1936, VIII, 68 stran. Cena K¢ 16,50.

Nulovy systém (obecny linearni komplex) pfifazuje kaZzdému bodu
prostoru uréitou rovinu (nulovou nebo polarni rovinu toho bodu). Mame
tedy v nulovém systému podobnou vée jako jeplocha, divame-li se na ni jako
na souhrn bodd, v jejimZ kaZzdém bodé existuje teénéd rovina (nepfihlizime
k singularnim bodam).

Uréime tuto rovinu zptsobem, ktery lze ihned zobecniti. Nulovy systém
je uréen definujici zékladni formou, kteréd je tvaru

P(z, y,z)dx + Q(=, y, 2) dy + R(x, y, z) dz = 0, (1)

kde P, @, R jsou analytické funkce proménnych =z, y, z takové, Ze (1) je
neintegrabilni. Rovrice

dz dy dz

— ==L = = 2

- 0 i (2)
s (1) ekvivalentni definuji v prostoru kongruenci ¢ar. Bodem (2y; ¥o; 2,), kde
neni P(x,, Yo 29) = Q(Zo, Yo 29) = R(%g, Yos 29) = 0, prochazi uréitéd kiivka
této kongruence (t. zv. zdkladni) a jeji teéna v tomto bodé je norméalou hle-
dané roviny. Jeji rovnice potom je:

P(xg, Yo, 79) (T — Tp) + Q(Zos Yos 20) (Y — Yo) + B(Zos Yo» 20) (2— 2)=0. (3)

Tato rovnice pfipomind rovnici teéné roviny plochy F(z, y,2) = 0 v bodé
(%03 Yo3 2,)- PiSme rovnici plochy ve tvaru

oF
5z 47 —{—-dJ—[——dz-O (4)
a rovnici teéné roviny:
oF oF oF
(@), e+ (), 0w+ [F) =0 @

Prirovnejme nyni formy (1) a (4). Rozdil mezi obéma tutvary je patrny
(nepfihlizime-li k dimensi): Forma (1) neni integrabilni, t. j. nelze od ni
integraci prejiti k @(z, y, z) = 0 (Fikdme, Ze je neholonomni nebo anho-
lonomni), naproti tomu integraci (4) dostaneme ihned rovnici plochy, ktera
prochézi bodem (zy} yy; 2,) ve tvaru F(z, y,z) = 0. (Rikdme, Ze (4) je
holonomni.)

Pravime potom, Ze pomom (1)jev trOJrozmemem prostoru definovana
neholonomni varieta (plocha), kteréd kaZdému bodu p¥ifazuje uréitou rovinu,
neboli ,,dvojsmér* a znaéime ji X,2 na rozdil od X, v X, kterou definuje (4).
Rovinu pfifazenou bodu v obou pfipadech jmenujeme rovinou ,,teénou‘.
Studium nulového systému z tohoto hlediska v podstat® provedl jiz A. Voss
v ¢&lancich: Geometrische Interpretation der Differentialgleichung P dx 4
4+ @ dy + Rdz = 0, Math. Annalen 16 (1880), 556—559; Zur Theorie der
allg. Punktebenensysteme, Math. Annalen 23 (1884), 45—81 a potom
D. Sintzov: Studien iiber das System der Integral-Kurven der Pfaffschen
Gleichung. Communication de ’Institut des Sciences de 1'Ukraine, b, serie 4.
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G. Vranceanu v r. 1926 a Z. Horék v r. 1927 rozifili tyto uvahy na
vicerozmé&rné prostory a definovali X' jako tutvar, ktery ka¥dému bodu
v X, pfifazuje uréity ,,teény‘ m-smér a ukdzali na nové pole diferencidlni
geometrie. Po deseti letech shrnuje G. Vranceanu ve své publikaci daleZité
vysledky tohoto odvétvi, dosud rozptylené po éasopisech a podava je v péti
kapitolach (véetnd aplikaci na mechaniku) malé knizky.

Difer. geom. studium variety Xy’ 1ze provad&ti po zavedeni absolutniho
poctu do uréité miry analogicky k studiu variety holonomni. Jsou-li defino-
vény nezavislé neholonomni parametry, lze zavésti absolutni poéet do ne-
holonomnich variet stejn® jako do holonomnich podle Schoutena. (Z. Horak:
Zobecnéni pojmu variety, Spisy Masarykovy univ. &. 86 (1927), 1—20.) Viz
J. A. Schouten: Riccikalkiil, 1924, Berlin, pg. 63—64. Autor studuje an-
holonomni variety jinou cestou (metoda kongruenci): Definuje X’ pomoci
(n — m) neholonomnich forem

lgd.xezo,Q=l,2,...,n;a=m+l,...,n. (6)
Vskutku s (6) je ekvivalentni
1 2 da2"
dot _d=mb_ =4 (7)
A4 23 V4

které definuji v bod8 (a1; x2;...; 2®) (n — m) sméra (lépe (n — m)-smér).
Potom existuje v tomto bodé praveé m smért (m-smér), které s prvnimi jsou
linearnd nezéavislé (t. j. nemaji s prvnimi Zadny smér spoleény) a tvo¥i s nimi
n-smér v X,,. Tento m-smér je pfifazen bodu varietou X, (Mdme definici

uvedenou dtive.) UZivaje t&chto smé&r autor studuje invariantni vlastnosti
vzhledem ke grupé linedrnich transformaci

TR |&|+o, (®)

kterd neméni X}' a vzhledem k bodové transformaci (transformace sou-
fadnic) . )

‘g = (a, ..., ). _ (9)
Prihlizime-li k (8) a (9), je nutno zavésti dva typy tensorti. Jeden vzhledem

k transformaci kongruenei (t. j. vzhledem k (8)), t. zv. tensory ,,vnitfni‘’,
druhy vzhledem k (9), tensory ,,vnéjsi‘“ (pfip. smiSené).

o , v . X v x ;78
Pomoci afinni konexe v prosttedi X, vnémZ je uloZena X}?, apomoci A °
definuje konexi pro X7’ a pak jiz studium zékladnich vé&cf, jako parale-

lismu, k¥ivosti, probihé normaélni cestou. .
Vedle Pfaffovych forem (6) vyhodné zavadi formy t. zv. komplemen-'
tarni:
Ae“dxg=0, a = la 2a'-'ym1 (10)
tak, aby l Ag-l % 0 a uvazuje (7) a (10) soucasné.
. Forma (10) definuje v X,, varietu X, ™, kterd s X' tvo¥i dvojici

t. zv. komplementérnich neholonomnich variet. ,,Te¢ny** m-smér variety X7’

a ,,tedny* (n— m)-smér druhé nemaji spoleéného sméru a uréujivpré.vé
n-smér prostoru, v némz obs leZi. Studuji-li se ob& variety souéasng, vSechny
vypotty se stédvaji pfehledné a geometrické vlastnosti snadno vyplyvaji.
Autor n&které vysledky uvadi uZivaje afinni konexe v X, .
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Metrické neholonomni variety V)' v Riemannové prostoru V, jsou

zavedeny podminkou ortogonality mezi koeficienty c§ v (8), t. j.
s cz = 6§. ”(ll):

Rada geometrickych vlastnosti plyne pom&rnd bez obtiZi (neni tomu-tak
u projektivnich anholonomnich variet) a proto mnohé vysledky pfinesly
jiz' prace v prvnim desetileti rozvoje studia anholonomnich variet. Autor
¢etné z nich shrnuje v tfeti kapitole. V&imé si druhé fundamentélni formy,
vnitfniho a vnéjsiho paralelismu, tensora k¥ivosti, k¥ivek autoparalelnich,
minimalnich a j. .

. Ne&které vysledky ziskané pro metrické neholonomni variety lze roz-
$i¥iti i na afinni. Ctena¥ je najde v I. a IV. kapitole.

.. Zacdatek studia neholonomnich variet u Vosse mél podklad ryze geo-
metricky. Ale uZ r. 1885 Voss v &ldnku: Uber die Differentialgleichungen
der Mechanik, Math. Annalen 25 (1885), 258, ukéazal na tzky jejich vztah
k mechanice a rozvoj v poslednim desetileti mél svij pavod vlastné také
v mechanice.

V mechanice holonomnimu systému S,,, o vazbéch nezavislych na ¢ase

a s energii

dot do? . .
Tzéai’.-cgm-, ,9=12,..,n, (12)
(ay. jsou funkce parametrt 2t,..., a®, a ¢ je Gas) prisludi podle Ricciho
a Levi Civity Riemanntv prostor Vs kde soufadnice bodu jsou z?, . . ., 2
a jehoZ metrika je . o
‘ ds? = 2T d#? = ay; daf dod. (13)

Holonomni systém se potom uvaZuje za pomoci prostoru V.

Neholonomni systém Sy’ v mechanice je definovén (n — m) neintegra-
bilnimi podminkami (vazbami)

25 da® =0, (47 jsou analytické funkce @, ..., 2") (16)
mezi prom&nnymi 2 holonomniho systému S,. KaZdému systému Sy lze
prifaditi neholonomni metricky prostor V', ktery je definovan ve V, po-
moci (14). Za pomoci Vy' lze napsati pohybové rovnice pro Sp'. Na str. 52
a 53 autor se zmilluje struéng o zvlastni t¥idé systéma Sy, které v mecha-
nice se velmi fasto vyskytuji. Predpoklada systém Sy, jehoZ potencidlni

energie je funkei jen 2! a Ze lze v prostoruVy?, ktery je k Sy* ptifazen, zvoliti
systém kongruenci (1) tak, aby kovariantni a kontravariantni sloZky kon-
gruenci byly funkei jediné soufadnice #! a koneéns, aby smér x! byl smérem
jedné ze zakladnich kongruenci na pf. 4,. Uvadi potom, Ze lze integraci
pFislusnych pohybovych rovnic provésti za pomoci FeSeni systému diferen-
cialnich rovnic linedrnich a kvadratur. Na konec zabyvé se systémy S,, Sy
s vazbami zavislymi na case. . )

Kni?ka je doprovézena &etnou, zvlas$t8 nov&jsi, bibliografii. (Ctena¥
ale zde nenajde prvni dvé prace Vossovy, stejng jako préci Sintzovovu, které
jsou vlastné zdkladni.) Nékteré rovnice jsou napsdny po intuitivni avaze
a vyZadovaly by zevrubng&j$ich dtkaza (na p¥. na str. 52 a 53). Tiskovych
chyb je dosti mnoho: na p¥. rovnice (2’) na str. 5, (2”),'(3’) na str. 6, (4), (5%)
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na str. 8, (11) na str. 19 atd. jsou tiskové chybné. Mimo to &tenaii vadi,
Ze autor piSe indexy ¥adové na misto, kde jsou obvykle kovariantni, nebo
kontravariantni a neuZiva t. zv. ,»»Abdrosselung‘‘ zavedeného Schoutenem.
(Viz na p¥. Schouten-Struik: Einfiihrung in die neueren Methoden der Diffe-
rentialgeometrie, 1935, Groningen, pg. 26.) :

Kni?ka bude vSak dobrou orientaéni pomuckou, zvlastd kdy% &tena¥
nékteré malikosti si sém doplni, v tomto dnes hojnd péstovaném odvétvi
diferencidlni geometrie. F. Vyéichlo.

Jiki Vog, InZz. Jaromir Hajda a Karel Kral, techniSti pracovnici za-
vodu Srb a Stys: Praktickd Optika. Praha 1937, 8°, 373 stran, 447 obr.
Cena broz. 90 K¢, véz. 100 K&. )

Kniha je rozdélena na sedm zékladnich oddil: Uvod do Optiky.
Fotografickd optika. Promitaci stroje. Dalekohledy a koli-
métory. Mikroskop a lupa. Oko a bryle a Geodetické pF¥istroje
a jejich pomucky. :

Vynechany jsou spektrélni stroje a refraktometry, které do
praktické optiky patii. Také proti pofddku jednotlivych oddild byly by
oprévnéné ndmitky. Kapitola paté by podle obsahu méla miti nazev
Lupa a mikroskop. Rozdé&lent jednotlivych oddild je pfimé&Fené, pouze
étvrty oddil ,,Dalekohled a koliméatory‘“ je nepfehlednd rozdélen.
0Oddil zaéina Keplerovym dalekohledem a teprve na konci popisuje holand-
sky dalekohled. Zvlasté zdafile jsou napsany oddily o mikroskopech,
brylich a geodetickych p¥istrojich. V téchto statich je zejména
mnozstvi zdaFilych a velmi instruktivnich obrazct, které se v uéebnicich
optiky nevyskytuji. Ilustraéni strdnce spisu je vénovéna neobyéejna péée
— svédéi o tom jednak veliky poéet obrazl (447 na 373 stranach), jednak
také krasny kiidovy papir, na némZ i polostinové reprodukece z fotografii
velmi pékné vynikaji. : :

Optika pant Vogla, Hajdy a Kréle je vskutku praktickad. Je tu
velké mnoZstvi praktickych poznamek a pFipominek, jez se ani v obSir-
nych optikdch nenajdou a vesmés je p¥ihliZeno k moderni tipravé optickych
pristroja, zvlasts pak pristroja méficich. Teorie ovSem v praktické knize
ustupuje do pozadi, kdyZ uZ se vSak uvadi, mélo se tak stati opatrnéji.
P¥i optickém zobrazovéni zrcadly a Sofkami préavé z praktického stano-
viska bylo by zavésti zdkladni oznaéeni pro zobrazovani sbérné, t. j. duté
zrcadlo je tu fysikaln® rovnomocné dvojvypuklé éoéce — a prislusné vzorce
maji pro optickou mohutnost miti jednotny tvar. Vada komatické (str. 66)
je nedostateén® vysvétlena, rozliSovaci schopnost (str. 73 a str. 200) je
nespravnd definovana ~— tak¥e tena¥ neporozumi tomuto pojmu v drobno-
hledu a dalekohledu. Také zdkladni pojmy fotometrické jsou netuplné defi-
novény, co je svitivost zdroje neni nikde vyloZeno. Vykres Lummerovy
a Brodhunovy kostky je nesrozumitelny &tena¥i, ktery vSude jinde naléza
prostory svétlem vyplnéné jako plochy &ikmo Gdrkované — na obr. 111 je
tomu naopak, nehled$ k tomu, Ze mezi okem pozqrovate!ovjm a kost}‘co.u
musi byti lupa, jinak by pozorovatel nemohl vidéti, co y1d§t1 mé. Prog je
z projekénich strojt vynechdn p¥istroj kinematicky ? Pfi vykladu zvétSeni
dalekohledu je levé strana obrazce (¢. 129) zbytetné. Predmét y je prece
v nekonednu a tak jeho vykres jen &tenafe mate. Odstavec ,,dalekohledy
hvdzdé¥ské* je prili§ chudy. Neni tu ani slova o montaZi téchto stroju
ani# poloZen diraz na to, Ze u modernich reflektort se zrcadla neopattuji
otvory, ale uZije se vyhodné zrcadel tak, aby se celistvost zrcadla zachovala.
Historické obrazy 223. a 234. mohly odpadnout a byti nahrazeny moderni
dpravou velkych reflektorti. . -

) Kniha je psédna vesmés pfistupnd. V novém vyddni, kterého se jistd
a brzy dodké, bylo by opraviti zbytetné germanismy a nahraditi cizi slova
Seskymi. V praktické optice pofad jesté ,hraje ulohu‘ nebo ,hraje
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roli‘‘, zafizeni ,,aloum , a to a ono se provadi ,,pomoci“ Neméme stroj
»Skoda a Savin®, ale stroj ,,Skodav a Savinav®, nedesky je prelo-
¥ena ,,Vorsatzlinze‘ slovem ,,pFfedstavna‘ €ofka, proé mé byti obraz
,reelni nebo ,,virtuelni‘ a néco ,,specielni, kdyz mame &éeské nézvy
a kdyz deska koncovka je ,,dlni‘“?

Cena Praktické Optiky je mirnd, zvlasté kdyZ uvdZime vnit¥ni cenu
této krasng vypravené a péknymi typy tiSt&€né knihy.

Prof. dr. Viad. Novdk.
C. Pivodni publikace ceskoslovenskych matematiki a fysiki.

Z. Hordk: Sur I’égalité de la masse inerte et de la masse pesante.
CR du Congres internat. d. Math. Oslo 1936, T. II, 239—240.

Z. Horak: Technickd uprava Conetteovy metody méfeni vazkosti
kapalin. Strojnicky obzor, 17 (1937), 181—185.

B. Hostinsky: Sur la superposition de deux sinusoides. Comptes
Rendus, 203, 919.

B. Hostinsky: Cauchyav problém pro diferencidlni rovnice lineérni.
Spisy ptir. fak. Masarykovy univ., 230, 12 str.

B. Hostinsky: Sulle successioni di variabili casuali. Giornale de I’Istit.
Ital. d. Attuari, 1937, 8—13.

B. Hostinsky: Sur une classe d’équations fonctionnelles. Journal de
math. pures et appliquées, 9. S., 16, 267—284.

B. Hostinsky: Sur les probabilités relatives aux variables aléatoires
liées entre elles. Annales de 1’Inst. H. Poincaré, 7, 68—119; prednisky
konané na Poincaréové ustavé v Pafizi v lednu 1937.

L. Seifert: Contributions & la théorie polaire d’'une variété cubique
dans l’espace a quatre dimensions. I. 15 str. II. 9 str. Spisy p¥ir. fak.
Masarykovy univ., 233, 235.

Redakee 7ada zdvofile pp. autory pivodnich publikaci, aby laskavé
zasilali separity redakei. Po uvefejnéni v tomto oddilu odevzda je knihovné
JCMF, ktera vede oddéleni separiti. Nemohou-li zaslati separit, tedy je
prosime aspoii o zaslani pfesného nazvu price a ¢asopisu ihned po vyjiti.

D. Publikace redakeci zaslané.

E. Colerus: Od nésobilky k integralu. Matematika pro vSechny. Pfel.
0. Seydl. 1937. 8° 432 str. 73 obr. Broz. 65 Ké&.

V. Havlik: Vyznam astavniho oSetfovani v socidlnim pojiSténi. 1936.
8° 23 str. Studijni knihovna socidlniho pojiSténi, 2.
© B. Hnéatek: Praktickd nauka o barevné harmonii a komposici. 1937.
16° 68 str. 13 obr. 2 p¥il. Broz. 8,80 Ké. Stat. nakl.

B. Hnitek: Perspektiva. Uéebnice pro II t¥. st¥. Skol. 1937. 8° 39 str.
40 obr. Broz. 3,80 Ké. Stat. nakl.

J. JeZek: Prirucka kupecké, finanéni a pojistné aritmetiky. I. Sou-

stavny prehled. 2. opr. rozs. vyd. 1938. 8° 737 str. obr. BroZ. 84 K¢, vaz.
96 K¢. Unie, Praha.

V. Prusenovsky: Elektrické svafovani kovi. 1938. 16° 75str. 3 pr
23 obr. Bro#. 10 K&. Kober, Praha.

E. Schoenbaum: Aktudlni problémy starobniho a invalidniho poji&téni.
1936. 8° 23 str. Stud. knih. soc. poj., 1.

. Stern - V. Lenz: Hospodaiské krise a d&lnické pojisténi invalidni
a starobm ‘1937. 8° 36 str. Stud. knih. soc. poj., 3.
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