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Casopis pro péstovéni matematiky, ro&. 89 (1964), Praha

RUZNE

CELOCISELNE RESEN{ NEKTERYCH DIOFANTSKYCH ROVNIC
V. A. GoLusEv, Kuvsinovo, SSSR
Uvadim zde dvé véty, z nichZ plyne, Ze jisté diofantské rovnice maji nekoneén€ mno-
ho feSeni. Diikazy téchto vét jsou snadné, takZe je mohu pienechat &tenafi.

Véta 1. Bud k celé, n pfirozené; necht «> = — k (« miiZe byt komplexni). Budte
r, s celd; poloZme

(r + as)® + (r — as)’ y=(r+oz;s)"-(r—ocs)”
2 ’ 2 ’

Potom jsou x, y, z celd a je x* + ky* = z".

X =

z = r? + ks*.

Véta 2. Budte n, r nesoudélnd prirozend isla; budte a, b celd &isla. Necht mn +
+ 1 = gr(m, q celd 20). Zvolme libovolné celd x,, y, a poloZme

— n n p— m — m — q
Zo = axp + byo, X1 =XoZg, Y1 = YoZo, Z1=Z§-
n n r
Potom ax}y + by} = zi.
Bud ddle k pFirozené éislo; poloZme
= k = k =
X = X123y, Y =YiZ1, Z = Z3.

Potom ax™ + by" = zM"*".

MNOHOCLENY, NABYVAJICI MNOHA PRVOCISELNYCH HODNOT
V. A. Goruskv, Kuv§inovo, SSSR

Je zndmo jen 6 kvadratickych trojélent x* + x + p (kde p je prvogislo), které pro
x =0,;1,2,..., p — 2 nabyvaji prvoCiselnych hodnot; jsou to trojéleny pro p =
= 2,3,5,11, 17,41. Existuji v8ak té% kvadratické dvoj€leny tvaru ax® + p, které
maji vySe uvedenou vlastnost. UZ L. EULER znal pfipad 2x* + 29, kde pro x =
=0,1,2,...,28 dostdvdme vesmé&s prvocisla. Nalezl jsem je$t€ n€kolik takovych
pfipadd, napft.

6x> + 7, 2x2 + 11, 6x% + 13, 6x2 +17.
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Existuji rovné? trojéleny tvaru ax> + ax + p,jezprox =0, 1,2, ..., p — 2 ddvaji
prvodisla. N&které z nich nasla M. NOVAKOVA;*) jé jsem nalezl jest& ptipady:

6x2 + 6x + 31, 7x* 4+ Tx + 17, 3x*> + 3x + 23.

Také trojélen 7x* + 3x + 7 d4v4 riiznd prvoéisla, dosazujeme-li x = 0, +1, +2,
eery 6.

ULOHY A PROBLEMY

1. Nech m > n > 1 st IubovoIné dve prirodzené &isla a nech 4 = {a, a2, ..., o}
je mnoZina vietkych koretiov rovnice x" = 1. Nech M je Tubovoln4 tak4 mnoZina
s n prvkami, kterd ma tieto dve vlastnosti:

1) Mc{,2...m-1},
) xglx =0 (modm).

Rozhodnite, & vZdy existuje také prosté zobrazenie ¢ mnoZiny 4 na mnoZinu M, Ze
pre vetky r = 1, 2, ..., n a pre kaZzdé prirodzené s < n plati:

r+s—1

k;r ¢(c*) £ 0 (mod m).

Anton Kotzig, Bratislava

*) Viz JAN Makix: O kvadratickych polynomech, které nabyvaji mnoha prvociselnych hodnot.
Casopis pro péstovani matematiky 78 (1953), 53 —358.
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