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&asopis pro péstovini matematiky, ro&. 82 (1957), Praha

-0 GISLECH (7)

V. A. GOLUBEV, Kuviinovo (SSSR).
(Doslo dne 10. kv&tna 1956.) DT:519.18

z+m
Autor vySetifuje vyjéddfeni funkce 2" soudtem funkei ( -Z ),
pii 8emZ k, m, n jsou celd nezdporné &isla.

Vi&ta 1. Ka¥dé dvofici k, n pfirozenych &isel, pro néf je k < n, prifadme Cislo
A? timio rekurentmm predpisem:

Ap = An = | (1)
 Apr— kg4 m—k 4 2) AL, @)
(k=2,...,mn=1,2..). Potom plait: ‘
a) Az ysou pnrozena, Cisla a je Ap = A2, pro vdechna k, n.

. b) JeZA;;:n’prokazden
c) Pro kadé redlné x a katdé n je

x —k
X A B (3)
Dukaz. Napred dokédzeme mdukcl ze pro kazdé n plati rovnosti
n+r—=k
r"=glA;,’( +n ) (r=1,...,m). 4)

To je zfejmé pro n = 1. Necht nyni rovnosti (4) plati pro nékteré piirozené
n; zvolme index r, 1 < r < » + 1, a piSme jedtd A7 = A7, , = 0. Potom je
vztah (2) spravny iprok =1ak =n + 1, takie

’ 1 —k ' 1 —k
,EA’?“(H rr )=gl(kAz+(n—k+2)Ag_1)(n+ T )=

n+1 n+1

< e+ 1+r—Ek rd "(n—l—r—k .
“glkA"( n+1 )+§o(n_’°+1)‘4’° ntl )=

1) Je-li n pfirozensé a y redlné &islo, klademe (Z) _yy—0. n$y~n+ 1)
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— iA;'g(k(n+1+r )+(n~k+ )(n—f—,r—k)) y—

Py +1 n+1
_ wlom+1+r—Fkin4+r— kin+r—Fk||
‘,;Ak(k”’“a‘?l‘—( n )+(n_k+l)n+1( n ))_
_Sap(rtroHRet )ttt Y Dbk
=F n n + 1
=2A1’:(n+;hk).r=r”.r=r"”.
P}

Tim je proveden indukéni krok. Ze vztahu (4) ihned plyne, Ze vzorec (3) je
spravny pro # = 0, ..., n, tedy pro n + 1 riznych hodnot z. Vztah (3), ktery
je rovnosti mezi polynomy stupné nejvys n-tého, plati tedy pro kazdé z
vibee. Derivujeme-li ho n-krat, dostaneme tvrzeni b). Tvrzeni @) étendf snadno
dokéze indukei.

Véta 2. Budte x, n pfirozend éisla. Potom lze x* vyjddfit jako soulet n! séitanch
tvaru (1:) , kde m je celé, x < m < x + n. (Plyne ihned z véty 1.)

Véta 3. Ke kaZdému pfirozenému m existuji prirozend &isla B, ..., B, tak,
%e pro vechna redlnd x platt
2'm—1=m x+7.'—'1 .

& ,;B.’( 2j—1 | 5)

Dikaz. Uréeme &isla B, ..., B, tak, aby vztah (5) byl sprévny proz = 1, ...

.., m. Snadno se zjisti, Ze jsou tim &isla B; jednoznaéné uréena a Ze jsou celd.

. e pfrH+i—1 L (—z+i—1_ [z4+i—1

Pologme f(x) = jzl Bj( 9% — 1 ) Protoze( 9/ — 1 = . s

je f(— z) = — f(x), takZe vztah (5) plati také pro x = — 1, ..., — m a tedy
pro viechna z vibec. Zvolme nyniindex r (1 < » < m) a utvofme funkei

— p2m-1 __ $+j-—1 < x+f—1
gl@) = =i ZB( 1) ,ZHB’sz—l :
Z¥ejmg g(x) = Oprox = —r, ..., — 1,0, 1, ..., r; funkce g’ mé tedy v interva-
Iu (— 7, r) aspoii 2r (riznych) kotent, funkee g” aspoit 2r — 1 ko¥end, ..., funk-
ce g@?r-1 aspoli 2 kofeny. Protoze viak ger-(z) = (2m —1)...(2(m —1) +1).
. g2m-r) — B, musi byt B, > 0. Tim je vée dok4zéno.
_ S aff Tk,

Poznimka. Z (3) snadno plyne vzorec 2:1 ™ - ’21 Az ( n 41 ) ;

podobny vzorec lze odvodi (p¥i hchem n) ze vztahu (5).

2) Pou#ili jsme toho, %e-A¥ = 0 a ¥%e (n +—: _I‘T) = 0.
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