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éasopis pro péstovdni matematiky, ro&. 81 (1956)

- ULOHY A PROBLEMY

7. Rozhodnéte, zda existuje funkce f v intervalu (0, 1), ktera ma tuto vlast-
nost: Pro ka#dé x e (0, 1) existuje vlastni derivace f'(x) a mnozina bodd ne-
spojitosti funkce f* ma miru 1. '

Ilja Cerny, Praha.

- 8. Na kulové nadplose o sttedu S a poloméru 1 v eukleidovském n-rozmér-
ném prostoru budiz dano n + 1 linearné nezavislych bodu tak, Ze S je vnitinim
bodem simplexu vytvofeného témito body. Rozhodnéte, zda plati: Rozdglime-li
mnoZinu danych bodi libovolné na disjunktni neprazdné ¢asti M, N, pak exis-
tuje bod A € M a Be N tak, Ze vzdalenost A od B je v&tsi nez V§.

Miroslav Fiedler, Praha.

9. Necht 4 = [0, — 1], B=[0,1], C = [—1, 0], D = [1, 0]. Necht lomen4
déra L1) (resp. M) spojuje body 4, B (resp. C, D) a necht L (resp. M) leii
v pésu E[[z, y]; — 1 < z < 1] (resp. E[[x, y]; — 1 < y < 1]). DokaZte, pokud
mo¥no elementarnimi prostfedky, e se ¢ary L, M protinaji.

Jan Matik, Praha.

10. Rozhodnéte, zda plati tato véta: Bud f spojitd funkce na mnoZing G,
kteréd je oteviend v m-rozmérném kartézském prostoru E,,. Necht ke kazdému
8 € G existuje uzaviend koule K o stiedu s tak, Ze K c G a Ze

Kff(x) dz = I{f(“f) dz *)

(= f(s) .V, kde V je objem koule K). Potom je funkce f harmonick4 na mno-
Zing Q.

Poznamka. Jestlize spojita funkce f na oteviené mnoziné G m4 tu vlast-
nost, %e ke kazdému se G a ke kazdému & > 0 existuje koule K o stfedu s
a poloméru mensim neZ ¢ tak, %e plati (*), je funkce f harmonicks (to snadno
plyne ze zdkladnich vét o harmonickych funkeich).

- Jan Mattk, Praha.

1) L je tedy sjednocenim konetného podtu orientovanych (uzavfenych) useéek Uy, ...,

U,, pti éemZ A je polétednim bodem U,, koncovy bod U, je podateénim bodem Uy,

(j=1,...,n —1) a B je koncovym bodem U,. Rekneme-li vSak v tiloze na pf. ,,hladka
kfivka‘* misto ,,lomen4 éara‘‘, dostaneme, jak se zd4, tlohu jen nepodstatnd odli§nou.
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