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Casopis pro p&stovini matematiky, ro&. 81 (1956)

POZNAMKA K CLANKU ,,0 JISTYCH POSLOUPNOSTECH SKUPIN
BODU NA KRUZNICI«

JAROSLAV HAJEK, Praha.
DT: 513.21

(Doslo dne 21. zaii 1955.) 517.1

L. KosMAk v praci, zminéné v nadpise!), dokazuje ve v&té 2 tvrzeni, které
Ize zformulovat takto: Je-li posloupnost n-tic redlngch C&isel [af, ..., a],
v =1, 2, ..., tvofena pomoct rekurentniho vztahu

a’*h = (1 —b)al’ +ba?,, k=12 ...n, (1)
kde
0<b<l
a
a::’ll =af’,
pak

. I
llma‘k’”:a:—iZa‘}’, k=1,2,...n. (2)

y—»0

Dokazme toto tvrzeni pomoci nékolika jednoduchych nerovnosti. Ziejmé
stadi najit konstantu 1, 0 < 1 < 1, takovou, %e

£an(azg"*” —ap < zi(agf) —a), »=12 ... (3)
Oznadme symbolem > cyklicky soudet a napime ndsledujici dvé identity,
z nichZ prvni je dﬁsled?kem rovnie (1) a druh4 je evidentni:

S (@ = (b b S (@ — @+

- +2(1—0b)b ; (@ — a) (;51)11 —a), (4)

S @ —a =S @ —ap— 3@ —a) @, —a]. 6
i=1

0 - 0
%14 =1
Dile, pro kazdé» =1, 2, ... platia = P
(@) —a)p < (Slaw — afy ) < n S —afy, k=127,
) ]
1) Viz Casopis pro p8stovéni matematiky, 80 (1955), 209—309.
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takie

n

2. (@) —a)p < n? Z(aﬁ") — a)y)?. (6)

i=1

Nerovnost (6) ye spojeni s identitou (5) dava

Z(am a) (@) —a) < (1 _ __) Z (@ —

odkud v souhlase s (4) dostdvame potiebnou nerovnost (3) ve tvaru

iél(a,;vﬂ) —ae< [ b(l b)] Z @ —a2, »=12,...

Jesté bych chtél upozornit na moZnost teoreticko-pravdépodobnostni for-
mulace problému: Povafujeme-li &sla [a%, ... al"] za pravdépodobnosti stavi
1,2,...,n v éasovych okamZicich v = 1, 2, ..., pak rekurentnimi vdahy (1) je
definovdn Markoviw Fetézec s matict pFechodu

1—b5 b 0...0

0 1—b b...0
0 0 1—b...0 : (7)

a rovnice (2) vyplyvd ze zndmé ergodické véty a z cykliénosts matice.
Lze tedy k jejimu dikazu pouzit kterékoliv z metod uzivanych v teorii
~Markovovych fetézci. Metoda uzita L. Kosmékem je totoZna s metodou zalo-
Zenou na'piimém vypodtu pomoci Perronovy formule?). Vskutku, ¢isla 1 — b +
+ bw™ uZitd ve vzorci (7) prace L. Kosmaka, nejsou ni¢im jinym nez charak-
teristickymi &isly matice (7).

2) Teorii Markovovych Fetézl viz na pt. v knize T. 4. Sarymsakov ,,Osnovy tSorii
processov Markova‘‘ 1954. Perronova formule je uvedena na str. 46 a piislusné ergodické
véta na str. 49.
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