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0 geometrickém vyznamu moduli umélych sou-
stav logaritmickych.

Napsal

Vilém Jung v Pardubicich.

Kvadraturou hyperboly stejnostranné v 0sové soustavé asym-
ptot dospivame k logaritmim piirozenym, libovolné pak hyperboly
v osové soustavé asymptot davaji logaritmy soustav umélych ¥),
jichz moduly jsou ur¢itou funkef hlu asymptot.

Objasnéni souvislosti této budiZ predmétem této kratické
poznamky.

Rovnice hyperboly, stazené na asymptoty co osy soutadné,

2 2
micy = a—:ati, kde a b znaéi poloosy hyperboly; —Z—-: tg o
kde 2« je thel obou asymptot a zdroven
04, = a, AC,, = b (obr. 1)

Tu mozZno p¥i hleddani obsahu 4,, BPM,, (obr. 1,) pokra-
covati bud zpisobem elementirnym (obdobné jak v C. 1. R. VIL
vyvozena kvadratura stejnostranné hyperboly) neb pomoci vzorce
integraéniho.

Utzijeme cesty kratsf, piSice:

OP=x OP=a b3

2 -
P,= 4, BPM,=sin % [y do = ° 1”__ sin %a ‘f;

OB OB

b? —
— sin % {l x — | OB}

a’
_—

—_—

4
Jeli OB=1, e = 7, psk a=b=", V2 (obr. 2)

Pak (P), = ! «.

Tu nam bezprostiedné pocet kvadratickych jednicek plochy
(P5), uddva ptirozeny logaritmus ¢fsla, jeZ vyznacuje pocet dél-
kovych jednicek tsecky .

Nenf-li toho p¥{padu, pak poloZme

OB = a

5 cos_a:1’ proto a = 2 cos &, b = 2 sin «, nacez

*) Kliigel, 3 Band, Pag. 492.

————
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cos? o 4 sin® a
4

1
—im

Pocet kvadratickych jednicek plochy P, pfi libovolné hyper-
bole, kde @ ==2cos. &« b =2 sin o (20 Ghel asymptot), staZené
na asymptoty co osy soufadné, uddvd nim logaritmy ¢isel, jez
vyznacuji pocet jednicek délkovych usecky x, v soustavé, jejiz
modul jest 1. sin 2«. Patrno, Ze dhel asymptot 2¢ nesmi pic-
kroditi mez =, aniZ se stati negativnym, nebof by tu hyberbola
nebyla moznou.

Proto M se bude nalezati mezi O a 1, tedy m mes ea oo,
jelikoZ pro 2« od % do = dostaneme tytéZ hodnoty jak pro

P, =4 sin 2ol

la, ztoho M = L sin e,

= sin 2alx=Ilogn =lm

%
2

Z toho patrno, Ze jsou zaklady soustav logaritmickych od
¢ do oo nejprirozenéjsi.

Ponechéme-li jednu asymptotu stilou a ménime polohu
druhé piisluSnym zpisobem, dostaneme hyperboly, odpovidajici
moznym soustavidm, p¥i emZ jednitka OB, tsecka to vrcholu
hyperboly se neméni (obr. 3).
k14
4
stava ptirozenych logaritmi.

Hyperboly, jichZ realné osy jsou symmetricky poloZeny
k ose realné hyperboly stejnostranné, odpovidaji téZc soustavé
t. j. jich kvadratury pro stejné x jsou stejné.

Veskeré vrcholy An hyperbol nalézaji se v piilkruhu v 1
kvadrantu o sttedu B a poloméru OB = 1, kdezto druhé vrcholy
A'n se nalézajf v pilkruhu trettho kvadrantu o stiedu B’ a polo-
méru OB = 1.

Vztahujeme-li totiz bod 4, na soustavu pravouhlou, pla-
ticf pro specialny piipad rovnostranné hyperboly, pak

% = Ly A, § = OL,, (obr. 3)
£ =1 cos 20, n—=sin2a
t. j. ((—1)*+»* =1, rovnice onoho kruhu.

2¢ od = do O, nebof sin ¢ = sin (x—¢).

Pro ¢« = = dostaneme M — 1, m = ¢, CemuZ odpovidi sou-
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V B sestrojime normalu na stilou asymptotu, ucinime
BH = lm (Im vyiteme » tabulek). OJ | OH, ¢imz BJ = u,

Chceme-li sestrojiti hyperbolu pro soustava o zdkladé m,
opiseme nad OB pilkruh, jakoZ i nad OD (obr. 4).
nebot OB*=1BHJB. JB= gy = =M. Dile uéinimc

m
BK = BJ obloukem. Bodem B vedeme rovnobézku s OK, az
protne kruh vétsi, ¢imZz dostaneme vrchol 4,,, OA, je osou
realnou hyperboly odpovidajici soustavé o,

Poradnice y hyperbol jsou stejné, « = O téz stejné, proto
s¢ nalézaji body hyperbol pro tsetku = OB v pilkruhu,
opsaném ze sttedu P polomérem PM, ktery se rovnd pofadnic
pro specialny pripad rovnostranné hyperboly. Uzijeme-li této
véty, mizeme snadno z hyperboly rovnostranné odvodit body
hyperboly o vrcholu 4,, a ose realné OA4,,.

V obrazci 4. je véc provedena pro soustavu Briggickou,
tu je sin 2wy, = 0434294 . ... =u tedy 2a,, = 25°44'24"4.

Tim je zajimavy vyznam geometricky moduli logaritmickych
soustav objasnén.

Reseni rovnic VIL stupné
tvaru ' + Tpa® 14p2a®+Tp*x +q=0.
Sepsal

Vojtéch Jager v Ném. Brod.

1. Srovname-li identickou rovnici
[ey + @) ”‘_7“1 o [o 4 ]°-F 1~4“12 oy [o, + o]
— Tey* ) [oy ] — (0, &,) =0
s horejSi danou, plati pro
r=c | o,
podminky
— oy, =*+p Cilie, o =Fp7
- (a1.7+“27)= q “17+“27:_
z nichZ nésleduje, Jak patrno
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