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Pravdeé-
Pozorovatel Methoda J podobnd
chyba
Maskelyne 1774- |Piftazlivost horstva
1776 417
Carlini 1824 Kyvadlo na vrchu
a paty hory 4-84
Airy 1836 Méteni v ddlu 548
Cavendish 1798 Kyvadlo horiz. 548
Reich 1852 ” 548—5'58
Baily 1846 » 5675
Cornu a Baille »
1873 550—5'56
V. Boys 1887— | Kyvadlo malych
1894 rozméry,
k¥emenové vldkno 5527
Pater Braun 1886~ | Kyvadlo malé ve
1894 vakuu 5527—5528
Poynting 1878, Vahy
1891 54934
Jolly 1881 Véhy s dlouhymi
24vEsy 5692  |+0068
Wilsing 1887 Vahadlo 5594  |+0032
Wilsing 1889 » 5H77  |+0013
Richarz a Krigar-| Vahy s krdtkymi
Menzel 1884—98 Z4VESy 5500 =+ 0009

Poznamka o nékterych integralech omezenych.

Sdili

M. Lerch,

professor university ve Fribourgu Svycarském,

Bud C oblouk urtité kiivky, a znamenejme ¢ (2) funkei
komplexn{ proménné z, kterd se na oblouku C chovd pravidelné

a hovi podmince
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(1) f ® (¢) de = 0.

Je-li pak f(¢) funkce majici svoji realnou ¢ast kladnou
na vech mistech oblouku C, bude existovati integrél

@) i=f %;E =19 @ (2) da,
0 c

ponévadz funkece proménné x

[0 dz

c
mizi pro z =0.

Béte-li se ohled k podmince (1), lze psdti integrdl (2),

jak nésleduje ’
" A |
T — —af(2) it
J—af xcf(e e™) @ (2) dz,

aneb, po obrdceni pofddku integracniho,

-a:f()_ —
J= fqp(z)dz e

ponévadZ vSak

e—2f(® —
[ = e regr )
]
vyjde
3) I=— / 9 () log £ (2) d.
¢
V tomto vzorei volme ¢ (¢) =1, f(9) =—1logz a za

édru C volme kruh majici stfed v poédtku a vychdzejici z bodu ,,
pii CemZ komplexn{ veliina 2, md svoji absolutni hodnotu
mensi jedné. Za téchto okolnost! podminky theorému jsou splnény
a bude pak integrdl (2) miti hodnotu
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o > d
X
f dxfe“"g’ dz :f /z’ch )
z zy
Y g 0 (o4
fz’dz

2711
mé ve tvaru neurtitém hodnotu afff:“i’

aviak integrdl

a v naem ptipadé bude

na horni mezi tato zniti
g, ¥+ eailat)

Tudiz
c‘..’.z.':xi — 1 -
/z*d~:-———-————w+1 RN

¢
a integrdl J zni v nafem piipads
> eﬁ.c:ri____ 1 "
J= 2 / *".7";"(‘;”';”1)50 tlac,
a znamendme-li

o m— (@
~l)—e bl

takZe a znali velitinu, jejiZz realnd Cdst je kladnd, bude lze
tento vyraz psdti

. ® i | .
J—e 5/ = (:c-—i»- 1 e,

Podle vzorce (8) md tyz integral hodnotu
J= —~f10g log %— dz
¢ ~
aneb, klademe-li 2 = ¢—«tir,

P21
J=—iee / log (@ — ix) . e“dur.
0
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Porovndme-li tento vyraz s poslednim tvarem integrdlu J,
obdrzime

2x

N Y g — 62&'71 1 —ar
4) —zo log (@ — 7x) . e*dx _,.()jf EICES)] e~ vda,

Vztah tento je platnym pro vSecky hodnoty a s kladnou
Cdst{ realnou.
Abychom jej uvedli na tvar realny, p¥edpokladejme

a =u -}- i,
kde w je realné a kladné; tu obdrZime pfedevsim

»

sin ax

2
— » ) — xgly — 9 —ur
5/‘106 (u + m — ix) rdr = / T @D e,

a upravime-li levou stranu pomoci substituce x = ¢ 4 =,

vyjde
/ log (u — i2) . ez = 2 f B gy

Uzijeme-li v levo vyrazd
log (4 —i2) = -;— log (u*—+2%) — iarctg % ,6% = 08 2~ 1 sin 2,
obdrz{ vztah nd§ tvar elegantnéjdf
'( f [cos x log (u?4x?) |- 2 sinw arc tg ’.{f* 1dx
@) ° ,,
=2 _/ p ?;n -T—EIT e~y ;

vzorec tento plati pro vSechna kladnd w.
Z rovnice této mozno odvoditi mocninovy rozvoj funkee

/‘W sin xx e vy
J o= (x + 1) !
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uZije-li se Tad

'b*
log (u? -} z%) = 2 log u_Jf_Z(_._l)v -1 = '{w

5

- %
M“&E::Z“"Eﬁ"*iﬁ“‘7m LEREE
Tu bude pottebi zniti integrily
f cos z . xdx, / sinz . 2% +dx,
0 0

jez maji hodnoty ‘
‘~ 7;2 7):4 71:6 (.,__ l)y Tty = -2
(— U @)R—F + g T T m e ET b
resp.
. 2 4 8 e 1)1' n‘.ﬁr .
— 1) g m @ & o (e
Co@ DRt —gr T T @i
' Znamendme-li tedy k vili strutnosti
. 2 JZ“ P (__ 1);,:..;!
b=t T T T
Ay =2,
bude

T

Seosa, g = (—1 @) Ao,

v
4

fsin Z.qptrde = (— 1)y (2v 4-1)1 4,,

0

naéez uvazovany r0zvy; pude zniti

sin 2w i~ (Zw)l S vk DA
2/ @ 1) = Z s Pt T Z;ﬂ (2v |- 1wt it
aneb po krdtké reduky
(5)/‘ sin zw L(2v)'l' \" 2v {11,
G

x (x+ 1) e\_u'qlx — PETEEY u" " ,

Sl ]

pfi temZ konvergence vymdujc U>m.
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