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bud postupné nebo dle vzorce (8), totiZ

1 3 10 33 109
3’ 10’ 33’ 109’ 360’ """
nadeZ obdrifme dle vzorce (13) soustavu hodnot rovnici vyho-
- vujicich

e=1, 10, 109, 360, ...
y=3, 33, 360, 1113, ...

Ctyry véty arithmeticke.
Podavd

A. Strnad, professor v Hradci Krédlové.
V zaseddnf krédl. ¢eské spolecnosti nauk dne 9. listopadu
r. 1887 predloZil p. M. Lerch diikaz dvou zajimavych theoremi
arithmetickych; tyto jednajf o funkci ¥ (e, §) vyjddiujici pocet
" vBech déliteld éfsla e, které jsou vétsf neZ . BudiZ dovoleno,
abychom tuto dok4zali véty ony spiisobem novym, zcela elemen-
tdrnym, jimZ nabudeme zdroveii prostfedku k stanovenf dvou

urcitych souctdi, k funkei ¢ se vztahujfcich.

. 1. Nechat znaéf ¥ («, B) viechny délitele ¢fsla o, které

jsou véts{ ne% B; jich pocet jest ¢ (e, #). Znakem

() : !'l"(n +e @
=0

zahrime veSkeré délitele obsaZené ve vyrazech
T(n,0), Fn41,1), T@422),..., F(@n,n);
k hodnotdm dalifm netieba zvlgits ptihlizeti, jeliko pti ¢ =>n
bylo by '
Firte0=nt+e v+ e=1

Skupina déliteltt (a) poéfnd ¢lenem 1 a konéf 2n; nebof
z &fsel danfch tvarem ¥ (n, 0) jest patrné nejmensf rovmo 1,
kdeZto vyraz ¥(2n,n) znalf jediné toliko é&fslo 2n. Snadnou
tvahou miZeme se presvédliti, Ze ve skupiné (a) neschdzi Zddné
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z ‘celyjeh &isel od 1 véetnd do 2n, a Ze kafdé z nich vyskytuje se
tam toliko jednou.

Mezi éisly n4-0 (@ =0, 1, 2,..., n) lze toti vidy najiti
takové, které by bylo ndsobkem libovolného éfsla p obsaZeného
v mezich od 1 véetnd do 2n a vétstho neZ p¥fsluiné ¢. Nebof
za téchto podminek lze vidy Yesiti rovnici

@) n+-@=mp ‘
¢isly o, m celymi a kladnymi, jeito plynoucf odtud nerovnici

2= n
2 7 ="<7 +1

miZeme vidy vyhovéti celistvou a kladnou hodnotou m. Pokud
jest p=mn, bude m>1; pfi p>n bude stile m =1 a tedy
n- @ =p, coi ostatné téZ zfejmo z pojmu vyrazu ¥(n 4 ¢, ),
ktery délitele » 4o vidy obsahuje. KaZdé z ¢fsel od 1 aZ véetné
do. 2n nalezd se tedy ve skupiné () a sice jen jednou, ponévadz
nerovnice (2) ptipousti jedinou toliko hodnotu m p¥i daném = i p.

Ostatné lze i jinak poznati, Ze Zddny délitel nemiiZe sou-
Casné pfichdzeti ve skupindch '

Tt a) 8 Totetp, ath)

Maji-li ¢fsla n -+ @, n—- e -} B spoleéného délitele d, jest
d =<8, tedy také d <e--f a proto nemiZe se d vyskytovati
mezi Cleny poslednf skupiny.

Z tvah téchto patrno, Ze sefadime-li ¢leny skupiny (a) dle
veltkosti, budow tvoriti arithmetickou posloupnost

3) 4:;('7&-]—9, 0)=12,3,...,2
o= -

Podet clenti této posloupnosti jest

¢y Z ¥(nto0,0) = 2n.‘

¢=0
a soucet jejf

an Z T(n+9,0) =n(2n-1).
e=0
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2. Zcela podobné vySetfiti 1ze pocet Clend i soucet skupiny

n—1

®) - ¥(n—o 0)-
=0 o

V této skuping jest nejmensf ¢len 1 a nejvétsi =, oba obsa-

" Zené ve vyrazu ¥ (n, o). Ze ve skuping (b) pFichazi kazdé &fslo p
obsaZené v mezich od 1 aZ vietné do =, pa.trno opét z rovnice

@ - n— @ =mp,

Nebof aby bylo p> =0, k tomu jest nutnou i dosta-
tecnou podminka

®) ‘ Te=u>2_1,
P p

které lze skutené vidy celistvym a kladnym m vyhovéti, po-
névad zlomek %>=-1. P n=p bude m=o, n=g, cok

patrno; jestit ¥ (n, n) = 0. Rovnéz jest ¥(n— g, ¢) =0, kdy-
koli jest o> n—g; proto by také tplné dostacilo, kdybychom

skupinu (b) uvaZovali jen v mezich od ¢ = 0 do e =E(l)

kdez E(x) znacf dle Legendrea nejvétsf celé ¢fslo, které nenf
v&t&1 ne¥ . Ze pak skupina (b) neobsahuje Z4dného délitele dva-
kréte, vysvitd z nerovnice (5), jiZ toliko jedind celistv4 a kladnd
hodnota m vyhovuje; totéZ poznivime, pozorujice skupiny délitel@

Pn—ae) a FTh—a—p, a}p)

Maji-li ¢éisla n — &, n — @ — @ spoleéného délitele &, jest
d = a tedy také d << -} f8; proceZ délitele d nenf mezi ¢leny
skupmy poslednf.

Tak stvrzeno, Ze ve akupmé (b) vyskytuji se vsechna celd &sla
od 1 véetné do m, a sice kaZdé toliko jednow. Toté% lze fici
- jinymi slovy: seradime-li &leny skupiny (b) dle velikosti, tvort
arithmetickou posloupnost

. n—1
(6) '12(12—-9,9):1,2,3,...,11
Q:
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Pocet Clenid této posloupnosti jest

n—1
(1) Z'P(n—e, o)=n
. 0=0
a soucet jejf
n—1 1
av Z Fn—o 0= ’1(—"2i-)
0=0

Vzorce (I) a (III) jsou totozny s onémi, které vyvodil
p. Lerch v pojedndni napied jmenovaném; vzorce (II) a (IV)
obsahujf vysledky, které pisateli téchto Fddkd odjinud zndmy
nebyly.

0 nejnovéjsich pracich v oboru zirivé energie.
Napsal

Dr. Jos. A. Theurer,

assistent fysikalntho ustavu v Praze,

(Dokonéenf.)
1. Fotografie.

Veskeré vyhody, které fotografickd methoda poskytuje ve
studiu ¢4sti ultrafialové, do neddvna byly bez vyznamu pro cédst
infraCervenou proto, Ze chemickd piisobivost paprskit na obycejné
fotografické desky nesahd za svétlo modrofialové. Snahy pozo-
rovateld nesly se proto za cflem, nalézti litky, na né% by
paprsky méné lomivé tak plsobily, jako paprsky nejkratSf na
Daguerrovy desky.

Skoro soucasné rozrefili otdzku tu Edm. Becquerel a Vogel
(r. 1873), ktetf shledali, Ze lze ptipraviti desky fotograficke,
citlivé i pro paprsky delsi, totiz Zluté, zelené a Cervend, hlavné
pak citlivfmi - objevily se jodid stffbrnaty, jenZ dévd obraz
spektra a% ku ¢dfe E, a vice jesté bromid neb bromojodid stif-
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