Casopis pro péstovani matematiky

Ulohy a problémy

Casopis pro péstovdni matematiky, Vol. 90 (1965), No. 3, 381--383

Persistent URL: http://dml.cz/dmlcz/108755

Terms of use:

© Institute of Mathematics AS CR, 1965

Institute of Mathematics of the Academy of Sciences of the Czech Republic provides access to
digitized documents strictly for personal use. Each copy of any part of this document must
contain these Terms of use.

This paper has been digitized, optimized for electronic delivery and stamped
O with digital signature within the project DML-CZ: The Czech Digital
Mathematics Library http://project.dml.cz


http://dml.cz/dmlcz/108755
http://project.dml.cz

Casopis pro p&stovini matematiky, ro&. 90 (1965), Praha

ULOHY A PROBLEMY

ReSeni dlohy &. 6 (autor Ladislav Misik) z ro&. 81 (1956), str. 354.

Uloha: Nech R je teleso raciondlnych ¢isel, nech iy, A,, ..., A, sii redlne Cisla
a nech R(y, 45, ..., 4,) je teleso, ktoré vznikne z telesa raciondlnych cisel adjunk-
ciou &isel Ay, Ay, ..oy Ay

Ci existuje takd postupnost redlnych ¢&isel {A,}7_, a taky konecny pocet Cisel
Uis Has oo s Ze pre n=1,2,3,... je R(dy, 4y, ..., 4,) vlastnou podmnoZinou

R(Ays ooy Ay Ans1) @ R(Ay, Agy ooy &) = R{y, s oeos fy)-

Odpovéd na tento problém je negativni, jak plyne z ndsledujiciho obecného
tvrzeni:

Konecéné generované rozsireni komutativniho télesa K neobsahuje Zddnou neko-
necnou rostouct posloupnost nadtéles télesa K.

Dukaz. Pfedpoklddejme, Ze L; ¢ L, < ... je n&jakd rostouci posloupnost nad-

t&les t&lesa K, obsaZenych v K(uy, ..., ). L= UL, je rovn&Z nadtéleso télesa K,

a jak dokdZeme ddle, je konen€ generované nad K. KaZdy generdtor patii do urdi-

tého L; a tudiZ existuje pfirozené Cislo n, takové, Ze L,, obsahuje vSechny generdto-

ry Lnad K. Odtud vyplyvd, Ze kazdd rostouci posloupnost nadtéles je konecnd.
Zbyva dokdzat, Ze L je koneCné generované.

Necht dim tr K(py, ..., 4,)/JK = n < r a nechf o, ..., a, je transcendentni base L
nad K. Je-li p < n, pak tuto basi télesa L doplnime o prvky «,.;, ..., , na basi
K(py, ..., u,) nad K. Kdyby bylo [L: K(ay, ..., «,)] = N, potom

[L(otps1s oo o) 2 K(aty, ooy ot,)] = [L: K(ty, ..0r @) ] 2 R

a tim spiSe by bylo [K{uy,...,n,) : K(ay, ..., a,)] = N,. V kone&n& generovaném
roz§ifeni K(py, ..., p,) by tudiZ existovala transcendentni base ay, ..., a, takovd, Ze
[K(us, .o ) : Koy, ..., )] = Np. Soudasnd viak, protoZe ay, ..., a, je transcen-
dentni base, jsou prvky g, ..., p, algebraické nad K(a, ..., oc,,) a proto stupeii
K(py, --., ) nad Kiay, ..., ,) je konecny.

Z dikazu vyplyvd, Ze kaZdé rozsifeni obsaZzené v koneéné generovaném rozifeni
je kone€né generované.

Artur Ramer, Warszawa
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ReSent dlohy & 3 (autor Jan Mafik) z ro&. 79 (1954), str. 163.

Uloha: Plativéta: Nechfa, — 0. Pak Fada f(x) = Y, a,x" konverguje pro kaZdé x,
n=0

pro néZ plati [x[ = 1 g které je bodem regularity funkce f. Nelze dokdzat podobnou

vétu pro scitatelnost misto pro konvergenci? (Rozhodnéte napr. o sprdvnosti této
2]

véty: Necht plati a,/n — 0. Potom je rFada Z a,x" scitatelnd podle aritmetického
stfedu v kazdém bodé x (|x| = 1), ktery je jejim bodem regularity.)

Prdvé uvedend vé&ta plati. Dokonce plati ndsledujici obecngjsi véta:

L]
Necht'r = 0 a nechf a, . n™" — 0. Potom je fada Y, a,x" s¢itatelnd metodou (C,r)
n=0

(Cesarovy priméry Fddu r) v kaZdém bodé x (|x| = 1), ktery je jejim bodem
regularity.

Tuto vétu dokdzal M. Riesz v prdci ,,Uber einen Satz des Herrn Fatou®, Journal
fiir die reine und angew. Math., Band 140 (1911), 89—99. PoloZime-li zde r = 0,
dostaneme tvrzeni, které Riesz nazyvd Fatouovou vétou a které je v uloze uvedeno
jako zndmé; poloZime-li r = 1, dostaneme ziejmé feSeni ulohy. UkdZeme nyni, jak lze
Rieszovo tvrzeni pro r = 1 jednoduse odvodit z Fatouovy véty. Budeme postupovat
v podstaté podle knihy P. Dienes, The Taylor Series, str. 469; opravime zdroveri
nékolik nedopatfeni, kterd se na pfislu$nych mistech vyskytuji.

Necht a,/n — 0 a necht 1 je bod regularity funkce f(x) = Za x". Potom je

S a, = £(1) (C, 1).

n=0

Dakaz. MiZeme pfedpoklddat, Ze f(1) = f'(1) = 0. PoloZme g(x) = Z a,x"(n + 1)
(= x~* [§ f). ProtoZe a,/(n + 1) - 0 a protoZe 1 j Je bod regularlty funkce g, je podle
Fatouovy vétyz a,/(n + 1) = g(1). Polozme s, = z a, 6, = Z a/(k + 1). Snadno

se spolte, Ze 2 oo=(n+2)a, - Z a,; je tedy
k=0 k=0

S, n+2 l_i
n+1 n+1 7r n+1k=o

oy -

ProtoZe o, — g(l), je t€% o, - g(1)(C, 1), tak¥e s,/(n + 1) = 0. PoloZme nyni
s =+ 1)7! Zsk Je

150 W [ = S0t syt S Sn !él
" n(n + 1) n+1] n
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ProtoZe s,/(n + 1) » 0, je stV — s{2; - 0. Bud kone®n& h(x) = ap + ). (st —
n=1
— s9) x". Protoze h(x) =(1 — x)x~* [5(1 — £)"2f(r)dt, je 1 bod regularity
funkce h a podle Fatouovy véty je lim sV = ao + Y (s — s{2)) = h(1) = 0 =
n=1

- 1)

Frantisek Stépdnek, Praha
ZPRAVY

OSMDESAT LET PROFESORA PhDr KARLA RYCHLIKA

Dne 16. srpna 1965 doZiva se osmdesati let PhDr KAREL RycHLIK, profesor CVUT na odpo-
Cinku.

Profesor Rychlik je prvnim prikopnikem moderni abstraktni algebry u nas. Vedle algebry
zabyva se prof. Rychlik téz teorii Cisel a v poslednich letech historii matematiky.

Podrobny ¢lanek o zivoté a dile jubilantové a scznam jeho publikaci do roku 1960 byl otistén
v Casopise pro péstovani matematiky 85 (1960), 492—498.

Do dalsich let pfejeme prof. Rychlikovi mnoho zdravi a svéZesti.

Redakce

OBHAJOBY A DISERTACNI PRACE DOKTORU A KANDIDATU VED

P¥i Matematickém ustavu CSAV v Praze obhajil dne 26. biezna 1965 disertaéni praci doktora
fysikdln&-matematickych véd dr. Jikf NEDOMA na téma: ,,Kapacita diskretnich sdélovacich ka-
nali*. Téhoz dne obh4jili disertaini prace kandidata fysikalné-matematickych véd PETR HAJEK
na téma: ,,Modely teorie mnoZin s individuy‘‘ a JAN KADLEC na téma: ,,Princip maxima pro feseni
parabolické diferencidlni rovnice druhého radu‘.

Na matematicko-fyzikdlni fakulté Karlovy university obhdjili dne 4. bfezna disertaini prace
doktoru fysikalné-matematickych véd prof. dr. JAN JAKUBIK na téma: ,,K teorii ¢iastoéne uspo-
riadanych grip“ a doc. dr. MiLAN KOLIBIAR na téma: ,,Ternarna operacija a vztah ,,medzi‘
vo svdzoch®. Dne 18. bfezna 1965 obhdjili disertaéni prace kandidata fysikalné-matematickych
véd E. STEHLIK na téma: ,,Numerické feSeni integralnich rovnic s uzitim interpolanich polynomi
a jeho aplikace v technické praxi*‘, V. SKOKAN na téma: ,,Véty o e-rozliitelnosti vstupu sdélova-
ciho kandlu pfi rozhodovaci funkci Hammingova typu a linedrnich kédech* a KrAus Lom-
MATZSCH na téma: ,,Gradientni metody a metoda téZist pro feSeni tiloh linearniho a nelinedrniho
programovani*‘.

Redakce
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