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Commentationes Mathematicae Universitatis Caroiinae 

1, 3 (1960) 

SUR LA. DIFFÉRENTIABILITÉ DU 

REPARE DE WINTERNITZ D'UNE COURBE 

Alois ŠVEC, Praha 

E. Čech a étudié dans ses travaux [lj - [5] la diffé -

rentiabilité d'une courbe et des objets associés à ses points 

il se borne au cas d'une courbe plongée dans l'espace eucli-

dien. Ici je vais étudier une courbe d'espace afinne unimo -

% * dulaire a trois dimensions. 

Soit l'arc afiiine unimodulaire et j €t t e a , J 

le repère de Winternitz de la courbe. X-X(Ó) > alors on a 

(voir [6] ) (ei e2 e ^ h j et 

(1) 
�î 

\ J. % 
Pour un parametre arbitraire Z on a � 

Désignons par ' ' 
* 

(3) S, ={X, e,} ( £2 ={x, ( £, ={X,e3j 

A ^ ' ' . / ' * 
les aretes et par 

(4) % ={X, e, ,e3j ={X, e,, e,J , % ={*, e, , e,J 

les cotés du repère de Winternitz. 

La notion de la classe différentielle d'une fonction 

f = ffí) (scalaire, vectorielle ou polyvectorielle) est bien 

connue : 

cif ± 0 veut dire que f est continue; c£f > K + J 

veut dire que cif ^ ^ 

Introduissons les fonctions (en supposant que les d é -

rivées considérées existent) -31-



Alor s o n peu t  détermine r  l a claas e différentiell e de s fon c ­ • 
tion s  X(i)  »  ejit)  o u XťV) ,  e i (A)^('>ft) ; 3J W  s i  le s classe s 
différentielle s de s fonction s K ^  Ct )  e t   (5 )  w i  4 {  W  e t   (6 ) 
son t  connues ;  tou š le s ca s possible s son t  publié s dan s le s 
tableau x I  e t  I I  (l e ca s trivia l  o u c£K;~  0 0  o u  ­0 0 étan t 
exclu) .  Ic i 

Les démonstration s seron t  donnée s a u Czechoslova k Mat  * 
hematica l  Journal . 
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Typ clKod) c^ct) dKJt) äX(t) de,Ci) 

4 
K /t tu n,+4 fu + 4 k+4 ft+4 

4 

n, n 

n,+4 fu + 4 k+4 ft+4 

2 tt+4 K >it fi+2. ft+V fi + 4 ft + 4 

3 
>%+3 K >fV ¡1 + 3 ft + Z ft.+4 st+4 

3 
til ft dt, >/t 

¡1 + 3 ft + Z ft.+4 st+4 

k k+2. % >fL fi+1 ft+4 fi + 4 

5 t+Z >l >/l dt^sL+A.dt^l+l fi+l ft+4 /ti-4 

6 /t ft + 4 ft + 4 ft+4 rv+l 

n+4 )t rv+l ft + Z fv+1 /ti-4 

8 

—tt+k Zrv+2 ft 

ft + h-ftt3 rt+1 ft +4 
8 

ft-h 3 ä^+Z du* = ft, ft + h-ftt3 rt+1 ft +4 
8 

tt + 4 K, ft 

ft + h-ftt3 rt+1 ft +4 
8 

tt + 3 rt+4 n* /t,dvr = ft 

ft + h-ftt3 rt+1 ft +4 

9 
th f 3 yfi+Z ft c£u,-> ft +4 ft+ 5 3 /v + Z fv+4 

9 
ft + 3 tt+4 K 

ft+ 5 3 /v + Z fv+4 

10 
fv+ 2 >/t+2 K ft + 3 sc+3 /& + Z /l + 1 

10 

/t + 2 /v+4 SV 

ft + 3 sc+3 /& + Z /l + 1 

11 n+4 IL d% > tt+4 /t+ 5" ft+tf fo+ 3 ft+4 

41 fc + 3 /t+4 fl 

dVy 

an, dv^ - /t /t+3 /t+4 

AI /t + 3 ft 

dv*! ^n+^&^/L+J 

e£ur >.n+4 
fr 

ft +5 /v+4 

it+1 tt ^ ft + 4 /t+3 /cf 3 /t+4 

-33-/1 



ci^Co) M X Q c£X c^e, de2 cie^ 

I * > H, n+Q. 

I 
}t 

ri+2. n,+4 I 
H + 4 t 

dur,=/t, dwx - /t. 
ri+2. n,+4 

M >t+A H t+3 >c+Z 

E K+4 fl c Î D T ^ A H ^ . - A K +5 K + h /t + 3 ti + 4 

� � 

» � » 

c£ £1 diz dr, c£T, 

I fc + 2 IL + A *, + A IL +4 H,+ 4 si + 2. 

I yt + 3 b + l tv +A /t+4 

I 
n +2 lb + 4 * +4 /v +3 tv+k 

E n + k t+4 n, + 4 tl+l At+ 3 

[5] E. ÎJECH, Sulla differenzi abilità del triedro di Frenet. 

Ann.Mat.Pur.Appl.,Ser.IV, t.XLIX, i960, 91-96. 

[6j J. FAVARD, Cours de géométrie différentielle locale. 

Paris, 1957. 
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