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SVAZEK 13 (1968) A P L I K A C E M A T E M A T I K Y ČÍSLO 5 

TRANSFORMACIA JACOBIHO DZÉTAFUNKCH 
NA TVAR S REÁLNÝM MODULOM 

JÁN CHRÁPÁN 

(Došlo dňa 28. juna 1967) 

Z transformačných vzťahov Jacobiho thétafunkcií [1; str. 140] 

(1) %(U;T + 1) = S3(U;T); 

&X(U;T+ 1) = eiinl^ .^,(U;T); 

$2(U;T + 1) = ei(K/4) . 9 2 (M; T) ; 

B3(u; T + 1) = 30(u; T) 

d 1 Q í w • X ' 
= — ln # 3 — ; i — 

dw V 2 ^ K 

d / w . K' 
= • — l n ^ i — ; i — 

dw V 2 X x 

d / w . Kf 

= — m # 2 — ; i — 
dw \2K K 

d / w . K' 
= — ln y0 ( — ; i — 

dw V2K K 

vyplývajú relácie 

~ ln 9 0 | 
dw 

/ w 
V2K 

K + iK,, 

K 

Ai n ð l ( 
dw 

/w_ 
V2K 

K + iK'4 

K 

7 - ln ð21 
dw 

/ w K + iKŕ 

7 - ln ð21 
dw V2K K 

j - l n S з i 
dw 

/ w 

UK 
к + iK7, 

1 

к 
kde 

w .Kr 

— = u ; i — = T , 
2K K 

ktoré možno prepísať pomocou Jacobiho dzétafunkcií [2; (1) a (2)] do tvaru 

ín\ d , n / w K + iK'\ „ , ,v 
(2) _ l n S 0 — ; — — - = Z3(w; k) ; 

dw V2K K / 
/w K + iK'\ , ,, 

ln dw — ; — — — = Z-íw fe) -
\2K x / 
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d , n / w K + iK'\ „ , , N 

— ln í>2 | — ; = Z2(w; k) ; 
dw \2K K ) 
d ( w K + iK'\ _ _ 

d-wlnh{m'^Y-)^Zo{w'k)-
Na základe substitúcií [1; str. 143] 

Q 2 Q 2 

k = -}; k' = ^ ; 
»l ^3 

K = ^n&l ; K' = - irK 

pre transformované hodnoty 

k - ^ • k7 - -^ • 
^ 3 » 3 

K = %n$l ; K' = - Í(T + 1 ) 1 , 

vzhladom na (1) máme 

k = i ~ ; k = — ; 
k' k' 

K = k'K ; K~' = - ik'(K + iK') . 

Vložením týchto hodnot do Iavých stráň relácií (2) vychádza 

íb ln So (il;' f)=Za(w; k); 

ln 9 2 (—z: ; i — ) = Z2(w; fc) ; 
V2K K j v 

'" s'(I ; if)^* ; t ) 

_d_ 

dw 

_d̂  

dw 

_d_ 
dw 

a po substitúcii 
W k ' = V , 

fe'.AlnS0f4,;i^ = z 3Íf^)> 

dt> V2K K \k' 

418 



k'.±\nZ2(-^;i^) = Z2(^;K); 
dv \2K R) \k ) 

k'.±lnU^;i^) = zJ^;k), 
dv \2K K \k' 

resp. podfa [2; (l) a (2)] 

(3) k' . Z0(v; k) = Z 3 (j-t 

k' . Zx(y\ k) = Zj I — 
\k' 

k' . Z2(v; k) = Z 2 (~ 

k' . Z3(v; k) = Z0[-

kУ 
І\: 

Pri hodnotě modulu 

transformovaný modul 

0 < k < 1 

k = i — 

k' 

je imaginárny. Keď zavedieme označenie 

k = ix , 

z relácií (3) dostaneme transformačně vztahy Jacobihy dzétafunkcií na tvar s reálným 
modulom 

C4) Z0(v; ix) = 7(1 + x2) . z j v . 7 (1 + X2);---^—j\ ; 
V 7(1 + « )/ 

Zj(r; ix) = 7 ( 1 + x 2 ) . Z. ». 7 (1 + x 2); 
V(- + *a)F 

Z2(p; ix) = 7 ( 1 + x2).Z2[v. 7 (1 + x 2 ); 
7 ( i + * 2 

Z3(t>; ІX) = 7 ( 1 + x 2) • Z 0 (v . 7(1 + * 2 ) ; . * 2 

V V(l + к 
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Р е з ю м е 

ТРАНСФОРМАЦИЯ ДЗЕТА-ФУНКЦИЙ ЯКОБИ 

НА ФОРМУ С ВЕЩЕСТВЕННЫМ МОДУЛЕМ 

Ян Храпан (3 АN С Н К А Р А ^ 

На основании соотношений (1) выводятса с помощью дзета-функций 

Якоби [2; (1) и (2)] отношения (2). Из них субституциями [1; стр. 143] получа­

ются уравнения (3), или трансформационные отношения дзета-функций Якоби 

на форму с вещественным модулем (4). 

S u m m a r y 

TRANSFORMATION OF JACOBI ZETA FUNCTIONS TO THE FORM 

WITH REAL MODULUS 

JÁN CHRAPAN 

On the basis of relations (1), the relations (2) by means of Jacobi zeta functions 
[2; (1) and (2)] are derived. By means of the substitutions [1; page 143] the equa­
tions (3), or the transformative relations of Jacobi zeta functions, to the form with 
real modulus (4), are worked out. 
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