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Чехословацкий математический журнал, т. 3 (78) 1953 

ЗАМЕТКА К СТАТЬЕ КОЛМОГОРОВА И ПРОХОРОВА „О СУММАХ 
СЛУЧАЙНОГО ЧИСЛА СЛУЧАЙНЫХ СЛАГАЕМЫХ" 

ИРЖИЙ СЕЙЦ и КАРЕЛ ВИНКЕЛЬБАУЭР (JiříSeitzaKarelWinkelbauer), Прага. 
(Поступило в редакцию 12/ѴІ 1952 г.) 

Авторы дают примеры противоречащие теоремам 3, 4 и 5 статьи 
[1]. Сверх того, высказывают видоизмененные теоремы в виде, под­
ходящем дляприложений к последовательному анализу. 

В статье Колмогорова и Прохорова [1] приведенные теоремы 3, 4 и 5 
в общем случае не справедливы, как видно из следующих примеров (при 
обозначениях Колмогорова и Прохорова). 

Примеры. Пусть 
* l j ^2? • • •> *=n? • • • 

последовательность независимых случайных величин таких, что 
P{tn = 1} = P{Çn = — 1} = i, (n = 1, 2, 3, . . .) . 

Определим случайную величину v следующим образом: 
v = 1, если fj = 1 и £2 = — 1 

или fx = — 1 и І2 = 1; 
v — 2, если Si — 1 и 2̂ — 1 

или £г = — 1 и І2 = — 1. 

Тогда предположения теоремы 5 выполнены, а 

M(r,-A)' = f # ! = | p A -
n = l 

Если положим 
tln = f., f n= *»> ( n = 1,2,3, . . .), 

то предположения теоремы 3 и также теоремы 4 для векторов (f*, f̂ ) вы­
полнены, а 

M{(Cj - «*)(£ - va*)} = M{(iJ - ^i)(Cf - ^ ) } = I, 

b»H(v) = 2p.B?=l 

89 



Эти примеры можем привести потому, что в доказательстве теоремы 4 
определены вспомогательные величины 9?п, которые могут при n > m 
зависеть от событий {v = m} и, следовательно, не можем пользоваться 
теоремой 2, приведенной в статье [1]. Теоремы справедливы, если еще 
выполнено условие, что величины уп независимы от событий {v = m} при 
n > т. 

Чтобы дать этим теоремам вид, пригодный для применения в последо­
вательном анализе, рассмотрим случай, когда величина v удовлетворяет 
еще следующим требованиям: 

1. Р{ѵ = 0} = 0; 
2. для каждого n (n = 1, 2, 3, ...) существует множество Ѵп (а) 2?г-мер-

ного; (б) тг-мерного еквилдового пространства такое, что 
{v = 7l) = (^,^....^)-l(Vn), (I) 

причем через выражение в правой части (I) обозначено множество всех 
элементарных событий, для которых вектор (f1? f2» •••> Šn) лежит в Ѵп. 
Если положить для Рп =4= 0. 

C<J = 2 M{(4 - a<J<&- al)|v ^ n} 
m = l 

(соотв. без индеьха m при величинах а) а для Рп = 0 С" =..0, можно 
сформулировать теоремы 3 и 4 следующим образом: 

Теорема 3. Еслислучайная величина v удовлетворяет требованиям (1) 
и (2a), векторы £п = (f*, |J) взаимно независимы, существуют математи­
ческие ожидания 

M(fi) = a\ M{(fi — a*)(fJ - а')} - Ь«, i, j = 1, 2, 

где аг гг 6*j не зависят от n, и ряд ^Рп(]'С^ + yC^2) сходится, то суще-
n=*l 

ствует 
M{(^-Vai ) (Cj -w 2 )} - о12 M(v). 

Теорема 4. £Ъш случайнаявеличина v удовлетворяет требованиям(І) 
и (2a), векторы £n = (£*, f£) взаимно независимы, существуют математи­
ческие ожидания 

M(|'j = < , M { ( ^ - < ) ( ^ - < ) } = 6«; г, у = 1, 2, 
гг ряд 

î -(Vw+"Vwr ' 
n = l 

сходится, то существует 

M{(cl-4^-^))^2i>A2 . 
n = l 
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При формулировке теоремы 5 мы употребляем обозначения 

Сп = | M{(fm - a „ )V ^ тг} при Рп Ф 0 
7J7, = 1 

л Оп — 0 при Рп = 0. 

Теорема 5. £Ъш случайная величина v удовлетворяет требованиям (1) 
гг (2б), величины fn взаимно независимы, существуют математические ожи­
дания М(Іп) = ап, М(£те —aw)2 = 6№ и ряд ^PnybnCn сходится, то cy-

n = l 

ществует 
oo 

м(с — 4,)» = 2р.я». 
n = l 
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S u m m a r y . 

REMARK CONCERNING A PAPER OF KOLMOGOROV 
AND PROCHOROV. 

J . SElTZ and K. WINKELBAUER, Praha. 
(Receivedjune 12th, 1952.) 

In this note, we first show, by means of examples, that the statements of 
some theorems given in paper [1] are inexact. Further, we give modified state­
ments applicable to the theory of sequential analysis. 
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